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PHAN ĐẠI SO 

(Z /tuyng ỉ. 

PHÉP NHÂN VÀ PHÉP CHIA 

CÁC ĐA THỨC 

§1. NHẢN ĐƠN THỨC VỚI ĐA THỨC 

I. KIỀN THỨC Cơ BÁN 

1. Oiy tắc nhản mòt số VỚI mót tổng: Cho a, b, c I R, ta có: a(b ♦ c) = ab t ac 

2. Qty tác nhán đơn thửc VỚI da thức: Muốn nhàn một dơn thức VỚI mót đa 
thiC ta nhản dơn thức VOI từng số hang cùa da thưc rối còng các tích với nhau. 

3. Teng quát: Cho A. B. c la các dơn thức, ta co A(B + C) = A B ± A c 

4. C?c phép tinh vế lũy thua: 


a n a.a.a (n G N). 

Vi du: x r ' x.x...X 

n thửa số a 

6 

a° = 1 (a / 0) 

Vi dụ: 5° = 1. 

a".a m = a . 

Vi dụ: x 2 .x' = x ? * 3 = X 5 . 

a n : a m = a" m (n > m). 

Ví dụ: X X 1 X ' X 

(a m ) n = a mn . 

Vĩ du: (X 3 )' = X 3Í = X 6 . 


II. BÀI TẬP 
A. Bài tập mầu 

1. I ả rr tinh nhân: 3x' , (5x ? - 2x 4). 

2. íỉrmx, biết: 3x(12x 4) - 2x( 18x + 3) = 36. 

ổjmỉ 

1. :tx*<>x* 2x - 4) = 3x 2 .5x 2 3x“.2x 3x 2 .4 = 15x* 6x* 12x' 

2. Ta (•>: 3x(l2x 4) 2xíl8x + 3) = 36 

36X 2 12x - 36x‘ 6x = 36 

18x = 36 
X = 2. 

Vậ y X = -2. 
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B. Bài tập càn bản 

1. Làm tinh nhân: 

1 


a) x ? (5x 3 X 


); 


2 1 I 

b) (3xy * x ? 4 y) _ x 2 y; c)(4x' 5xy 4 2x ; ( xy) 

3 í? 

ổịiải 


a) x 2 (5x 3 - X - ì > = 5x* - x ;ỉ - * X 2 

2 2 

b) (3xy - X 2 4 y)- x 2 y = 2x 3 y 2 - ^ x’y 4 2 xV 

3 3 3 

1 5 

c) (4x :< - 5xy 4 2x)( - xy) = 2x ‘y 4 - X y X J V 

2 — 

2. Thực hiên phép nhân, rút gon rối tính giá tri của biếu thức: 

a) x(x y) 4 y(x 4 y) tai X = 6: y = 8 

b) x(x' - y) - x 2 (x 4 y) 4 y(x ' x) tại X = 2 ; y = 100 

ổịiải 

a) x(x - y) 4 y(x 4 y) tại X = 6; y = 8 

* Trước hết ta thu gọn đa thức: 

X(X - y) 4 y(x 4 y) = X" xy 4 xy 4 y* = X" 4 y" 

* Thay X = -6; y = 8 vào da thức thu gọn, ta được: 

X 2 4 y 2 = í-6r 4 (8) 2 = 36 4 64 = 100 
Vậy giá trị của biểu thức dà cho bàng 100. 

b) x(x ,: y) - x 2 (x 4 y) 4 y(x J x) tại X = “ ; y = 100 

Ta cỏ: xtx' y) • x 2 (x 4 y) 4 y(x J - X) = X xy X x~y 4 x~’y xy= 2xy 

VỚI X = — ; y = 100, ta có: 2xy = 2. \ ( 1001 = 100 

2 2 

Vậy giá trị cua biểu thức dã cho bàng 100. 

3. Tim X. biết: 


a) 3x(12x - 4) 9x(4x - 3) = 30; 

a) 3x(12x - 4) 9x(4x - 3) = 30 

36x 2 - 12x - 36x 2 4 27x = 30 

15x = 30 
x = 2 

Vậy X = 2. 


b) x(5 2x) 4 2x(x 1) = 15. 


Cịiắi 


b) x(5 2x) 4 2x(x 

5x 2x 2 4 2x" 


1 » = 1.5 

2x = 1 5 
3x = 1 5 

1 5 


X = 


:3 


Vậy X = 5. 
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4. Đó Đoan tuổi Ban hãy láy tuối của minh 

Cong thêm 5 

l)uoc hao nhiou dem nhan VOI '? 

I ãy kót qua trẽn còng VÓI 10 
Nhản kết quả vua tim (tuoc VOI b 
Ooc ket quả CUOI cung sau khi dã tru r]i 100 
rỏi íiẽ doan duơc tuối của han Giải thích tai sao 7 

5. Hut gon biểu thuc: 

íO XÍX y) 4 y(x y), b) x" ’(x + y) y(x f ’ ’ + y" ’) 

6. Danh đáu ■ vào 0 mà em cho là dap sỏ dung 

(ìi.á tri của biếu thưc ax(x y) + y*(x ¥ y) tai X = 1; y = 1 (a là háng số) 


— 

a 


a + 2 


2a 


2a 

- 


ổjiai 


3, 4. 1 ỈI»C sinh tư lãm 

5. a» XIX y) 4 y(x y> = X xy 4- xy y 2 = X y 2 

h) x" *tx + y) yiX 1 4 v" 'kx" 'x + x ;ì ' ! .v - y.x" 1 v.y" 1 = x" ~ y" 
tỉ. ị)ế danh dãu ' váo 6 ma om cho là dáp sô dung trước hốt ta đi tinh giá trị 
cua biếu thưc axix VI 4 y IX 4- y) vơi X = l;y s 1 (a là hàng số). 

Ta có' axtx V) 4- y'ix 4- y) = ax" axy 4- xy 4- v' 

= ai -1 r a( 1) 1 4- ( 11.1 ¥ 1 * = a 4- a - 1 4- 1 = 2a 
Vậy ta danh dâu X vao ỏ co kôi quà là 2a. 


§2. NHÂN DA THỨC VỚI DA THỨC 

I. KIẼN THỨC Cơ BÁM 

1. Quy tác: Muôn nhân mòt đa thúc với mót da thức ta nhân mỏi hang từ 
cua cỉa thức này VỚI tung hang tù của đa thức kia rói còng các tích VỞI nhau. 

2. Tỏng quat Cho A. B, c. D la các da thức 

Ta có: (A 4- B).(C ♦ D) = A(C 4-0)4- B(C + D) 
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II. BÀI TẬP 


A. Bài tập mẫu 

1. Làm tinh nhân: 

a) (6x 2 + 5y 2 ).(2x ? - 3y ? ); b) (1 3x ? + x)(x ? 5 + X). 

2. Giải phương trinh: 6x 2 (2x + 5)(3x - 2) = 7. 

ổjiảl 

1. a) <6x 2 + 5y 2 ).(2x 2 - 3y 2 ) = 6x 2 (2x 2 - 3y 2 ) + 5y 2 (2x 2 3y 2 ) 

= 12x 4 - 18yV + lOyV 15y' 

= 12x" - 8x 2 y 2 15y 4 

b) (1 - 3x 2 + x)(x 2 5 + X) = l(x 2 - 5 + X) - 3x 2 (x 2 5 + X) + x(x 2 5 + XI 

= X 2 - 5 + X - 3x 4 + 15x 2 3x :i + x :l - 5 X + X 
= -3x 4 - 2x 3 + 17x 2 - 4x - 5 

2. Ta có: 6x 2 - (2x + 5)(3x 2) = 7 <5> 6x 2 - (6x 2 4x + 15x 10) = 7 

» 6x 2 - 6x 2 + 4x 15x + 10 = 7 
« -llx + 10 = 7 o llx = 7 10 

3 

c^-llx = -3 o X = — 

11 

3 

Vậy phương trình có một nghiệm X = — . 

B. Bài tập cản bản 

1 . Làm tinh nhân: a) (x' 2x + 1)(x-1) 

b) (X 3 - 2x 2 + X -1)(5 - X) 

Tử cảu b) hãy suy ra két quả phép nhân: (x 3 2x ? + X 1 )(x 5). 

ổịUi 

a) (X 2 - 2x + 1 )(x - 1) = x~(x - 1) - 2x(x - 1) + l(x - 1) 

= X 1 - X 2 - 2x 2 + 2x + X - 1 = X 3x 2 + 3*x 1 

b) (x* - 2x J + X - 1)(5 - X) = x 3 (5 - xì 2x (5 - x) + x(5 x) - 1.(5» %) 

= 5x 3 - X 4 - 10x 2 + 2x 3 + 5x X 2 5 + X 
= -X 4 + 7x 3 - llx 2 + 6x - 5 
Suy ra kết quả của phép nhản: 

(x 3 2x 2 + X - lKx - 5) = X 4 7x 3 + llx 2 6x + 5 

8. Làm tinh nhân: 

a) (*v - 2 *y + 2y)(x 2y); b) (x 2 xy + y 2 )(x+y). 
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Cytai 

a/ íí'V 1 XV ♦ 2vnx 2y ì = X''>• ’< X 2y) 5 xy<X '2y) ♦ 2y(x 2y) 

2 " 2 * 

= X y’ - 2x V 1 X y + \ý + 2xy ly". 
2 

hl (: J xy + y”)(x + yi = X”ÍX + y) xy(x + yi + yứx + y) 

= X 1 + xý x‘‘y xy J + XV* + y = X + y" 

9. Đỉér Kết quả tinh dược vao bảng 


Giá tri của X. y 

Giá tri cùa biểu thức: 

(x y)(x 2 + xy + £) 

x= 10, y 


X = -1; y = 0_ 


II 

>s 

c\j 

II 

X 


X = 0.5; y - 1.25 

(trường hop náy có thể dung may tinh bỏ tủi) 

_ 


ổỊỈÌĨÌ 

Ta nực hiện phép nhản đa thức đế thu gọn kêt qua rỏi tinh giá trị cua 
bitMithữc Ưng với từng giá trị cua X, y dã cho trong bàng, rối điền vào háng. 
Ta c>: (X - y)(x J + xy + y“) = x(x‘ ; + xy + y 2 ) y(x~ + XV + y“) 

'ị . „2.. _2 _ 2 _ 2 ’! __:ỉ 

= X + X y + xy -yx - XV - y = X - y 

* \ứi X = -10; y = 2 thi: X 3 y 3 = (-10) 3 - (2 y = -1000 - (8) = -1008 

* Víi X = 1; y = 0 thì: x' y 3 = í-1) 3 (0> 3 = 1 - 0 =-1 

* Vù X = 2; y = 1 thi: x' - y 3 = (2) 1 - ( 1)' = 8 - (-1) = 9 

* Vứi X = -0,5 và y = 1,25 thi: 

X* - y 3 = (-0.5) 3 - (1.25) 3 = -0,125 1.953125 = -2.078125. 


10. ThiC hiện phép tinh: 
a) K 7 - 2x 4- 3)( ịx- 5); 

a ) X' 2x + 3)( — X 5i 
2 


Luyện tập 

b) (x ? 2xy + y ? )(x 

(sỊiiìi 

= 1 x(x a - 2x + 3) - 5(X 2 - 2x + 3) 

2 

= ì X - x‘ + ị X - 5x* + lOx - 15 
2 2 

1 3 a 2 23 

= -7 X - 6x + —- X - 15 

2 2 


y) 
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b) íx' - 2xy 4 y )(x - y) = x(x‘ - 2xy 4 y 2 ) y(x’ - 2xy 4 y 2 » 

= X' 1 - 2x' y 4 xy 2 x J y 4 2xy y 
= X J - 3x y 4 3xy 2 y ' 

11. Chứng minh rằng giá trị của biểu thức sau không phu thuộc vào gá tri cúa 
biên: (X 5)(2x 4 3) 2x(x - 3) 4 X 4 7. 

ổịiềil 

Ta thực hiện phép tinh, thu gọn xong biểu thức không còn chưa liên 
Thật vậy: 

(x 5K2x 4 3) - 2x(x 3)4 X 4 7 = 2x : 4 3x lOx 15 2x' 4 6x 4 X 4 7 = 8 

Điểu này chứng tỏ biếu thức không phu thuộc vào giá trị cua hifẽi 

12. Tinh giá trị biểu thức: (x 5)(x 4 3) 4 (X 4 4)(x - x ? ) trong mỗi truirig hơp 
sau: 

a) x = 0; b)x = 15; c) X = -15; đ)x=0.15. 

ổịiảl 

Trước hết ta thu gọn biểu thức, sau đó thay giá trị cua X vào biếu thức 
thu gọn dê tính giá trị. 

Đạt A = (x“ - 5)(x 4 3) 4 (X 4 4Kx - X 2 ) 

= X* + 3x 2 - 5x 15 + X 2 - X 1 + 4x 4x 2 = X 15=1X4 15) 

Với X = 0 : A = -(x 4 15) = -( 0 4 15) = -15 

Với X = 15 : A = -(x 4 15) = -(15 4 15) = -30 

Với X = -15 : A = —(X 4 15) = -(-15 4 15) = 0 

Với X = 0,15 : A = -(X 4 15) = -( 0,15 4 15) = -15,15 

13. Tim X. biết: (12x - 5)(4x 1) 4 (3x - 7)(1 16x) = 81. 

(SỊiắl 

(12x - 5)(4x 1) 4 (3x - 7X1 - 16x) = 81 

c* 48x 2 - 12x - 20X 4 5 4 3x - 48x 2 - 7 4 112x = 81 
o 83x - 2 = 81 o 83x = 81 4 2 = 83 o X = 1. 

Vậy X = 1. 

14. Tim ba sỏ tự nhiên chẩn liên tiếp, biết tỉch của 2 sỏ sau lớn hơm tích của 
hai số đáu là 192. 

(sỊial 

Gọi 2x, 2x 4 2, 2x 4 4 là ba sỏ tự nhiên chân liên tiếp (X € N> 

Theo (le bài, ta có: (2x 4 2)(2x 4 4) = 2x(2x 4 2) 4 192 

4x 2 4 8x 4 4x 4 8 = 4x“ 4 4x 4 192 
c^> 8x = 184 <=> X = 23 
Vậy ba sô đà cho là 46, 48, 50. 
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15. ani tinh nhân: 

1 1 

1) ( # ♦ y)( „ X í y I, 

2 ? 


I < X + yw X + V) 

V ■ 9 


1 1 

•* I I X y lỉv VI 

9 * 9 


1 , 1 

b)íx ^ y)(x ^ y) 


ÍỊiíU 


X ♦ XV + V 


1.1 1 

XI X ♦ V t + yí X -♦ VI 
9 9 9 

1 , 1 1 

X' + XV ♦ xy ♦ \* 

ị 2 2 

1 1 . 1 

x< X V I V' X \ » 

9 * 9 * 9 


1 ... 1 . 1 ... ... . 1 

- X x> XV t V X" XV + V 

9*9' I * 1 ■ 


$3.4.5. NHỮNG HANG DANG THỨC ĐẢNG NHỚ 


I. KIẾN THÍ/C Cơ BÁN 

A Cát: hằng dẳng thúc dang nhớ 

1 (A 4- B) ? = A ? 4- 2.AB + B' 

2 IA B) ? = A : 2 AB 4 B ỉ 

3 (AV (B)-’= (A 4 B)(A B) 

4 (A 4 B) 3 - A 1 4 SA^B 4 3AB : ' 4 B 3 

5 (A B) 1 . A 1 3A'B 4 3AB' B ! 

6 A J 4 B 1 = (A 4 B)(A AB 4 B’) 

7 A J B 3 -- (A B)(A 4 AB 4 B ? ) 

8 |A 4 B 4 cf = A' 1 4 B 4 c 4 2AB 4 2BC 4 2CA 

9 (a)" (b)" = (a b)(a' ' 4 a" b 4 4 a.b" f b" ’) 

B. Cán nhớ các phép tinh võ lũy thua 

1. a M = a a...,a 2 a (ì - 1 (a / 0) 

n thừa sỏ a 

3 : I a 4. a’ a" = a m " (m > n) 5. (a ,r r = a ,r - 

II. UM TẬP 

A. Bai tâp can bản 

• Bai tập mục §3 

16 VitVt cac biếu thức sau dưới dang binh phương cùa mòt tổng hoãc môt hiêu 
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c) 25a ? + 4b 2 20ab; 


d) x ? X + 

4 


ổỊlải 

a) X J + 2x + 1 = (x) 2 + 2x.l + r = (X + l) 2 

b) 9x + y 2 + 6xy = (3x) 2 + 2(3x).y + y 2 = (3x + y) 2 

c) 25a 2 + 4b 2 - 20ab = (5a) 2 - 2(5a)(2b) + (2b) 2 = (5a 2br 

d) X 2 - x + 7 = X 2 - 2(x). i ~ = (x - - )“ 

4 2 2 2 

17. Chửng minh rằng: (lOa + 5) 2 = 100a.(a + 1) + 25. 

Tử đó em hãy néu cách tính nhẩm binh phương của một số tư nhiộn có 
táp củng bằng một chữ số 5. 

Áp dụng dể tính: 25 2 ; 35 2 ; 65 2 ; 75 2 . 

ổỊíảl 

* Cách 1: Chứng minh: (lOa + 5) 2 = 100a.(a + 1) + 25 
Thật vậy: (lOa + 5r = (10a) 2 + 2.10a.5 + 5" 

= lOOa" + lOOa + 25 = lOOa (a + 1) + 25 íđpcni) 
Cách tính nhẩm bình phương cùa một số có tận cùng bâng chữ sỏ 5 
thì bằng 100 lán chữ số hàng chục nhân với sỏ hàng chục cộng 1 rối 
lấy kết quà cộng với 25. 

Áp dụng: 25 2 = (10.2 + 5) 2 = 100.2(2 + 1) + 25 

= 200.3 + 25 = 600 + 25 = 625 

35“ = (10.3 + 5 ? = 100.3(3 + 1) + 25 = 1225 

65 2 = (10.6 + 5) 2 = 100.6(6 + 1) + 25 = 4225 

75 2 = (10.7 + 5) 2 = 100.7(7 + 1) + 25 = 5625 

* Các/ì 2: Cách tính nhẩm bình phương của một sô co tận cùng bhng 
chữ số 5. 

Láy sỏ tận cùng bình phương được 25, giữ nguyên. 

Lấy sỏ hàng chục cộng 1 nhân với chính I 1 Ó, dược bao nhiêu ghi liền 
trước số 25 ta được kết quả: 

Ví dụ: 35 2 = 12 25; 45 2 = 20 25 

55 2 = 30 25; 65 2 = 42 25 

75 2 = 56 25; 85“ = 72 25 

18. Hãy tim cách giúp ban An khôi phuc lại những hằng đảng thức bi mực làm 
nhòe đi một số chỏ: 

a) x ? + 6xy + ... =(... + 3y) 2 . 

b) ... - lOxy + 25y 2 = (... - ...) 2 . 

c) Hãy nêu một đế bài tương tự. 
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C~Ịiài 

;i Ta phân tích iIipo dang cac hàng dang thưr dang nhớ dò tim cách 
khỏi phục: X + íixy + - I 4 3y> hay 'XI 4 2\í3yi 4- (íỉy) ,J = (X -4 3yr 
I I Oxy 4- 2f»y - ị r 

• X r 2( XMr> VI ♦ <5v r = IX íĩy) : 

V Một dò hai tương tơ (3xy 4- ' X V* 

19. €6 vui Tinh diện tích phân hình con lai ma khổng can do. 

NÕ1 miếng tòn hình vuòng cỏ canh băng a 4 b. bac thợ cầt di mỏt mièng cũng 
hnh vuông co canh bàng a b (cho a > b) Diên tích phán hình con lai la bao 
piiõu? Diên tích phàn hình con lai co phu thuốc vao VI tri càt không? 


Ổỳiếii 

Tn*o dõ bai ta co diện tích miếng tòn 
linh vuông có cạnh hãng a + b là: 

S| = la 4- br. 

ỉ iõn tích mióng tòn hình vuông có 
cinh bàng a b ta > h) do hác thơ cát 
rt từ hình trôn là s_, = (a br. 

Ihiin diện tích con lại lã: 

8 = Si Sj = (a 4- br (a br 
= a“ 4 - 2ab 4- h - a“ 4 - 2ab - b 2 = 4ab 



a * b 


1 h <*0 dề bai ta co a. b lã các sô do trước nõn tích a.b cỏ giá trị không dối 
Vậy phần diện tích còn lại s = 4ab có các gia trị không dối hay nói cách 
khác hơn diện tích phần hmh còn lại không phu thuộc vào vị tri cát. 


Luyện tập 

20. f*hản xet su dũng, sai của két quả sau: X 4- 2xy 4- 4y = (x + 2y) 2 . 

Ổjlềỉi 

lốt quá X' 4- 2xy 4- Iv’ -1X4 2y) 2 la SAI. 
nhật vậy, ta có: (X 4- 2yr = (xr 4- 2(x)(2y) 4- (2yr 

= X J + 4xy + 4y“ / X' + 2xy 4- 4y 

21. Viết các đa thúc sau dưới dạng binh phương của môt tổng hoác một hiệu: 
í) 9x' - 6x 4- 1 ; 

h (2x 4- 3y) 2 4- 2.(2x 4- 3y) 4 1; 
o Háy nêu mót đế bài tương tu. 

Ổịiếil 

i) 9x 2 6x + 1 = (3xr 2(3x). 1 + Ỷ s (3x \) À 
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b) <2x 4 3y)“ 4 2.(2x 4 3y) 4 1 = (2x + 3y + 1 r 

c) Một dế bai tương tự: 25x“y* - lOxy + y’ = <' ’ r 

22. Tinh nhanh: a) 101 2 ; b) 199'*; c 4753 


(yỊiÁi 

a) 101“ = (100 4 1) J = 100- + 2.100.1 4 \ l = 10201 

b) 199“ = (200 Ì) Á = 200“ 2.200.1 4 l 2 = 40000 400 4 1 s 3961 1 

c) 47.53 = (50 3X50 4 3) = 50 2 3 2 = 2500 9 = 2491 

23. Chứng minh rằng: (a 4 b) ; ' = (a - b) ? 4 4ab 

(a bf = (a 4 b) ? - 4ab 

Áp dụng: a) Tính (a b) 2 . biết a 4 b = 7 và a.b = 12 
b) Tinh (a 4 b) 2 , biết a - b = 20 vả a.b = 3 


Ổịuìi 

Ta biên dôi tư vô phức tạp ra két qua ớ võ dơn gian 
aMa 4 br = (a b)“ 4 4ab 

Thật vậy, (a br 4 4ab = a“ - 2ab 4 b J 4 4ab 

= a“ 4 2ab 4 b" = (a 4 br (dpctn) 

bl(a bi = (a 4 b)“ - 4ab 

Thật vậy, (a 4 b) J - 4ab = a“ 4 2ab 4 b' - 4ab 

= a“ - 2ab 4 b‘ = (a b)“ (đpcm) 

Áp dụng: 

a) Ta có: (a br’ = (a 4 b) 2 - 4ab = 7“ 4.12 = 49 48 = 1 

b) Ta có: (a 4 br = (a - br 4 4ab = 20“ 4 4.3 = 400 4 12 = 412. 

24. Tinh gia tri của biếu thúc 49x 1 - 70x 4 25 trong mỏi trướng hơp sau: 



a) Với X = 5. 
Ta cỏ: 19x 

bl Với X = 1 

7 

Ta cổ: 49x 

25. Tinh: 

a) ( a 4 b 4 c) 


Ổ)iải 

70x 4 25 = (7xr 2.7x 5 4 5 J 

= (7x 51“ = (7.5 5r = (35 5r‘ = 3r=900 


70X 4 25 = (7x 5) 2 = (7. I 5)“ = (1 5r r ( 4)“= Hỉ 


2 . 


b) (a 4 b c) ; 


c) (a b c) 
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IhiMi drii võ nhưng hang dang tln/r quen i!iii'»r lõi tinh 
.11 <;i t 1» 4- c> - ';i;i 4 hl 4 (T : (a -4 hr 4 2< .1 ♦ || I (• 4- c 
= .1 -4 2ah + h 4 2ac 4 2br 4- (• 

- 4 h ♦ ( 4 2ah 4- 2hc + 2ca 

b> (;» t- h C) = |{;i 4- 1)1 c|“= t.l + hl 2ía 4- |j).c + c" 

= a* 4- 2ah 4- h* - 2ac 2bc ♦ c 
= a J 4- b“ + c" t 2ab 2hc 2ra 
r) (u h cr’ = |la lu c| 2 = la b)" 2<n bu- 4- c 

=- a 2ab 4- b J 2ac + 2bc -4 c* 

= a 4- h' 4- c“ 2ah 4- 2I)C 2crt. 

• Bai tap mục §4 

26. rinh: a) (2x + 3y)'; b) ( “ X 3)\ 

ổịiếii 

. 1 » i2\' f ,‘ỉV1 5 = <2x i 4 3<2x“r_(3y) -4 3<2x »<3vr 4- <3yl' 

- 8x‘ ♦ 3(>x ! v 4- 51xụ -4 27\ 

bi I X 3) = ( XI 3( xr.3 + 3. \ X.3" 3 = •- X* ^ X' 4 X 27 

2 2 2 2 8 4 2 

27. Viết cac biếu thửc sau đuOi dạng lảp phương của một tổng hoác một hièu. 

a) X ’ 4- 3x' 3x4-1; b) 8 12x + 6x ? -x 3 . 

Cịiai 

a> Ta co: X + 3x ỉ 3x 4- 1 = i\ 3x 2 4- 3x 1) 

= H<X)‘ 3x".I 4- 3 x. 1 1 1*1= (X-1) J = (1 X)* 

b) Ta cô: 8 12x 4- 6x" X = íx ; 6x J 4 12x 8) 

= -|<xr 3 .(x) 2 .2 4- 3.x.<2r (21*1 = -(x - 2V* = (2 X)* 

28. Tính gia tri các biểu thưc sau: a) X 4 12x + 48x 4- 64 tai X = 6; 

b) X 1 6x ? 4- 12x atại X = 22. 

Cyưìl 

Ta (lưa vo các hàng dâng thức (láng nhớ. rỏi tinh giá tri cùa biểu thức: 
a) Với X = () ta có: \ : + 12x J 4- 18x 4- 64 = (X)* 4- 3.(x) 2 .4 4- 3.x.(4) 2 4- 4 :í 

= (X + 4 = (6 + 4* J = 10 3 = 1000 

bl Với X = 22, ta có x’ (ix + 12x - 8 = (xi’ 3.(x) 2 .2 + 3.x<2) 2 (2) 3 

= (X 2l' = (22 2)’ = 20 3 = 8000 

29. Đố vui: Đưc tinh dăng quy. 

Hãy viết mòi biểu thúc sau dưới dang binh phương hoăc lâp phương của 
mót tổng hoâc môt hiéu. rói điển chủ củng dong VỚI biểu thức dớ vào bảng 
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cho thích họp. Sau khi thêm dâu. em sẻ tim ra mỏt trong nhũng đưc tnnh 
quy báu của con người. 

X 3 3x ? + 3x - 1 N 
16 + 8x + X 2 u 

3x 2 + 3x + 1 + X 3 H 
1 - 2y + y 2 Ã 


(x-1) 3 

(x + I) 3 

(y- 1) S 

(X- I) 3 

(1 + X) 3 

(1 - y) 2 

■rgM 







mm 


Ta có: * X 3 - 3x 2 + 3x - 1 = X 3 - 3x 2 .l + 3.X.1 2 - T'= (x l) 3 = N 

* 16 + 8x + X 2 = 4 2 + 2.4.X + X 2 = (4 + X) 2 = (x + 4) 2 = Ư 

* 3x 2 + 3x + 1 + X 3 = X 1 + 3x 2 + 3x + 1 

= x 3 + 3x 2 .1 + 3.X.1 2 + 1 = (X + 1>' = (1 + X ' H 

* 1 - 2y + y 2 = (1 - y) 2 = (y - 1 ) 2 = Ả 


Vậy: 


(X - l ) 3 

(X + l ) 3 

(y - l) 2 

(X - l ) 3 

(1 + X) 3 

(1 - y) 2 Ị ( X + 1)" 

[_N__ 

H 

_ 

N # 

H 

A ỵ 


• Bài tập mục §5 

30. Rút gọn các biểu thức sau: 

a) (X + 3)(x 2 - 3x + 9) - (54 + X 3 ); 

b) (2x + y)(4x 2 - 2xy + y 2 ) - (2x - y)(4x 2 + 2xy + y 2 ). 

Ổịlàl 

a) (X + 3Hx 2 - 3x + 9) - (54 + X 3 ) = (X + 3)(x 2 - 3x + 3 2 ) - (54 + X 3 ) 

= (X 3 + 3 3 ) - (54 + X 3 ) = X 3 + 3 3 - 54 - X 3 
= 3 3 - 54 = 27 - 54 = -27 

b) <2x + y)(4x 2 - 2xy + y 2 ) - (2x - y)(4x 2 + 2xy + y 2 ) 

= (2x + y)[(2x) 2 - 2xy + y 2 ] - <2x - y)|(2x) 2 + 2xy + y 2 | 

= |(2x) 3 + y 3 | - |(2x) 3 - y 3 ] = (2x) 3 + y 3 - (2x) 3 + y 3 = 2y ' 

31. Chứng minh rằng: a) a 3 + b 3 = (a + b) 3 3ab(a + b) 

b) a 3 - b 3 = (a - b) 3 + 3ab(a b) 

Áp dụng: Tính a 3 + b 3 biết a.b = 6; a + b = - 5 

ổjlàl 

Ta biến đổi vế trái (VT) ra vế phải (VP) 

a) (a + b)‘ - 3abía + b) = a ;ỉ + 3a J b + 3ab + b* - 3a J b - 3ab = a ‘ + b‘ (d>crn) 

b) (a - b) 3 3ab(a - b) = a‘ - 3a 2 b 3ab J - b ] -♦» 3a‘b - 3ab 2 = a"‘ b (đỊrni) 

Áp dụng, tính: a ;l + b 1 với ab = 6; a + b = 5 

Ta có: a ;ỉ + b 5 = (a + b) 3 - 3ab(a + b) = <-5) 3 3.6.(-5) = 35 
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3? Diẽn vao ỏ tròng ca< hang tu n ich hop 

a) (3x + y)( f I ) ?7x ‘ + y 4 ; 

b) (2x ]}.(| f 10x 4 ) V 8x' 125 


a 1 (3x + V)( 


CỊim 

♦ ) = 27x : + V : 


hay (3x + y)|í3x >“ 3XV + y~| = (3x»‘ + V 

hay I 3X + y K 9x 3XV + V I = 27x ♦ V 

b» <2< ]).( + lOx + ]l = 8x :i 125 


hay (2x - 5>|t2xr' 4- lOx + 5*1 = <2x/ 5 

hay (2x 5)(4x 2 f lOx + 25) = 8x 125 


Luyện tập 

33. Tinh: a) (2 + xy) 2 ; 

c) (5 x 2 )(5 f X ,J ); 

e) (2x - y)(4x + 2xy ♦ y ? ); 


b) (5 3x) 2 ; 

d)(5x I) 3 : 

f) (X + 3)(x 2 - 3x + 9) 


ổỊiíìi 

a) (2 + XV)* = 2 J + 2.2.xy + (xy)* = 4 + 4xy + x'y J 

b) (5 - 3xr = 5 2,5 3x + (3x) 2 = 25 30x + 9x‘ 

c) (5 x*)(5 + X' 1 ) = 5‘ íxT = 25 - X 1 

d) <5x 1)' = (5x/ 3(5xr.l + 3.5X.1 2 1 ‘ = 125x* - 75x 2 + 15x - 1 
0 ) (2x - y)<4x 2 + 2xy ♦ y 2 ) = (2x - yH2x‘ + 2xy + y”) 

= (2x) { - y ; ’ = 8x y 1 
f) <x + 3Kx 2 - 3x + 9) = x’ 3 = x ! - 27 

34 Rut gon cac biểu thức sau: a) (a + b) ? - (a b) ? ; 

b) (a + b) 3 - (a b/ - 2b 3 ; 

c) (x + y + zy 2ÍX + y + z)(x +y) + (x + y Ý. 

ỔỊIÀI 

a) (a + b) 2 - ía b) ,; = |(a 4- b) +{a -b)]|ta + b) (a b)Ị 

= (a + b + a b)(a + b a + b) = 2a.2b = 4ab 

b) ta + b) 3 ta b) 2b = |(a + b) 3 - ta b) :ì | 2b 

= |(a + b) (a b)||(a + br + ía + bi(a b)+(a brl 2b' 

= (a + b a + b)(a 2 + 2ab + l/ + a I/ + a 2 - 2ab + b 2 ) 2b‘ 

= 2b(3a + b 2 ) 2b = 6a 2 b + 2b 21/ = (ia 2 b 

c) * Cách 1: 

(X + y + z) 2 - 2(x + y + zHx +y) + (X + y) 2 = X + y 2 + z 2 + 2xy + 2yz 

+ 2zx 2x 2 - 2xy (- 2y.x „2ix 2zy + / *-2x>' + y 2 = z 
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* Cách 2: (X + y + 7.Ỷ 2(x + y + z)(x + yl + (x + yỳ 

s|(x + y+ x) (x ♦ ylf = (x + y ♦ z \ y) - z 

35. Tinh nhanh: 

a) 34'' + 66 ? + 68.66; b) 74 2 + 24 ? 48.74. 

Ổjlảl 

a) 31*' ♦ 66 2 + 68.66 = 34 2 ♦ 2.34.66 + G6‘ = (34 + 66r s 100 2 = ÌOOOO 

b) 74 2 + 24 2 48.74 = 24 2 2.24.74 ♦ 74 2 = (24 74r' = ( 50r' = 2500 

36. Tinh giá trị cãc biểu thức sau; 

a) * + 4x + 4 tai X = 98; b) X 3 + 3x + 3x + 1 tại X 99. 

í'sỊiái 

a) X* + 4x + 4 với X = 98 

Ta có: X 2 + 4x + 4 = (xr + 2.X.2 + 2* = (X + 2) 2 = (98 + 2r' = 100* = 10000 

b) X + 3x + 3x + 1 với X = 99 

Ta có: <x‘ + 3x 2 + 3x + 1) = (x + 1)‘ = (99 + 1)' = 100' = 1 000 000 

37. Dùng bút chi nối các biểu thúc sao cho chung tạo thành các hàng đẳng thưc: 


(X y)(x ? + xy + y ? ) 


X 3 + y 3 

(X + y)(x y) 


X 3 y 3 

X 2 - 2xy + y 2 


X 2 + 2xy + Y 

(X + y) ? 


x ? y ? 

(X + y)(x'' xy + y ? ) 


(y x) ? 

y 3 + 3xy 2 + 3x 2 y + X 3 


x 3 - 3x 2 y + 3xy - Y 

(X y) 3 


(X + y) 3 


ếyỊiÁi 

Nếu dô có háng đáng thức: 


(X - y Hx ♦ xy + y 2 ) 

\ / 

X ♦ V 

(X + y)(x y) 


X 1 y’ 

X 2 - 2xy + y 2 

\)C^ 

X 2 + 2xy + y‘ 

(X + y) 2 


x 2 - y‘ 

(X + y)(x 2 - xy + y 2 ) 


(V - xr 

y’ + 3xy 2 + 3x*y + X 3 

X 

X ; - 3x‘y + 3xy* y 

ly x) :l 

(X + y)‘ 


38. Chứng minh các dắng thức sau: 

a) (a b)- = (b a) 3 ; b)(-a bỵ = (a bÝ 
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CịiÁỈ 

Ta hión doi Ví' II |\ r;i Vr ki;i liM.H' ngiíiíc 1,11 
a I Clu/ng minh i;i 1 .1 . (1» ;iũ 

Til ro: la 1») .1 :ỉ,t h ♦ 3al) h f1 1 iỉh .1 t 31 KI 

l)I ('hưng minh ' .1 h' 1.1 f 1 ) 1 ' 

Ta ró: I .1 li* I ta ♦ I>»I =. ( 1 úía + hi la + hú 


a I < 1» ai 


$6. PHÂN TÚ II ỉ) \ THỨC THÀNH NHẢN TỬ 

IỈẰNG phương piiáp đặt nhân tử chung 


I. KIỂM THỨC cơ RAM 

1 Khai niệm Phản tích da thuc thanh nhan tủ (hay thua sỏ) la biên doi da 
thuc thanh mót tich của những da thuc 

Vi dụ Phán tích da thúc 3x 6x thanh nhàn tu 
ĩa co 3x 6x 3x(x 2) 

2 Ung dụng cùa Vìec phàn tích đa thức thành nhân tứ 

Viéc phản tích da thức thanh nhản tủ co nhiéu loi ich giup chung ta rut 
gọn duoc biếu thúc, tinh nhanh, giai phương trinh, 

3 Cãc phuong phap phán tích thanh nhản tù cơ bản thường gáp 

Phương pháp dat nhan tủ chung 
Phương pháp dung hãng đang thuc 
Phương pháp nhom hạng tủ 
Phôi hop nhiêu phuong phap 

Ngoai ra còn co những phương phap dác hễòt hơn nhu: Phương phap I 
thèm bơt cung mol hang tủ vao đa thức, phương phap tách hang tủ 

4 Phương phãp dật nhàn tứ chung 

Khi tát cả các sổ hang của đa thức co mỏt thua sỏ chung, ta đặt thua 
sò chung do ra ngoai dáu ngoâc ( ) dế lảm nhãn tủ chung. 

Các sò hang ben trong dâu í ) cỏ dươc báng cách lấy sò hang của đa 
thuc chia cho nhãn tú chung 

5 cnu y Nhiêu khi cân dối dau cac hang tù dể lam xuãt hiện nhãn tủ chung 

Vi du 2x(x y) 4 (y x) = 2(x y) (x y) = (X y)(2x 1) 
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II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mầu 

1. Phản tích đa thức thanh nhản tử: 

a)x ' x; b) 5x ? (x 2y) 15x(x-2y); c) 3(x - y) 5x(y x). 

ổịUi 

a) X 2 - X = x(x - 1) 

b) 5 x 2 (x - 2y) 15x(x 2y) = 5x.x(x - 2y) 5x.3(x 2y) = 5x(x 2y)(x 3) 

c) 3(x - y) - 5x(y - X) = 3(x - y) - 5xỊ-(x - y)I 

= 3(x - y) + 5x(x - y) = (x - y)(3 + 5x). 

2. Giải phương trình: 

a) 3x 2 - 6x = 0; b) 2x(x - 3) + 5(x 3) =-• 0. 

ổịiAi 

ỉỉưỡng dẫn: A.B = 0 

^ 3x = 0 X = 0 

a) Ta có: 3x - 6x = 0 o 3xíx - 2) = 0 o <=> 

X - 2 - 0 X = 2 

Vậy phương trình có 2 nghiệm là X = 0 hoặc X = 2 

_ _ X 3-0 .. x 3 . 

b) 2x(x - 3) + 5(x 3) = 0 o íx - 3)(2x + 5) = 0o " _ ^ o 5 

2x + 5 = 0 X 

2 

Vậy phương trinh có 2 nghiệm là X = 3 hoặc X = 


A = 0 
B = 0 


B. Bài tập cản bản 

39. Phản tích các da thức sau thành nhân tử: 
a) 3x 6y; 


c) 14x ? y - 21 xy ? 4- 28xV; 
e) 10x(x - y) - 8y(y x). 


ổịlếil 


b) ị X 2 + 5x 3 + x 2 y; 

5 

2 2 

d) =-x(y - 1) - ■= y(y 

b b 


a) 3x - 6y = 3(x - 2y) 

2 2 

b) X + 5x' + x J y s x 2 ( 7 + 5x + y) 

5 5 

c) 14x~y - 21xy 2 + 28x“y 2 = 7xy(2x - 3y + 4xy) 

2 2 2 

(1) _ x(y 1) " y(y - i) = ^(y - 1 )(x y) 

5 5 5 
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í»> lOxix y) Sviv XI = 10xi X y) + Hyx \t 21X VM5x + 1V) 

40 ỉ inh gia tri cac hiôu thur. sau 

a) 15 91.5 4 150 0.85. 

b) x(x 1) y( 1 X) tai X = 2001 vả y = 1999 

ổịiai 

a) 1591.5 + 150.0.85 = 15.91,5 4 15.10.0,85 

15.91,5 + 15.8,5 = 15.01.5 f 8,5) = 15.100 = 1500 

b) x( X 1) y( 1 XI lại X = 2001 và y =• 1990 

x(x 1 ) + y< X l) = (x l>(x+y) =<2001 1X2001 + 1999) 

= 2000. mon 8 000 000. 

41. Tim X, biẽt: 

a)5x(x 2000) X + 2000 = 0. b)x’-13x = 0. 


&Ịiài 

.4 1 5x< X 2000) X 4 2000 = 0 <-> 5xí X - 20001 IX 2000) = 0 


I X 2000 0 

c> (X 2000)(5x - 1) = 0 (J 1" <•> 

5x 1 0 


X 2000 

1 


Vậy X = * hoặc X = 2000. 
5 


, .X - 0 

b) X 13x = 0 <■:> XIX 13) = 0 o 


o 


X*" 13 0 


X 0 

X - ìvl3 


Váy X = 0 hoặc X = \ 13 . 

42. Chung minh rầng 55'‘ 55 chia hét cho 54 (VOI n lã sỏ tư nhiên). 

CỴiếìi 

Tacổ:55 Bậl 55" = 55".55 55" = 55'‘<55 1» 

55".54 54 (VOI n f N). 
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§7. PHẢN TÍCH ĐA THỨC THẢNH NHẢN TỬ 
BẰNG PHƯƠNG PHÁP DÙNG HANG ĐANG THƯC 

I. KIỀN THỨC Cơ BAN 

vẻ áp dung phương pháp dùng hàng dáng thức cán luu ỷ: 

Truóc tiên phài nhản xét xem các hang tù của da thuc co chua nhân tu 
chung không 7 Nếu có thi áp dung phương pháp dật thành nhân tứ chung 

Nêu không ap dung duơc phuơng pháp đát thành nhãn tù chung thi 
xem có thể áp dung hàng đảng thức dáng nhở đế phàn tích da thuc thanh 
nhân tủ hay không? 

Chu ý: ĐỎI khi phải dổi dáu mói áp dung dược háng dảng thúc. 

Vi dụ: xV 8x' y 16= (x 4 y 2 + 8x 2 y + 16) = (x 2 y 4 4} ? 

II. BAI TẬP 

A. Bài tập mảu 

1. Phàn tích da thức thảnh nhân tù: 

a) X 4x 4 4; b) 1 - 8x 3 ; c) 4x + 4x 1. 

Ổịi/ií 

a) X* tx 4 4 = X 2.X.2 4 2“ = (X 2)" 

bl 1 ttx 1 = (1)' (2xi' = (l 2xl|l J + 1.2x + (2x)-'| = (1 2x1(1 ► 2x ♦ Ix I 

c) 4x' 4 1x - 1 = Mx‘ lx 4 1) = |(2xr 2.2x1 + 11= (2x li 

2. a) Tinh nhanh 105' 25 

b) Hiệu các binh phuơng cùa hai só tu nhiên liên tiếp bâng 11. Tim hai sò áy 

Ổỹíếỉi 

ai 'rinh nhanh: 105 25 

Ta có: 105“ 25 = 105“ 5* = ( 105 4 5M 105 5) = 1 10.100 = 1 1000 

b) (ìọi hai sỏ tự nhiên liên tiếp cán tìm lã n và n 4 1 

Theo đề bài. ta cỏ: m 4 1 r tr = 11 < > n* 4 2n 4 1 ir = 11 

o 2n 4 1 = 11 < > 2n = 10 < > II r f 

Vậy hai sỏ phai tim là 5 và 6. 

B. Bai tập càn bản 

43. Phản tích các da thuc sau thanh nhân tử: 

a) X 4 6x 4 9; b) lOx 25 x'; c) 8x • d) 1 X 64* . 

8 25 
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ÍỊiíìi 


a 1 

X 4 

(ix 4 9 {.XI +2 

X 3 4 3- = (Ị 

< 4 3l 

bi 

lOx 

25 X r Ix 

H)x 4 25) = 

: IX : 2 

V 1 

Sx 

1 . 1 

= <2x> 1 

H 2 

1 r (2x 1 

l| <2xl 4 




..<2* ’ 
ý 

M 1 X + X 

d 1 

1 

> 

r ()1 V r t X r’ 

1 

i8vr - 1 _ 

1 

X + íỳv)< 




44. Phân tích cac đa thưc sau thanh nhân tủ 
1 


a) X '4 


27 


b) (a + b) ‘ (a b) 


C) (a 4 b)' 4 (a b) 3 ; 
e) X 3 4 9x 2 - 27x 4 27. 

ổjini 

a> X 4 = X 4 í -* ) = 1 x 4 - 7 )!X 

27 2 3 


d) 8x ' 4 12x y 4 6xy' 4 y '; 


; X 4 1 

3 0 


3 3 

b) (a 4 b V 1 í a b y' = I (a + b) - i a - b > II < a + hr 4 (a 4 b)( a b I 4 (a b f I 

= ía 4 b a + b Ma 2 4 2ab 4- 1)“ 4 a' b“ 4 a“ 2ab 4 b J ) = 2b(3a 4 b ). 

c) (a 4 bì* 4 (a - bj' = ịía 4 b) 4 ía blỊỊía 4 br ta 4 b)(a b> 4 (a br| 

= (a 4 b 4 a - b)(a~ 4 2ab 4 b“ a 4 !>" 4 a - 2ab 4 b‘) = 2a(a‘ 4 3b"). 

d) 8x :i 4 I2x“y 4 Gxv' 4 y = (2x) J 4 3(2x> y 4 3<2x)y“ 4 <yỉ = Í2x 4 y) 

e) -x : 4 9x 27x 4 27 = (X 9x J 4 27x 27) 

= |(x) 1 - 3x'.3 4 3.X.3' 3'| = (X 3)* 1 = (3 x) :t 

45. Tim x, biết: 


a) 2 - 25x ? = 0; 


ổỳiểỉi 


a) 2 25x l ' = Oo( V 2 ) 2 Í5x) 2 = 0o(^ 4 5xH >/2 

L ị 


b) X X 4 - = 0. 

4 


5x) = 0 


c:> 


V 2 4 5x = 0 

yj2 - 5x - 0 




X - ♦ 


h 

V 2 
5 


Vạy X = + 


v2 
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b) X - X + 4 
4 


= 0 o X 2 - 2.X. ỉ +(}- ) 2 = 0 
2 2 


Vậy X = 

2 

46. Tính nhanh: 

■ a) 73 ? - 27 ? ; 


o (x 


- ) 2 : 0 o X “ — = 0 o X = 
2 2 


1 

2 ' 


b) 37 2 - 13 2 ; 


c) 2002 ? 2* 


ổjiai 

a) 73 2 27 2 = (73 + 27 X 73 - 27) = 100.46 = 4600 

b) 37- - 13 2 = (37 + 131(37 - 13) = 50.24 = 1200 

c) 2002 2 - 2 2 = (2002 + 2X2002 - 2) = 2004.2000 = 4 008 000 


§8. PHẨN TÍCH ĐA THỨC THÀNH NHÂN TỬ 
BẰNG PHƯƠNG PHẤP NHÓM HẠNG TỬ 


I. KIẾN THÍ/C Cơ BÁN 

1. Phương pháp chung: 

Trước hết ta nhản xét rằng đa thức đó không thể phân tích thành mâm 
tử bằng phương pháp đăt thành nhân tử chung (PP1), dùng hánig 
đẳng thức dáng nhớ (PP2). Khi dó ta nghĩ dến phân tích da thức thanih 
nhân tủ bằng phương pháp nhóm hạng tử (PP3). 

Ta nhặn xét dể tim cách nhỏm các hạng tử một cách thích hợp (cóthiể 
giao hoán các hạng tử để nhóm) sao cho sau khi nhóm tửng nhórr dla 
thức có thể phân tích đươc thành nhân tử bằng PP1, PP2 và khi đc đỉa 
thức mới phải xuất hiện nhân tử chung. 

Ta áp dụng phương pháp dât thánh nhân tử chung để phân tích đia 
thửc đã cho thành nhân tử. 

Ví dụ: Phản tích đa thức sau thảnh nhản tử: 2xy + 3z + 6y 4- xz 
BI: Ta nhận thây rằng da thức không thể phán tích bằng PP1 hìàic 
• PP2. Ta nghĩ đến dùng PP3. 

B2: Ta thấy rằng cán giao hoán các hạng tử dể có cách nhóm thcih 
hợp. Đó là: 

2xy + 3z + 6y + zx = 2xy + 6y + 3z + xz 

= (2xy + 6y) + (3z + xz) = 2y(x + 3) + z(x + 3) = (X + 3)(2y - zz) 
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r 2. Chu Y 

f)ỏi VỚI một đa thúc ta co the co nhiêu cách nhom cảc hang tủ mot 
cách thích họp 

Khi phan tích da thuc thanh nhãn tủ ta phai phân tích đen CUỎI cung 
(đến khi nao không thế con phán tích dưọc nữa) 

[)u phân ticti bâng cách nao thi kết quá cũng la duy nhất. 

Khi nhóm các hang tủ thi phải chu y dấu của đa thức. 

II. BAI TẬP 

A. Bài tập mâu 

1. Phán tích cảc da thúc sau dây thanh nhãn tủ 

a) xy 5y + 2x 10; b) 2xy + z + 2x + yz; c) X* + 2x ♦ 1 - y 2 . 

ế/Ịlầi 

a) xy - 5y + 2x 10 = txy 5y» + (2x 10) 

= y< X 5) + 2( X 51 = (X 5 X y ♦ 2 ) 
b» 2xy + z + 2x + yz = <2xy + 2x) + (z + yz) 

= 2x(y + 11 + z(y + 1) = ly ♦ l)(2x + z) 
c> X' + 2x + 1 y“ = (x‘ + 2x + 1) y' 

= (x + n 2 - y* = (x + 1 + yHx + 1 - y). 

2. Tim y. biết: y(y 4) + y 4 = 0. 


ổỳíải 


Ta có: y(y 4) + y 


•ỉ = 0 c> y(y 4) + (y 4) s 0 


(y 


4 Ky + 1) = 0 < > 


y 


y 


4-0 
1 = 0 


< > 


y = 4 

y = -1 


Vậy y = 4 hoậc y = 1 

E. Bài tập càn bàn 

47. Phân tích các da thưc sau thanh nhân tủ; 

a) X ’ xy + X y; b) xz + y z 5(x + y); 

c) 3x ? 3xy 5x + 5y. 


ổjlếiỉ 

a) X xy + X y = (x‘ xy) + <x y) = xlx y) ♦ (X y) = (X yKx + 1) 

b) xz + yz 5íx + y) = (xz + yz) 5(x + y) 

= z( X + y ) 5( x + y) = í x + y K 7. 51 

c) 3x J 3 XV 5x ♦ 5y = (3x~ 3xy) (5x 5y) 

= 3x(x y) 5( X y> = (x y)(3x 5) 
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48. Phan tích các ổa thức sau thành nhản tủ: 

a) X' + 4x - y 2 + 4; b) 3x + 6xy + 3y 3 z 

c) X 1 2xy + y 2 z ? + 2zt t\ 

ổýiÁí 

a) X * + 4x y* + 4 = íx' ♦ 4x + 4) - y~ 

= (x + 2)“ y J = (X + 2 ♦ yHx ♦ 2 - y) 

b) 3x + 6xy + 3y - 3z“ = 3(x + 2xy + y z“) = 3|(x“ + 2xy -f V“| z"ị 

= 3|(x + y)“ - Z 2 J = 3(X + y + z)(x + y z) 

c) X' 2xy + y‘ 7. + 2zt t ' = (X J - 2xy + y 2 ) (/. J 2zt + t") 

= (X y)“ (z tr = |(x y) + (z t)||(x yi (z t)| 

= IX y + z t)(X - y z ♦ t). 

49. Tỉnh nhanh: a) 37.5.6.5 7.5 3.4 - 6.6 7.5 + 3.5.37.5 

b) 45 ? + 40 2 15 ? + 80 45 


ổỳiai 

a) 37.5.6,5 7,53,4 6.6.7,5 + 3,5.37,5 = (37,5.6,5 + 3,5.37.5) (7.5.3.4 -f (>.(> 7.5) 

= 37,5(6,5 + 3,5) - 7,5(3.4 + 6,6) = 37.5.10 7.5 10 

= 10(37,5 - 7,5) = 10 30 = 300 
h) 45* ♦ 40* 15* + 80.45 = (40 2 + 80.45 + 45“) 15* 

= (40 2 f 2.40.45 ♦ 45 2 ) - 15“= (40 + 45)“ 15“ = 85“ 15 J 

= (85 + 15H85 15) = 100.70 = 7000 

50. Tim X, biết: 

a) X(X 2) + X 2 = 0, b) 5x(x 3) X Ỷ 3 = 0 


(sịiải 

a) x(x 2lf X 2 = 0 < > x(x 2) + (X 2) = 0 


< > (x 2)(x + 1) = 0 < > 


X 2 0 

X + 1 ^ 0 


<-> 


X 2 

X 


Vậy X = 2 hoậc X = l . 

b) 5xi X 3) X + 3 = 0 <> 5x(x - 3) (X 3) = 0 

<-* (x 3)(5x - 1) = 0« 


Vậy X = 3 hoặc X = Ị . 

5 


X 3-0 

< > 

5x 1 - 0 


X 3 
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H PHÂN TÍCH HA THỨC THÀNH NHÂN ỉ ử 
iỉằnc; CÁCH PHỔI hỢpnhiít piiươnc pháp 


I. KIỂM Illưc tớ RAM 

1. y huong pháp chung Ta đi tim huởng giãi t ai toan bâng cách đoc ký đế 
■a rut ra nhan xét. co thè 

Dát nhan tủ chung. 

Hoãc dung hàng đẳng thưc. 

Hoác nhóm nhiếu hang tù. 

Hoac có thể phối hop các phúơng phap trén dể phan tích đa thuc 
thành nhân tủ. 

ỵ i dụ. Phản tích da thức thảnh nhân tủ: 

X 1 " 2xy t Y 4 = (x y 2xy + y ) 4 

= (X yr' 2 V IX y + 2)(x y 2) 

2. Zhu y Nếu các hạng tủ cùa đa thuc co nhân tử chung, ta nên dãt nhàn 
ù chung ra ngoài dấu ngoãc ( ) để đa thuc trong ( ) don gián hòn rói mỏi 
lèp tục phản tích đèn CUÔI cung khi khổng con phán tích dược nửa 

II. ỈM ĨẬP 

A. Bù tập mâu 

1. Pìản tích da thuc thảnh nhàn tú: 

a 3xy - 12xy f 12x; b) X + 2xy + ý‘ xz yz; 

c.4x 4 X 1 + 4x‘ X 

ÕỊiai 

a 3xy 2 12 xy + 12x = 3x( y~ 4y + 4) - 3x<v 2r 

I) X" + 2 XV + y” X/ y/ = íx" + 2xy 4 y“) <xz + \' 7 .) 

= IX I yr zix 4- V) = (X 4 VMx 4- V 7 .) 

(M 1x 5 x ! + 1x J X = xMx' X 4- 1X ll = x|('1x' X ) + ( 1x ni 

= xịxVlx 1 > + fh 1 >i = XI4 X 1 )(X' ! + 1). 

2 Tm X. biết: (2x 3) ? (x 4 5ỵ'= 0. 

ổịlìii 

Ti có: (2x 3r - (X 4- 5r = 0 o |(2x 3» + (x + 5)||(2x 3) (X + 5)1 = 0 

<■> (2x 3 4 X + 5M2x 3 X 51 = 0 

r - I 2 

ị 3x * 2 - 0 X 

<.. |3\ + 2Kx 8) = 0 o «:■> 3 

1x8 0 X 8 
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c) 2xy - X 2 y -+ 16. 


Vậy X = 8 hoặc X = - . 

3 

B. Bài tập cán bản 

51. Phán tích các đa thức sau thành nhản tử: 

a) X 3 2x' + x; b) 2x ;j + 4x + 2 - 2y ? ; 

6jlẫi 

a) x' " 2x + X = x<x~ - 2x + 1) = x(x - ir 

b) 2x 2 + 4x + 2 - 2y 2 = 2(x 2 + 2x + 1 - y 2 ) = 2Ị(x“ + 2x + 1) - y z l 

= 2f(x + l) 2 - y 2 l = 2(x + 1 + y)(x + 1 y) 

c) 2xy X 2 - y 2 + 16 = -(X 2 - 2xy + y 2 - 16) = —I(x“ - 2xy + y 2 ) 161 

= —Ị(x - y) 2 - 4 2 ] = -<x - y + 4)íx - y - 4) 

= (4 - x + y)(4 + x - y) 

52. Chứng minh rằng (5n + 2) ? - 4 chia hết cho 5 với mọi số nguyên n. 

Ổịlảl 

Ta có: <5n + 2) a - 4 = (5n) 2 + 2.(5n).2 + 2“ - 4 = 25n 2 + 20n + 4-4 

= 25n 2 + 20n = 5n(5n + 4) : 5 (đpcnì) 

53. Phản tích các đa thức sau thành nhản tử: 

a) X ? - 3x + 2 

Gợi ý: Ta không thể áp dung ngay các phương pháp dã học dể phán tích 
nhưng nếu tách hạng tử -3x = X 2x thỉ ta có x ? - 3x + 2 = x ' X 2x + 2 
vá có thể dẻ dáng phân tích tiếp. 

Cũng có thể tách 2 = -4 + 6 ta có x ? - 3x + 2 = X 2 - 4 3x + 6, tư (láy 
dẻ dàng phân tích tiếp. 

b) X 2 + x - 6; 

c) X 2 + 5x + 6. 

a) Theo gợi ý cua bài này, trong toán học đây gọi là phương pháp Tách 
một hạng từ thành nhiều hạng tử". Chúng ta sẻ xem thêm trong phán 
"Phán tích da thức thành nhản tứ bảng vài phương pháp khác". 

Ta có: X 2 - 3x + 2 = (X - 2)(x - 1). 

b) X + X -6 = X 2 - 2x + 3x “ 6 

-2x + 3x 

= (x 2 - 2x) + (3x - 6) = x(x - 2) + 3(x - 2) 

= (X - 2)(x + 3) 

c) X* + 5x + 6 = X' + 2x + 3x + 6 = (X J + 2x) + (3x + 6) 

= x(x + 2) + 3(x + 2) = (X + 2)(x + 3). 
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Luyện tặp 

54. Phàn tích cac đa thức sau thanh nhãn tu 

a) x ! + 2xy + xy' 9x. b) 2x 2y X - ' f 2xy y J ; c) x ‘ 2x 4 \ 

Ổjiếìi 

Phân tích cac (ia thức thanh nhan tứ: 

Í 1 > X ' + 2x J y + XV 9x = x(x“ + 2xy + y' 9» 

= x[(x J + 2xy + y“» 91 = x| í X + y)“ 3“| 

= x(x + V + 3Mx + y 3» 

I) > 2x 2y x : + 2xy y“ = (2x 2y) tx' 1 2xy + y“) 

= 2íx •• y) (X yr = (x y>1 2 (X v)| 

= (X y>(2 X + y) 

c) X 1 2x“ = X J (X~ 2 K 

55. 1 im X biết: 

a) X 3 ’ X = 0: b) (2x 1) ? (X + 3) ? = 0; c) x ? (x 3) + 12 4x = 0 

4 


ổỊiài 


Hướng dán: A.B = 0 C3 


A 0 
B = 0 


a) x' - 1 X = 0 o x(x~' ~ —) = 0 o x|x 2 ( _ r| = 0 
4 1 2 

I X - 0 
1 


<r> xíx + )íx ị) = 0o 
2 2 


Vậv X = - - hoạc X = 0 hoặc X = 

2 2 


X + 7 =■ 0 c> 

2 

|x ; 0 

2 


X -- 0 


X - 


2 


2 


b) (2x 1 ) 2 ÍX + 3) 2 = 0o ị(2x 1) t (X t 3)||(2x 1) íx + 3)1 = 0 

X - 

. x 4 

i 

2 


3 Y 1 9 n 

<-> (3x + 2)(x 4) = 0 C 9 ' 

X 4=0 


Vậy X = “ _ hoặc X = 4 
3 


c) x"(X 3) + 12 lx = 0 «. x-(x - 3) - 4(x 3) = 0 o (x - 3)(X J 4) = 0 


(x - 3)(x 2l(x + 2) = 0 o 

Vày X = 2 hoãc X = 2 hoặc X = 3. 


X - 3 = 0 
X - 2 = 0 <=> 
X + 2 0 


X =. 3 
X ; 2 
X = -2 
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56. Tinh nhanh giá tri của đa thức: a) X + ^x+ ^ tai X - 49.75 

b) x ? y 2y 1 với X = 93 và y = 6 

ổỊiải 

Ta thu gọn đa thức trước khi thay sỏ vào cỉô tinh: 

a) Với X = 49,75. ta có: X' + “ X + \ = X' + 2.X. ' + ( * = (X + I 

2 16 4 4 1 

= (49,75 + 0,25 r = 50" = 2500 

b> Với X = 93; y = 6, ta có: 

X y 2 2y 1 = X (y + 2y + 1) = X' - (y + lr 

= (X + y + 1 )(x - y - 1) = (93 + 6+1 K93 6 1 ) = 100 86 =r sồi K). 

57. Phân tích các đa thức sau thánh nhản tủ: 

a) x ? - 4x + 3; b) x ? + 5x + 4; c) X X (5; 

d) X 4 + 4 (Gọi ý cảu d): thêm và bớt 4x'’ vảo da thức dã cho). 

(yỊiÁi 

Ap (tụng phương pháp tách hạng tư thanh nhiều hạng tứ 

a) X" 4x + 3 = X 3x X + 3 = (X" 3x1 (X 3) 

3x - X 

= x( X 3) (X 3) = (X 3)(X - 1) 

b) X J + 5x + 4 = X" + X + 4x + 4 = (x 2 + X) + (4x + 4) 

X + 4 X 

= x(x + 1) + 4(x + 1) = (X + 1 )(x + 4 ) 

c) X 2 X 6 = X' - 4 X 2 = (x“ 4) (x + 2) 

7T 2 

= (x + 2)(x 2) - (x + 2) = (x + 2)(x - 2 l) = (x + 2)(x 3) 

d) X 1 + 4 = x’ + 4 X 2 + 4 4x‘ = (X 1 + 4x 2 + 4) 4x 2 = <X J + 2ý- ( ă 2xý = (X* + 

2 + 2xKx" + 2 - 2x) 

58. Chứng minh rầng n ' n chia hết cho 6 với mọi số nguyên n. 

Ta có: II 1 11 = nín 2 1 ) = nín + 1)(II — 1) = (n 1 ). 11 .( 11 + 1) với 11 ( X. 

Nhận xét: Với n ( X thì n 1, n, II + 1 là ha sỏ nguy ôn lion tiếp Iion 

tích chia hốt cho 2 và tích cúng chia hốt cho 3 mà (2.3) = 6 nèn tích 
(n 1 ).n.(n + l) : 6 (đpcm). 
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1'HÂN TÍC1I l)A I HỨC TIIÀMI NHẢN TỬ 
HẰNG VÀI PHƯƠNG PHÁP KHÁC 

N joai hon phương ị hap phản tích đa thức thanh nhan tứ vua hoc 
Dát nhãn từ chung 
Dùng hằng đảng thúc. 

Nhom hang từ. 

phỏi hop ha phuong phap trẽn 

ỉ -1 cung co vải phưong phap thương gâp khác (thuòng dành cho học sinh 
kha /rá giỏi) dế phán tích da thuc thánh nhàn tú 

1. Phương phap Tach mòt hang tủ thanh nhiéu hang tù 

Vi du a) Phăn tích da thuc thành nhãn tu X ♦ ♦ 6 

b) Phan tích da thuc thanh nhản tủ: X X 6 

Ổịíếìi 

.1 KỈ 11 la kliỏng thí* ap dụng cac phương phiìp thong thường ơ trên thi ta 
nghĩ don (lùng phương phap nay. 

Ta tach số hạng 5x = 2x ♦ 3x Khi do 

X’ + 5x + 6 = X" + 2x Ỷ 3x + tì = lx J + ‘2 xj f Gỉx + (i> 

= x(x + 2) + 3(x + 2) = (X + 2><x + 3). 
hi 18 Cứcli /; Ta tách hang tứ X = 3x + 2x 

Khi dó: x“ x 6 = x~ 3x + 2x 6 = tx‘ 3x1 + (2x 6) 

-XIX 3) + 2(x 3t - ix 3)(x + 2). 

T i'uch 2: Ta cung co thô tách hạng tư () = 2 1 

KI)ĩ do X X () = x“ X ‘2 4 = (X 4) (X Ỷ 2) 

= tX ♦ 2)(X 2 ) (X 4 2} = IX + 2)|(X 2) lị 

= (x + 2)lx 3). 

2. Phuong phap Thêm bot cung rnỏt hang tù vau dã thức 
Vi dụ: Phân tích đa thức thánh nhàn tủ: x ‘ + 4 

Ổịiảl 

I lưỡng dán: Ta khòng thô ap dụng cac phương phap da học Song nêu viõt 
X 5 f 1 — X +■ 4x~ + 4 4 x tữc la "thêm* va "hớt" cũng hạng tư 4x vào da 

thơc đã clto thì có thế ap dung các phương pháp đa học dể phân tích da 

thơc dã cho thành nhân tứ 

Thật vậy. x 1 + 4 = X ! 4 1x 4 4 1x J = (x‘ 4 4x + 4) 4x 

= (\ '* + 2r (2xr = IX' + 2 + 2xMx* 4 2 2x). 
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• Đài tập 

Phán tich đa thức thành nhản tử: 

1. a)x 2 7xy + 1Oy 2 ; 
c)x 2 5x 14; 

2. a) 2x ? + lOx + 8; 

3. a) X 4 + 64; 


b) 5x'’ + 6xy + y 2 ; 
d)x ? + 2x 15. 
b) X 3 9x' ♦ 14x; 
b) X 4 + 4y\ 


• Bài tập nâng cao 

1. Hây phản tích da thửc X 2 - X - 6 thánh nhàn tủ bằng nhiều cách khác rhaj. 




* Cách 1: 

x 2 -x-6 = x 2 -4-x-2 = (x- 2)(x + 2)-<x + 2) = (x + 2Hx 3 ) 

* Cách 2: 

X’ x-6 = x 2 -9-x + 3= (x-3)(x + 3)-(x-3) = (x- 3)(x ♦ 2 ) 

* Cách 3: 

X X - 6 = X 2 + 2x - 3x - 6 = x(x + 2) - 3(x + 2) = (x + 2)(x c) 

* Cách 4: 

X 2 X 6 = X 2 - 3x + 2x - 6 = x(x - 3) + 2(x - 3) = (x 3)ÍX + 2) 

* Cách 5: 

X 2 - X 6 = X 2 - 2.X. ị + Ị - — = (X - ì) 2 - ( l ) a s (X 3)(x + 2). 

2 4 4 2 2 

* Cách 6: 

X 2 - x 6 = X 2 + (-3 - 2)x + (-3) 2 = (X - 3)(x + 2). 

Tống quát: X + (a + b)x + ab = (x + a)(x + b) 

“ Cách 7: (Phương pháp hệ sô bất định) 

Già sử x“ - X - 6 = (x + a)(x + b) <=> X 2 - X - 6 = X 2 + (a + b)x + ab 


a + b = -1 
ab = - 6 


chọn a = 


3, b = 2 


2. Phản tích thành nhản từ: 

a) 16x 4 + 4; b)x s + x + 1; c) a(b 2 - c 2 ) + b(c 2 a 2 ) + c(a 2 tồ 2 ). 


ỔịlÂi 

a) 16x 4 + 4 = <4x 2 ) 2 + 2 2 + 2.4.x 2 .2 - 16x 

= (4x 2 + 2) 2 (4x) 2 = (4x 2 - 4x + 2)(4x 2 + 4x + 2) 

b) x' + X + 1 = x r ' - X 2 + X J + X + 1 = x 2 (x* - 1) + (x : + X + 1) 

= x 2 (x - 1) + (X 2 + X + 1 ) + (x 2 + X + 1 ) 

= (x“ + X + 1 Hx 1 - x~ + 1 ) 
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•’) ỉnb o'> * h'o a > ♦ H.I || I a'h o ♦ b «0 h" 4 1) a‘> 4 cí;i b I 

; 111 1 I* I ht h r • l»M' 1» ) 4 ctil h'l 

ib 0 1-a 1») * 1,1 li HC lu 

t> «•' l> 4 0 >M i ;i hMa ♦ hxh c) 

- <a hwh c•< c ar 

3. Cho a b, c G thon nb 4 .10 4 hc 1 

Cinmi mmti ríinq (1 ♦ i j( 1 4 t I' 1 ♦ ) la t inh f haong của mót số hữu lỉ. 

C]iài 

Ta Co. 

1 4 a - ai) ♦ .10 4 l>c 4 Í 1 ;i a + ||| + OM + !)t la 4 blia + CI 

ỉ * lr - ah 4 ao 4 ho 4 h - i>M 4 hi 4 chi 4 h) : M 4 b)(b 4 ci 

1 4 r“ = ab 4 ao 4 - lic + 0 = ,t h -*.<•> 4 C‘l) 4 ot »l) 4- c)<a 4 c) 

Sun ra 1 ] 4 a M 1 4 b II 1 4 c* I - »a 4 l>»' * lì 4 cPo 4 ar là bình phương của 
sỏ In ru ti 

4. a) Phán tích thanh nhàn tủ' X 4 y' 4 z'' 3xyz 

b) Chung minh ràng nêu X' yz a. y‘‘ zx - b. z xy = c (X. y. 1 i Z) th! 

ax I by 4 cz chia hét cho a 4 b 4 c 

ổji/ìi 

a) Ta có: X 4 y 4 7. 3xyz = 1X4 y 4 Z)(X J 4 y"’ 4 /.■ - XV y 7. - zx) 

1)1 Ta co ax 4 Ỉ)V 4 0 / X 4 V 4 z XV/. 

= (X + V 4 /)(x" 4 V 4 r XV yz zxl 
Tích náy chia hét cho X" 4 V' 4 z XV vz /X =34 I) 4 c. 

5. Tim nghiêm nguyên của phương trinh: 

aty 4y = xy: b) 5xy - 2y ? 2x = -2 

CỊiài 

ai Ta co: X 4 y = XV < > xy X y = 0 « xiy 1) íy t)s 1 

<:• (X 1 Ky 1 1 = I = 1,1 - ( 1U-1) 

.p., , . I X 1 1 I X 1 I 

I a co hộ : hoac 

|y 1 I |y 1 1 

Vậy (X. V) = 12. 2) hoặc (X. y) = (0. 0) 

b> lỉƯơng dần: 

Ta có: 5xy 2y' 2x = - 2 < > (2x * yMx 2y) = 2 = 2.1 = 1.2 = ( 1 M-21 

6. G«ải phương trinh 2x* X 5x 2 = 0 

Cfiài 

Ta 00 2x X* 5x 2 = 0 : 2<x 4 1 > IX' ] I 5(x +11 = 0 

* > 2t X 4 1 M X" X 4 1 I I X 4 1 M X 1 I 5lx 4 ll = 0 
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<> (x 4 1 )í2x : ' - 2x 4 2 X 4 1 5) = 0 

lx + 1)Ị(2x J 3x 2)| = 0o(x + 1 )|(2x Ix) 4 (X 2)1 


X 4 1 0 


X - I 


(X + l)fx 2)(2x + 1) = 0 o X 2 0 <■> X - 2 

2x 4 1 0 


Vậy tập nghiệm của phương trình 8 = 11; ? ; 21. 

7. Chung minh rằng VỚI n lẻ thì; a) n ? 4 4n 4 3 chia hết cho 8 

b) n 3 + 3n ? n 3 chia hết cho 48 

a) n 4 In 4 3 = (n 4 1 Kn 4 3) 

Với n = 2k 4 1 : (n 4 1 Kn 4 3) = 4(k 4 lHk 4 2) 

b) n 4 3n‘ n 3 = (n lMn 4 ỈMn 4 3). 


§10. CHIA ĐƠN THỨC CHO ĐƠN THỨC 

I. KIẾN THl/C Cơ BÁN 


1. Giả sử A vá B là hai đơn thức, B * 0 

Ta nói A chia hết cho B nếu tim được một đơn thức Q sao cho A B O 

Ạ 

Ky hiéu: Q = A : Đ hoâc Q = . 

B 

2. Quy tắc: 

a) Trưởng hợp hai đon thức là hai lũy thua cùa củng mỏt biến: 

X™ : x° = x m n 

b) Trường hơp tổng quát: Muốn chia đơn thức A cho đơn thức B (Truờhg 
hợp A chia hết cho B) ta lám như sau: 

Chia hê số của đơn thức A cho hê sỏ của đon thức B. 

Chia tưng lũy thửa của biến trong A cho lũy thửa của cung biến do 
trong B. 

Nhãn cac kết quả tim duơc VÓI nhau. 

VI du; Thưc hiên phép tinh: 

a) 15xVz : ( 3xV) = 1 1 . — y ] = 5xz 

3 X 2 y 2 1 

b,4x‘yV:5xV=^ *£* = y. 

5 X 4 y z 1 5 
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II. HAI IẶP 

A Bài tập mâu 

1. linh ;\) 15x 3x , h) ?0x : 12x, 

c)15x V bxy . fí) 15x'V bx y‘ 



15 

X' 

( Ịiíìi 

.1 I5v 

3x - 

3 

5 X 

X 

5x 


2«) 

X' 5 

1 5 1 

I,i20x 

12x - 

X 

1 

X 


12 

X 3 

1.5 x~ y ' 

3 

V 15 \ V 

5\V = 

5 X y* 

15 X 4 V 

= 3x1 = 3x 

(li I5x V 

■ 5 XV = 

5 X* V 

3xy“ 


2. Cho p - l?x *y . ( 9 xy ). Tinh g»a tri cùa bieu thuc p VOI X = 3 


ổịiếỉi 

r.t thu gọn V trước rói thay gia tri cua X va \ V.U) biỏu thức thu gọn (lẽ 
111111 gia t II của !)ÌÍ‘U t líữc p 
Ta co 


p = í 2x*v ( 9xv* I = 

Vay I* = «*UÌ. 

B. Bài táp cán bán 

59 l-ám tinh chia: 

à) 5 ' . ( 5 )*; 


12 X 1 y- _ 1 


9 X 


V 


3 


X = 


b) 


'3ìVf 3-/ 


• 4 1 ■ u 
ỔỊỈếỉi 


o 5’ : í r>r = 5' : 5“ r 5 ; 


:! ( 


12C : 8‘ = í f\J ỉl*. 2 Ỉ 

1 c ^ 2 1 8 


60. àm tinh chia: 
4 ) X a : ( X)*; 


b)( X) : ( x)\ 

£]i/ii 


I . , ị . 

< 3) = .< 27) = 36 

3 3 


h) ! 


X i X V X 


c) í 12) 3 : 8 3 . 


Ị 3. r * . Ị 3 3 = 3 Ỹ = 

4 1 u 4 I 


í) 

16 


c) ( y) s : ( y) 4 . 
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b) (-x x) I \}' ' = I xr’ = X- ; 

c) ( >')':< y= (-y) r ' 1 = -y. 

61. Lam tinh chia: 


a) 5xV : 10x V; 


b) * X V : ( y x 2 y ? ); 

Ổịiếil 


. c.I 5 X“ y 1 1 ;í 

a) 5x y : lOx y = = 4y 

10 X 2 y 2 ” 

3 

1 2 4_ X 3 / 3 

2 x y J = 1 X ■' ý 2 2 

2 


b) ” x'y 1 

•í 


XV 


c) ( XV)' : ( <y)\ 


c) (-xy)"' : (-xyí* = (-xy)"’ * = (- xy) 5 = ~x : 'y\ 

62. Tinh giá tri cùa biểu thưc sau: 15x‘y 3 z ? * 5xy 2 Z tai X = 2; y = 10 va £ - £004. 

ổịiàl 

15 X* v ;t 

Đặt p = 15x’y 'V : 5xy“V = 4 . . * = 3x V = 3.2 .< 10) = 3.8< 10) - 210 

J J V ..2 '2 J 

t> x y z 

Vậy p = -240. 


§11. CHIA ĐA THỨC CHO ĐƠN THỨC 

I. KIẾN ĩ HỨC Cơ BÁN 

I 1. Quy tãc Đa thúc A và đơn thức B (B / 0) 

Muốn chia đa thức A cho đon thức B, ta chia mỗi hang tử của A cho 0 ’6i 
cóng các kết quả lai với nhau. 

Vi du: (15 xY + 12xY 10xyV 3 x/= 15x Ỵ. , I 

3xy ; 3xy 2 3xy 2 

c 3 . 9 10 

= 5xy + 4x y. 

3 

2. Chú ý: Trong trướng họp da thức A có thể phản tích thảnh nhàn ú. 
thường ta phản tích trước để rút gon cho nhanh. 

V. dụ: (4x 4 8xV) : ( 4x ? ) = = (x ? 2y ? ) = 2y ? x ? . 

-4x ? 

Trong thưc hành có thể bỏ bớt mót sỏ phép tinh trung gian, chảng har; 

(5xV 3xV + 2x s y 3 ): (-3xV) = + x?y o * 3 

3 3 
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II. n\\ IẠP 


A. Bai tnp mầu 

1 I an tinh hia (tfìx 5 y ;-Mx V » n y I h> y 

ÍỊÌÍŨ 

.ị I , , - . 1 s \ ' \ 2 4 X' V s 

I 1M\*> Mx V ♦ L\ V I ll\ \ 

iix \ L»\ V' 

2 t am tinh chia (I5x y r >x V ♦ 10X/‘> 5x\ 


( X \ 
6x V 


s :ỉx- 


Ixy + V 


Ổỹi/ií 

Nhan xot Ta thay lâng da Thưr o tư co thò' dạt “»\y“ làm nhân tơ chung, 
ta dat nhi 11 tư chung (lữ 1111 gọn cho nhanh, ĩỉiat vảy: 

I lỏx V .Sx~y ■ 4- Ịt>x\ ) f>\Y - f)XV : i?.\ XV + 2\ » • 5xy = 3x J XV + 2y“ 

B. Bãi tap can ban 

63. Không làn tinh chia, hãy xe: xem da thúc A có chia hết cho đon thúc B không: 

A = 15x/ + 17xy ♦ 18y 
B = 6y' 


C/ỊiÀi 

Nhan XOI Ta hiõt răng (la thức A chia hót cho dơn thức B khi vá chi khi 
mồi hang ứ cưa A (phần chửi (lõu chia hót cho dơn thức B. 

Vì vậy i); thức A co thô (lạt V lam nhãn tu chimg, ta có thế rut gọn cho 
dơn thưe ỉ = 

Vậy da thúc A chia hòt cho đơn thưc B. 

64 l.arn tinh chia: 

a) ( 2x' * 3x 4x ) : 2x : b)(x’ 2x^y + 3xy ? ) : ( ^ x) 

c) (3xV + 6x ? y 1 12xy) : 3xy. 


cỴiài 


a > 1 2> 

lx‘) : 2x 

rỉ 2x : ' ♦ 3 

4x1 2x ;i 

. 3 

4 X 

x' 2x + 3 
2 

3\' 


2 


1)1 (X 

2x y 4 3xy“) : I ^ X 

X (X" 

I = 

2xy ♦ 3y ') 

1 

X 2 

2xy ( 

1 

3y 2 



t 

X 

2 


1 

2 




= 2(x 

2 XV +- 3y“l = 

2x“ 

+ 4xy 

(>y“ 


ỉ 2 . I . .. 3xy(xy ♦ 2xy 11 -ỉ 

c) (3x~v + 6x‘y I2xy) 3xy = * - = xy + 2xy 4. 

3xy 
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65. Lám tinh chia: [3(x y) 1 + 2(x y) 1 5(x y)' ] : (y x) ? . 

(Goi ỷ: Có thể đât X y = z rối áp dung quy tác chia da thức cho don thức) 


Ho (X y) J = (y 
13( X v)‘ + 2(x 


ế^iải 

X)”, ta có: 

y)' 5(x y)~| : (y xr = 


(X yr|3(x yr’ I 2<x 
IX y r 


> » ;l ì I 


= 3(x yr + ‘2<X y) 5 = 3(x J 2xy + y’l f 2x 2y 5 
= 3x‘ - 6xy + 3y + 2x 2y 5. 


66. Ai dung, ai sai? 

Khi giải bai tảp: "Xet xem da thưc: A = 5x' 4x' + 6x y có chia hot che don 

thưc B = 2x hay không 7 " 

Ha trả lởi: "A khòng chia hết cho B VI 5 không chia hét cho 2", 

Quang trả lời: "A chia hết cho B VI mọi hang tú của A déu chia hẻt cho [V’ 
Cho biét ý kién của em vế lòi giải của hai ban? 


cỳiài 

Bạn Quang trả lời đung vì đa thức A chia hốt cho dơn thức B khi mỏi 
hạng tư (phấn cluo cùa A đéu chia hốt cho B 

Ta có: <5x' Ix + 6x J y) : 2x = x‘(5x J 4x -f 6yi : 2x‘ í - x : 2x 4 dy 

2 


Vậy A chia hết cho B. 


§12. CHIA ĐA THỨC MỘT BIEN đã SAP xííp 

I. KIẾN THỬC Cơ BÂN 

1. Phưong pháp: ĩa trinh bay phép chia nay tưong tụ cách chia sò tu nhiên. 
Với hai da thúc tủy y A vã B cùa cung mòt biến. B / 0. tỏn tai duy nhát 
hai đa thức Q và R sao cho: 

A = B.Q + R (trong dó R = 0 hoãc bảc của R bé hon bãc cùa B). 

• Néu R = 0 : ta nói ràng dó lá phép chia hết. 

• Nếu R * 0 : ta nói rằng dó lả phép chia có dư. 

2. Chú ý: 

a) Đinh ly Bơ-du (Bézout): Cho da thức bâc n cùa ẩn X 

f(x) = a n x" + a n ,x n 1 + . + a t x + a<) (a ft / 0). 

Sò du trong phép chia da thưc f(x) cho nhi thuc bác nhãt (X a) bâng 
giá trị của da thúc f(x) tai X = a. 

b) Hệ quả: í(x) chia hết cho (x a)ol(a) = 0 
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don la gia tn cua d thucf(x)M X a VOI .1 .1 iMịhh m cua da thuc f(xì) 

ZỊ ĩa chưng minh duoc rang 

r rong da thuc l(x) a,x' ♦ a„ ĩX f • ti.x ♦ a,, (a n * 0). VOI a„. 
M I. . a«a la can sò nguyên, nghiệm hữu ti (néu co) phái co dang 

. trung dó p lá uoc cua ho so tu do (p ' a I 'U q là uoc duong cua hẻ 

q 

so cùa hang tủ cao nhất (q a„) 

II. HAI 1ẬP 

A. Bài tập mâu 

1. Sấp xếp đa thuc rói làm tinh chra •<15 + 5x ■' 3x 9x) : (5 3x). 

C^iai 


Ta snp \t*p cao 1 

la thức 1 1| 

11*0 lu> thừa giam (lan cua X, rồi thực 

clii .1 như sau 

3x 

4 5x 

9\ +15 3x t f) 

3x 

4 5x* 

X 4 3 



9x + 15 



9x 4 15 



0 

Vặ\ í 3x 4 f)X 

9x 4 15» 

, 1 3x + 5) = x“ 4 3 

Cho A va B lá hai da thuc 

Hãy chia A cho B rốt viet A duoi dang: 


A = BO 

4 R 


A = 2x 3 

x’ - X + 1; B = X 2x. 



c)iài 

2x 

X 

X + l ị X* - 'l\ 

2x* 

•1X" 

! 2x + 3 


3x 

X 4 1 


3x' 

ơx 



«6\ + 1 


V ay: 2x X X + 1 = (X“ 2xK2x 4 3) 4 5x + 1 
3. Dùng hàng dáng thưc dế lầm tinh chia: (X 1 4 2x y 4 y 4 ) : (x 4- V ). 

ổịlái 

Ta co. (X 1 4 2xy~ 4- y 1 1 : IX" 4 y J ) = <x 4 yV : (X 4 v’l = X J 4- y* 

B. Bai tập cãn bán 

67. Sắp xép cac da thuc theo lúy thua giảm dán cùa bién rói lam phep chia: 
3) (X 3 7x ♦ 3 X ) : (X 3). b)(2x’ 3x 3x 2 4 6x) : (x 2) 
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X* 

3x J _ 

ổịiảl 

7x +3 

2x 

7x 

+ 3 

2x‘_ 

6x 



X 

+ 


X 

+ 3 


0 


Vậy: X 1 7x + 3 - X 

= (X 

3>(x L + 

2x 1) 


b) 2x’ - 3x ‘ 

3x 2 

+ 6x 

2 

X 2 

2x 4 _ 

4x J 



2x' 3x + 1 

3X 1 

+ X- 

+ 6x 

2 


_^3x^_ 


+ 6x 




X’ 


2 



X 


2 



0 

Vậy: 2x’ - 3x :i - 3x* ; - 2 + 6x = <x~ - 2)(2\- - 3x + 1). 

68. Ap dung hàng đảng thức dáng nhó dể thúc hiện phép chia: 

a) (X 2 + 2xy +/) : (x + y); b) (125x 3 + 1): (5x +1 ); 

c) (X 2 2xy + y 2 ) : (y x). 


ổịiài 

Dung hàng dáng ihức dẻ tính nhanh. 

a) <x‘ : + 2xy + y“):ỉx + y) = (x + y)':(x + y) = (x + y) 

b) (125x ‘ ♦ n : <5x + 1) = ị(5x) :i + 1| : (5x + 1) 

= (5x + l)|(5x)" - 5x.l + r’| : (5x + 1) = 25x J 

c) (x' : - 2xy + y 2 ) : (y X) = (X yr‘: íy X) = y X 
69. Cho hai da thức: A = 3x 4 + X' + 6x - 5; B = x ? + 1. 

Tim dư R trong phép chia A cho B rói viết A dưới dạng: A = B.Q + R 

ổịial 


Chia A cho B, ta có: 


3x 4 

3x 4 

+ X 3 

+ 3x 

+ 6x 

5 


x 7r 

3x 

+ 6x 

-5 


X* 


+ X 




3x 

+ 5x 

5 



3x s 


3 




5x 

2 


X 2 + 1 
3x 2 + X 


Vậy 3X 1 + X + 6x 5 = IX J + 1 )(3x" -I- X 3) + 5x 2. 


3 


>x- -* 
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Luyện tập 


70 an tinri chia: 


c) {2^/. 

5x ■ 4 10x ) ‘>x 

i 

')(ếìi 

[)) ( 1 hx 'y 6x y 3x V) 6x y 

ai ( 25X 

f>x : 4- 1 <»X■ 1 Õx' = “ >x 

5x 1 

10x _ , 0 

- -5x X 4- 2 


i)X 2 

5x 

fi\ 

hi 1 15x l y-' 

6x‘y dx V í (ix‘v = 

1 5x y- 

ã 

nx V 

tix V dx‘v’ 5 , 1 

XV 1 \ 

()\ V f>x V ‘2 ‘2 


71. Khong thưc taien phep chia, hãy xet xem da thuc A co chia hét cho đa 
thúc B không: 

a) A 15x' 8x + x\ B = 'Ị X' . tỉ) A = X 2x + 1; B = 1 X 

2 

CịiÀi 

Da thức A chia hót cho (lơn thức B khi va (-lu kỉii mỏi hạng tư A í phân 
chư (lếu ' lúa hẽt cho ílơn thức B>. 

ai la co mổi hạng tư cua da thưc A đõu chia lìêt cho (lơn thức B thãc cua 

dơn thức B = 1 X" nho hơn hoặc hàng bậc mỏi hạng tư cua da thức 

A = 15x' 8x + x‘ : ) 

Vậy da thức A chia hòt cho dơn thức B 
t)» Ta có A = X 2x + 1 = (X !)* = (] xr. ma (1 xr ; ( 1 X) 


Vây da thức A chia hết cho dơn thưc B 


L ã»n tinh chia: (2x* + x J 

3x f 

5x 2) 

:(X- 

X + 1) 



Cfini 



Thưc hiện phép chia: 





2x‘ 4- X' 

Mx“ 

+ r»x 


X* X 4- 1 

2x* 2x‘ 

4- 2x' 



2x J 4- 3x 2 

3x* 

5X" 

♦ 5x 


2 

3x’ 

3x“ 

■4- 3x 




2x* 

4- 2x 


2 


2x' 

+ 2x 


2 





0 

Vậy 2x' + X 3x~ 4- 5x 

2 = (X 

X + 

1 X 2 X 

2 + 3x 2), 


73. Tinh nhanh: 

3) (4x ? 9y a ):(2x 3y); b) (27x 3 1):(3x 1); 

■3) (8x* ♦ 1) : (4x ? 2x+1); d) (x ? 3x + xy 3y) : (X + y) 
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a) Mx 9y*> : <2x 3y> = |(2x>- (3yr| : <2x 3y) 

= (2x + 3y)(2x 3y> : (2x 3y) = <2x + 3y) 

b> <27x' 1) : (3x 1) =|(3x(' l'| : <3x ll 

= (3x l)|(3x>* + 3x.l + 1“| : (3x 1) 

= (3x 1 )(9x l + 3x + 1) : (3x 1) = 9x‘ + 3x. +- 1 

c) (8x 1 + ì) : i4x 2 - 2x + n = |(2x) ;ỉ + 11 : (4x‘ 2x + 1) 

= (2x + l)|(2x) 2 - 2x,l + 1"! : (4x J 2x + l) 

= (2x + 1 M4x“ 2x + 1) : (4x‘ 2x + 1) « 2« ♦ 1 

d) <x‘ 3x ♦ xy 3y) : Ix + y) = |(x 3x) + (xy 3y)| : tx ♦ y) 

= |x(x - 3) + yíx 3)1 : (X + y) 

= (x-3)(x + y):(x + y) = X -3 

74. Tim sò a để đa thửc 2x 3 - 3x +x + a chia hết cho đa thức X + ?. 

Ổjlảl 

Ta co A = B.Q + H 

Dể A = B.Q thí R = 0 (hoặc áp dụng định lí Bẻzout để tìm a>. 

Ta thực hiện phép chia: 

2x 3x“ + X + a ; X + 2 

2x t Ix _ 2x 7X f 15 

7x J + X + a 

_J4x 

15x + a 

_15x _+ 30 

a - 30 

Dể da thức 2x - 3x 2 + x + a chia hết cho đa thức X + 2 thi dư a 3( > (.) 

hay a = 30. 

Vậy khi a = 30 thì đa thức 2x' 3x 2 + X + a chia hết cho da thức X 4 2Ỉ 
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ÔN TAP CHƯƠNG I 


A Tem tat giao khoa 

• b ♦ .1 b ♦ . 4- ab r + b ' ) VOI mọi n 

• í 4 1) r (a 4 b)(a' a b 4 . + ab + b ) với n lè. 

• {: 4 b) 1 a' 4 na" 'b 4 n(n 11 a’ b ; ' 4 4 nab" ’ 4- b'\ 

2 

/o dưng trong sỏ hoe: a, b < z, n fc- z+ ta co: 

a' b a b VÓI mọi n ía / b) 

a' 4 b" a -4 b VÓI mọi n lẻ. 

a' b a 4- b VOI moi n chản. 


B. B;i tap 

75 I ỉm tinh nhãn a) 5x (3x 7x 4- 2); 

76. L.m tinh nhãn a) (2x 3x)(5x 2x4 1); 


2 

b) xy(2x y 3xy 4- y ) 

3 

b) (X 2y)(3xy 4 5y' 4 x) 


ổịiai 

75. í r»x <3x 7x -4 2) = 15x‘ 35x 4- lOx 

2 ■{ ị >>< 2 

b “ xv(2x J y 3 X V 4 y ) = X'V 2x V 4- ~ xy 

3 ■ • 3 * 3 

7tỉ. iỉ <2\ 3x)(. r )\ 2x 4- l) = 2x J (f)X‘ 2X4- 1) 3x(5x“ 2x 4 1) 

- 10x' tx 4- 2x 15x ’ 4- ()X 3x 

= 1Ox 5 19x' 4 8x' 3x 

ỊMx 2yM3XV 4 5y" 4- X) = x(3xy 4- 5y" 4- XI 2y(3xv -4 5y 1 -4 XI 

- 3x'y 4- 5xy“ 4- X 6xy- lOy 2xy 

= 3 X V 4- X' - 2xy xy 10y 

7' T ih nhanh gia tri của biếu thức: 
c\) A - X 4 4y 4xy tại X = 18; y = 4 
t>H r 8x ■ 12xyf6xy' y : * tai X s 6; y = 8 


CịìsÌì 

ÍH) Vỡi X = 18; V = 4 ta co: M - X 2 4- 4y“ 4xy = x“’ 2x(2y) 4- Í2yr 

= (X 2yr = (18 2.1 r' = 100 

I t) Vơi X = 0; V = 8 ta có: N = 8x 12x 2 y 4- 6xy“ y' 

= (2x)‘ 3(2x)“.y + 3(2xi.y‘- (yi’ 

= <2x - y)' = í2.6 4- 8V‘ = 8000 


7S. Rit gon các biếu thức sau' 
ao X 4 2)( X 2) (X 3)(x -4 1 ). 
b) 2x 4 1) 4 (3x 1) ? -4 2(2x -4 1 )(3x 1). 
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Ổjiải 

a ) (X 4 2M X 2 > ( X 3)(x + 1) =5 (X“ 2' ) - lx J 4 X 3x 3) 

= X 2 1 X” 4 2x 4 3 = J 2x ] 

b) (2x + 1 r 4 (3x 1 )‘ 4 2(2x + 1 )(3x 1) 

= 'Ix 4 4x 4 1 4 9x“ (ì X 4 1 4 12x 4x + Gx 2' 

79. Phàn tích cac đa thuc sau thanh nhản tủ: 

a) X 2 4 4 (X 2) ? ; b) X 3 - 2x ? 4 X - xy ? ; c)x‘ 4x' 12x4 27; 

ổjiai 

a) x 4 + (x 2r = (X*’ - 2") 4 (X - 2r 

= (X 4 2)tx - 2) 4 (X 2)(x 2) 

= (X 2)|(x 4 2) 4 (X 2)1 = 2x1 X 2). 

b) X ;1 - 2x 4 X xy 2 = x(x 2 - 2x + 1 - V' ) = x|(x 2x 4 1) y‘ : | 

= x|(x l) 2 - y 2 ] = x(x 1 4 y XX 1 y>. 

c) X 1 4x 2 12x 4 27 = (X 4 27) 4x(x 4 3) 

= (x 4 3 ) - 4x(x 4 3) = (X 4 3Kx 2 3x 4 9) 4x(x; - ri) 

= (X 4 3)(x 2 “ 3x 4 9 4x) = (X + 3Kx 7x 4 9). 

80. Làm tinh chia: a)(6x * 7x X 4 2): (2x4 1); 

b) (X 4 X 1 4 x' ; 4 3x) : (X' 2x 4 3); 

c) (X y^ 4 6x 4 9) : (x 4 y 4 3). 


Ổịiíii 


a) 

6x : * 7x 2 

X 

4 2 

2x 4 1 


6x 4 3 X 



3x' 5x ♦ 2 


- 10x 2 

x 

4 2 



10x 2 

5x 





lx 

4 2 




4x 

4 2 





0 



Váv: (6x : - 7x“ X 4 2) 

: (2x 4 

1) = 3x 2 - 

5x 4 2 

b) 

x 4 x ;ỉ 

4 X 

4 3x 

Ị x- 2x * 3 


X' 2x 

♦ 3x 


V ♦ X 


X 

2 X 

t 3x 



x :i 

'X 

4 3x 





0 



Vậy: (x 1 x ' 4 X 4 3x) 

: (X - 2x 4 3) = X 

* 4 X 

c) 

IX" y J 4 6x 4 9) : (x 4 

y 4 3) = 

(x 2 4 6x 

♦ 9) y ■’ (X f 3r 


IX + 3 ♦ y)(X ♦ 3 V ) 

= - “ = X 4 3 y 

X » y ♦ 3 

Vậy : (x‘ y J 4 (ìx 4 9) : (X 4 y 4 3) = X 4 3 y. 
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8*. ỉ IM X. biot 
) 

í) ^ xíx*‘ 4} - 0. I .. IX ♦ 2| (X 2)(x 4 2) = 0 

(.» ♦P\2x f ?x‘ s 0 


ÍỊiai 


ìh.iti }Ị <ftin A li I* 


A o 
15 n 


2 , 

; } ~ \'x I I r o - ■ \ s 4 2>l V *J| = 0 

:ỉ ;ỉ 


X «• 


X '* 

X 2 v,<\ X 2 hoạt* X - Ọ hoặc \ - 2 

X 2 


X • ‘2 o 
X 2 0 

I . ì X 4 2 r (X 2 1( X + 2 > 0 *. :• I X 4- 2 )| IX 4 21 IX 2 1 = 0 

: IX + 2 M X 4 . 2 \ * 2 = 0 

l<x 4- 21 = 0 . X ♦ 2 = 0 •:-> X = 2. Vạy X = 2 
n \ ♦ 2 \ *2 X 4- 2x =- n • : X‘ 1 4 2 \ 2 X + 2\ " 

X 0 

, X 0 

*: > XI1 4 V 2 X) - 0 •: :> < > 

1 * \2x 0 


. !*} 
V 2 


8.’ "/lú Ig I) X f 1 > với mọi s<> thuc X vả y 

b) X X 1 <• 0 VOI moi sỏ thiic X 


CỊiíii 

Ht.utdàn: Th co A ’ II VOI moi A. 

ĨI> 'luín^ minh X 2x\ 4 > ♦ 1 > I.) VƠI moi X. V 

Phớt vạy: X* 2xy + > 4 I - ỈX‘ 2xy 4- y I 4 1 

- IX VI 4 I 1^0 với mọi X. V 
vYi\ X 2xy 4 y • 1 > 0 VƠI moi số iliiír X va y olpcmh 

lơ ’hifng minh XX 1 < o VƠI mọi X 

... ... .. . . , I 1 3 , 

2 2 4 

= |íx r + ] I = <x * )" * * < 0 

2 I 2 1 4 

V . I\ X X" 1 < 0 VOI mọi X íiipcm) 

8.*. r 11 n đo 2n ‘ n ♦ 2 chia hết cho 2n 4 1 
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Ổịi/il 

Trước hốt ta thực hiện phép chia 2 11 “ n 4 2 cho 2n + 1, ta viõt ílưực 

2n II ♦ 2 , 3 

2n f 1 2tt f 1 

F)ê (2n“ 11 + 2) ; <2n 4- 1) với n € z thì 2n 4- 1 phai là ước cua 3 ngii.i là 

2n 4- 1 phai bang ± 1; i 3. 

Ta có: 2n 4-1 = 1 >11 = 0 

2n 4- 1 = -1 => n = -1 

2n + 1=3 :-> n = 1 

2n + 1 = - 3 n = -2 
Vậy ta tìm được II = 2; 1; 0; 1 

CÁU HÒI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG I 


1. ('hon càu trà lời dứng. Rút gọn 2x(5x 2 4x 1). ta (lược biêu thưc 

(A) l()x“ - 8x 2 + 2x (B) 10 x* - 8x J 2x 

(C) lOx + 8x" + 2x (1)1 lOx 8x“ + 2x. 

2. Chọn cảu trá lời dung. Rút gọn biêu thức : x '(x ’ + y') y (X 4 y" ) 
(lược kết qua là : 

y' 


(A) x"* 2 “ n 


(B) x 2n y Jn 1 


(C) X“ n V" n 


<D)x- ,,ậl V 


3. Chọn cáu trú lời dáng. Tinh 


1 


1 


x 4 - X 
3A 3 


(9 18x) được kòt qua 1. : 


4. 


5. 


6 . 


(A) 18x { + 9x 2 - 2x - 1 (B) 18x* + 9x~ + 2x 1 

(C) 18x’ - 9x“ - 1 (D) -18x* + 9x~ 2x. 

Chon cảu trá lời dùng. Tinh (2x + y) 2 + (2x y)“ (lược kết quá lã : 

(AMx 2 + 2y 2 (B) 8x" 2y 2 

(C) 8x 2 + 8xy + 2y 2 (D) 8x“ + 2y“. 

Chọn câu trả lởi dùng. (ĩiá trị cùa biôu thức A = X 9x 2 + 27x lTtíUi X 
= 4 là : 

(A) 11 (B) -17 (C) 10 (1)117*. 

Chọn cáu trà lời dung, (a b) 1 + (a + b) a(0b + 2a“) = ? 

(A) 2a* + 2b 3 + 3a 2 b (B) 0 

(C) a’ + b‘ + 6a 2 b (0) 2a‘ + 2b\ 


7. Chọn càu trá lời dùng. 

Cho biêu thức : A = (X y + z) 2 + (z - vr + 2(x V + z)(y z). 

Giá trị cua A tại X = 10 là : 

(A) 100 (B) 20 (C) 10 (Di 20 
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8. 'hon mu tra hu SUI Cho X • X vii I) = H)X I' 10. 

A) l> ( 0) <m 1) 0 in I) : 12 <l)> ỉ) 18 

u. 'hon rau tra hu dung Kít Ipia phân ticli 3x * Oxv ♦ 2y/ + / thành Iili.m 

lí 

A) :ỉx /M2y + 1 1 < H) í .‘ỉ/ f xh2v ♦ 1» 

(*M'2y -» 1 )(3z Ỷ X) íl)M3x + Z)(2y ♦ 11. 

10. 'hon rau tru hu dung Thu gọn <ÍI + b CI : la ♦ I) cy' 

Af ;» + b c iRMa + b fl' 

í 1 ! ía + b <’) Il))la + b c) 1 , 

I I. 'Iion rau tru hu dũng (9x V I2x~y + 3xy J ) : ( 3xy) = ? 

:\ì 3x y‘ 4x y ỉ H > 3x y + 4x + y 

0» :ixy - 4x y íD) 3x : y“ + 4x y 

11 1 

12. 'un càu trá lời SUI. X X' + 4 X - i :: X = 

3 27' K 3 

A) X l[ llll Xi Ị; (C) I \ X (l))x‘- “xi Ị. 

3* 1 V 1 3 ■* 3 9 

13. 'hon cáu trú lời dũng, (x + 3x“ + 2x) : Ix y 1) 

Ai X + 2x J (B) X 2x (C) X" + 2x (D) X 2x~. 

14 'hon càu tra hu dung. Cho V = (X + 3)‘ (X 3)lx + 3) Tim giá tri cua X 
lé p = 0. 

A) X = 9 IBI X = 3 (C) X = 0 <D) X = - 3. 

f)AFAN CÀU HOI TRAC NGHIÊM CHƯONG I 

1. *x(5x ; ' 4x 1) = ?x.5x’ > 2x.4x - 2x1 = lOx ’ 8x 2x. Chon cảu B 

2. i n .x nt1 + x n .y n - y n .x n y n .y n 1 = x ntnr1 - y"’ n ’ * X 7 "*’ y 2n \ Chọn câu D. 

3. x 2 *lx \ ] (9 18x) = 9x 18x * + 3x 6x' 3x + 6x ? + 2x 1 

3 3 9 

= 18x 3 + 9x ? + 2x - 1 Chọn câu B. 

4. Ix' f 4xy + y 2 + 4x' 4xy + y ? = 8x ? + 2y ? . Chọn câu D 

5. \ = X 3 9x / + 27x 17 = x 3 3-X 2 .3 + 3.X.3 2 27+10 = (x 3) 3 +10. 

"ai X = 4 o A = (X 3) 3 + 10 = (4 - 3) 3 + 1 0 = 11. Chon câu A 

6. I 3 3a ? b + 3ab'' - b 3 + a 3 + 3a'b + 3ab ? + b 3 6ab 2a 3 = 0. Chon câu B 

7 A = (X y + z) ? + 2(x y + z)(y z) + (z y) 2 

= (X y + z) ? 2(x y + z)(z - y) + (z y) ? 

= [x y + z (z y)l ? 

= x ? - 10 2 = 100 Chon câu A. 
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8. D = (6x 4 4)(6x 4 + 4) = 36x 2 48x 

36 6 ; 6 ; 12 ; 12 ; 18 

48 6 ; 6 ; 12 ; 12. Chọn câu D. 

9. 3x + z + 2y(3x +z) = (3x + z)(1 + 2y). Chọn càu D. 

10. (a + b c) / : (a + b c) b = (a + b - c) 7 5 = (a + b c) . Chọn câu c 

11. (9xV 12x'y + 3xy ? ) : (~3xy) = 9x 3 y 3 : ( 3xy) 12x :J y : ( 3xy) + 3xy' ; ( 3xy) 

= -3x ? y ? + 4x y. Chọn câu D 



Chọn câu B 

13 ‘ X 3 f3x 2 + 2x X*1 

’ [~ 2 -— 

X 3 4 - X 2 X 2x 

2x 2 f 2x 

2X 2 . 2x 
0 

Chọn câu c 

14. p = (x + 3)(x + 3 X + 3) = ũ o 6(x + 3) = 0 o X = 3. Chọn câu D. 
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c lương ì ỉ. 


PHÁN THỨC ĐAI SÔ 


SI. IMIÂN THÍ C DẠI SÔ 


I. KIKV IHÍto Cơ BẢN 

1 Onh nghĩa Mót phản thúc cJai so la mot bieu thư ;: :o dang ^ , trong dỏ 

A.3 lá nhúng đa thuc va B '0 
I duộc goi la từ thuc 
F cluoc goi la mảu thuc 

ht'C biet MỎI da thuc củng dưoc co» như mot phan thuc VOI mảu thuc 
hẳig 1 

2. Ma phan thuc bàng nhau 

A c 

CIO hai phan thuc * va ' (B, D 0) 

B D 

y\ ^ 

Tanói: = __ nếu A.D = B.c 

B D 


II. BÀ lẠp 


A. Bòitập mấu 

1. Dun) dinh nghĩa, xet xem cac biểu thức sau day biểu thức nào duơc goi la 
phả’ thuc Vi sao 9 

X X 2xy ty' X I 1 

”; " i X 1 i Oi 

5 X y 1 

x‘ 


Ổỹiếịl 

Tn*o dịnh lìghla phán thưc dại sò. các hiếu thức sau dãy la nliứng phàn 


X X 2xy * y 2 
t Híc; ; , X 

5 X y 


1; 3; 


Thc»o dịnh nghía, hicu thức x ^ * không phai la phân thức dại sỏ. bới 

X 

v: , không phai la một da thơc 

X' 
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„ r..._ 3x » 3 .. 3x f 3 X.1 

2. Ban An bào răng: ' = 3; Còn ban Mai thì noi 

3x 3x X 

Theo em ai nói đung? 

ổ^ịini 

3x 4 3 X ♦ 1 

- Bạn Mai nổi đúng. Tỉiật vậy. 3x + 3 = 3(x + 11 > = (dpt-m) 

3x X 

3 X t o 

Bạn An nói sai Thật vậy: (3x 4- 3).l = 3x 4- 3 * 3.3x = 9x hay /3. 

3x 

B. Bài tập càn bản 

1. Dùng đinh nghĩa hai phân thức bằng nhau chứng tỏ rằng- 

.. 3x(x 4- 5) 3x 

b) ——— = - ; 

2(x \ 5) 2 

X 2 X 2 x ? 3x ► 2 

d) -—-■ = 

X 4 1 X 1 


5y 20xy 
a ) — - - Ị 

7 28x 

X f 2 (X 4 2)(x 4 1) 
c ) •- ; 

X - 1 x 2 -1 

. x' '8 9 

e) - = X 4- 2. 

X' 2x 4 4 


ỔỊlÀi 

Hướng (làn: Ta tinh tích 2 trung ti sỏ và tích 2 ngoại ti sô rói so sánh 

Ta có 5y.28x - 140xy| . _ 

a) _ 5y.28x = 7.20xy 

và 7.20xy = 140xyI 

..... 5y 20xy 

7 28x 


b) 


Ta có 2(x 4 5).3x 6x 2 4 30x 


3x(x t 5) 3x 
2(x • 5) 2 


vã 3x.2(x * 5) 6x ' 4 30x 

c) Ta cò: (X 1HX 4 2)(x 4 1) = (X J - l)(x 4 2) 

.. e X 4 2 <X 4 2 H X 4 1 ) 

Vậy = r- 

X 1 X 2 1 

d) Ta có: (X“ - X - 2)(x 1) = x ’ - 2x X 4- 2 

và íx 4- 1 )(X" 3x 4- 2) = x‘ 2x J X 4 2 
Vậy (x 2 X - 2)íx 1) = (x 4- ])(x :i 3x 4- 2) 

0 . X 2 - X - 2 X 2 3X4 2 

Su\ ra 3 

X 4 1 X 1 

e) Ta có: X + 8 = X ' 4 2 = (x 4 2Xx J 2x 4 4) 

X 3 4 8 


Vậy 


X 2 2x 4- 4 


= X 4 2. 
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2. tía >hân thức sau co băng nhau không 


X ?x 3 
X' • X 


X 3 X 4x • 3 
X X X 


ỉ lư ng ‘ian 1.1 chưng imnii 


tỊưìi 

A <' 

B !) 
r M 
1) N 


A c M 
B I) X 


*’;< ro IX* 2x 3'\ - X 2x“ 3x và f\ ! X)'X 3) - x : ' 2 \' 3x 

X' 2x 3 X 3 
ạV f = III 

X ♦ X x 

°a rỏ: <x 3/<x J Xí r- X lx“ f 3x va X'X Ix + 3) = X 1x J + 3x 

F , X 3 X 2 1x ♦ 3 


X 1X » 3 
X X 


ạ V = (2) 

X X* X 

. .. . X- 2x 3 X 3 

ưil! va (2), ta co: = 

X - X X 

3. Ch ba da thúc. X' 4x. X + 4, X r 4x Hãy chon da thuc thích họp trong 
ba 3a thưc do rối đién vão chỗ tròng trong dáng thúc duới đầy: 

. X 

X 2 16 X 4 


ÍỊiai 

Ta 'hạn (ỉa thức X' + 4 (lõ (hôn váo chỏ trỏng trong (láng thức, khi (ló ta 

, , , . . X ’ 4 4x X 

(ỈUỢ-* (long tliức: 

X' 16 X 1 

Thít vạy: <x“ + 4x)(x 4» = x<x 4 liíx 4) = xtx 16). 

... \ J ♦ 4x X 
V â' - —. 

X- 16 X 4 


GBT TOAN 9 ịiap mQtl .>1 



§2. TÍNH CHẤT Cơ BẢN CỦA PHÂN THỨC 


I. KIÊN THỨC Cơ BAN 


1. Tinh chát co bản của phàn thức: 

Nếu nhản cả tủ vá mẳu cùa mỏt phân thức với cung một da ’huc khac 
đa thức 0 thi duoc mòt phàn thức bằng phản thuc dã cho: 

A AM 

(M la mòt da thúc khac đa thúc 0) 

B B.M 

Nếu chia cả tủ va mảu của môt phản thuc cho nhản tu ciung cua 

chúng thi duợc môt phàn thức bằng phân thửc dã cho 

A A :N /K1 , 

(N là mót nhán tú chung 

Đ B : N 

2. Quy tãc dổi dấu: Nếu dổi dáu cả tù va mảu của phàn thức thi luơc mot 
phản thức bàng phân thúc đá cho: 

A A 
B " B 


II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẩu 

1. Dùng tinh chất cơ bản của phân thúc hãy giải thích vi sao co thế viết 


2x(x 1) _ 2x 

(X ♦ 1)(x 1) X 4 r 


b) 


A A 

B B 


Ổịiài 


„ . 2x(x 1> 2x 4 , . . , . . 

a) la co = vi ta chia ca tư va mau cua pliăii Hiức 

í X > 1K X l) X 4 1 

2 x(x 1 ) 2 x 

cho nhân tứ chung (X 1) thi ílược phân thức 
(X 4 n< X l) X t 1 

2x 

Hoặc ta nhân tư và máu cua phán thức - _ vói da thức << I) l- , ỡi 

X 4 1 


2x( X 1) 

(X 4 1 K X 1» 

A (-1 >A A 
B ( I )B B 

X ’ 2xy f y' X y 
X 4 y 


X 1 / 0) thi ta được phản thưc 
h> Tương tự. 

2. Chưng minh dàng thức: 


..2 ..2 

X y 
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CỊiíìi 


X 2 X \ \ 


\ V 


• X \ 


X V <• \ V X V 


X \ )f \ • V) í X V M \ • V » X • V 


dpcm 


B Eai tập can ban 

4. Cõ giáo yéu cãu mỏi bar ( ho mót VI du 70 hai phan thức bâng nhau Duoi 
day la nhũng VI du ma cac; han Lan. Hung. Giang Huy dã chcv 


X I 3 X' • 3x 


2x 5 - 2x' 

4 X X 4 
3x 3x 


II an); 


(x • 1)“' X • 1 


(Giang I 


(x J 4 x) 1 

(x 9 )' (9 X ỹ 


(Hung); 


2(9 X) 


(Huy) 


Eti hảy dunj tinh chàt co bán của phan thuc va quy tàc dòi dấu dế giải 
th:ch ai viẻt dung ai yiẽt sai Neu co chè nao sa em hãy sủa lai cho dung 


CỊisìi 


Vi du cua han I .an la I )I \\( i 


. X • 3x XIX * 3» X ♦ 3 

'I liật vậv = = «\/iu 

2x‘ 5x x<2x ã) 2x 5 

• Vi dụ cua han Hung chu la SAI 

( X 4 11 (X • 1 M X I 1) X • 1 , X 4 I 

'I hạl vậy - = 1 X / 1 ) / 

IX 1 t X > xi X • l > X 1 

, . , IX * 1 V X • l , (X 4 1 r X 4 1 

Vậy phai sứa la: It = hoậc 

IX I xl x X t 1 I 

• \'| du rua han Giang la IMNG 


Thãi vâv 


I X (4 XII li _ X 1 
3x dxi 11 ~ 3x 


Vi du cua han 11 uy cho la SAI 

, (X 9 ) ; IX 9 H X 9 r (9 xr <9 xr 
I hật vậy ~ = / 

“ 2(9 X) 2( X 9) 2 2 


Vậv la Ị)hai sứa la 


IX 9) 
2(9 X) 


(9 X) 


(x 9r «9 XI' (9 xr 

lioậc: 

2<9 X) 2(9 X) 2 

5. )iến da thức thích hop vao mỗi chồ tròng trong các dâng thuc sau 


3 

X * X 


5(x * y) 5x 2 5y 


(X 1)(x * 1) X 1 


GB ĩ ĨOA N 8 (tsp motì 53 



Ta biên đỏi từ vé phức tạp ra vé đơn giãn đô tim da tlurc thích hơp 

•1 •) ■2 

X 4 X X (X ♦ 1) X - 

a) (X / 1 I 

( X I X X M) (X - 1MX f 1) X 1 


Vậy phai chon X" vào chồ trống. 

ộ(x + y) 5( X ' y)( X y) ;) l x y ỉ f)\ 5y 2 

2 2(x y) 2(x V) 2( X y) 

Vậy phái diều 2(x y) vào chỗ tròng. 

6 . Đò Hãy dung tinh chát co bản của phân thuc dể điển mởt da thúc thích hợp 

* x & -1 . 

vào chỏ trông: = - . 

x ? 1 


Ta có vô t rái 


ổjiÁỉ 

X 1 < X - 1 )(x ' 4 X < X 2 f X f 1) 

X 2 1 (X lKx 4- 1) 

(x 1 ♦ x ' t X“ X I 1) . 

X 4 - 1 x + I 

Suy ra: ... = X 1 4 X' 1 4 X 2 4 X 4 1 
X* 1 x’ 4 x :ì 4 X 2 4 X 4 1 


= vê phai 


Vậy 


1 


x t 1 


§3. RÚT GỌN PHÂN THỨC 

I. KI í NI Illĩ/c cơ BÁN 


1. Quy tắc: Muốn rut gọn một phản thức dai số ta phải: 

Phản tích tủ va mảu thức thanh nhàn tủ (nếu cấn) đế tìm nhân tủ chung 
Chia cả tủ và mảu cho nhán tử chung giống nhau. 

2. Chú ý: 

Ta có thể trinh bảy cách giải rut gọn phàn thức nhu sau: 


Vi du: Rút gọn phân thức 


3x ? 12x ? + 12x 


X 2 4 


3X-" 12x ? * 12x _ 3x(x 2) 


Ta có: 

x ? 4 (X + 2) 

Có khi cần dổi dâu ở tử hoâc ở mẫu thức để xuảt hiên nhán tủ chung 

_ . . 1 - X 

Ví du: Rút gon phân thức 

x(x - 1 ) 

. 1 X -<X 1) 1 

Ta co: - ^ = - 7 — ' - 

x(x 1) x(x 1) X 
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II. IUIIẠP 


A IBíi táp mau 

Hi t gon phản thúc 

ISx y V' . 3x(x y)' X 2x » 1 .. 3(x y) 

íì) ; b) . C) , d) 

20x y' 7 ?x*’(x y)’ 5x'<5x 2 y X 


cịỉếii 


ir>x “> 

/' 

3 5x V 

7 


3 

2'IX V 


1 f>\- V V 

1 / 

/ 

ly L 

2x< X 

y r 

3 XIX VI 

1 X 

y 1 

■ \ y 

2 X IX 

V r 

2x \( X 

y 

r 

2x 

X • 2 

X . 1 

í X • 1 1 ' 


X ♦ 1 


5x 1 

f> X 2 

f> X 1 X ♦ 11 


5x :í 



3< X V » 3i X y í 

<1» = * = 3 

V X * X y> 

B Bii tap can ban 

7. Mit gon phân thức: 

6x : y ? , lOxy (X » y) _ x 2x : 1 2x X 2 xy X ♦ y 

*) „ 5 : b) _ y ; c) ; d) 

8xy 15xy(x • yr x * 1 X ♦ xy X y 


&ỊÌÍÌÌ 



tíx y 

2 

.3x.x.y 3x 


ÍM ) 

t 





8xy 

‘ 2 . 

lx> v‘ .ly* 


b) 

lOxy ’< X 

' y : 

1 2.5xy.yix ♦ y) 

2 


1 r>xy< X f 

y> :< 

ri.íĩxy < X t y)(x t yr 

3t X • 



•A 2 

♦ 2 x 

2x( X 

» 1 ) 




c > 





— 2 x 




X 

<) 

♦ 1 

X * 

1 




dl 1 

X 

XV 

X ♦ y 

lx“ 

X) 

( XV 

yi 

•t 



|| 




X ♦ 

xy 

X y 

lx* 

X) » 

1 XV 

y) 


x(x 1) y( X 1) _ (X lX X y> X y 

XIX 1 H yíx lí í X 1 )( X \ y ) X + y 

8 7 'r;ng lớ nháp của môt ban có ghi môt sò phep rut gọn phán thúc nhu sau: 
. 3xy X ^ 3xy ♦ 3 X 

31) *: b ) 1 "• 

9y 3 9xy 4 3 3 
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3xy * 3 X + 1 X + 1 . 3xy I 3x X 

c ) - - - r ’ • d) 

9y 4 9 3 ♦ 3 6 9y 4 9 3 

Theo em câu nao dung, cáu náo sai? Em hây giải thích. 

ỔịlÁl 

3xy X . 

a) ^ ị : I)t’N(J. VI thực hiện dung qui tẩc. 

3xy 4- 3 X 

b) _ _ : SAI, vi chưa phản tích tứ và I 1 Ì (íu ra thừa sô đá VỘI ut 

9 XV + 3 3 

gọn hạng tư ớ mần với hạng tứ ờ tứ cua phân thức. 

- . , . ,. 3xy + 3 3(xy Ỷ 1) xy ♦ 1 

Lam dung nhu sau = 

9xy + 3 3(3xy +- 1) 3xy ♦ 1 


c) 


3xy + 3 X • 1 x * 1 

9y + 9 3 + 3 6 


: SAI, (giải thích như bài hi) 


Làm dung như sau: 


3xy • 3 3<xy -1) X V • 1 

1 9(y • 1) 3(y • 1) 


d) —— x : DỨNG, nhưng lời giải quá gọn. có thỏ hiếu nliầiri về 
9y + 9 3 

cách giãi. 

, . 3xy + 3x 3x(y f 1) x 

Nén lam như sau: — 1 -- . 

9y f 9 9(y + 1) 3 

9, Ap dung quy tắc dổi dáu rối rút gon phân thức: 

o\3 w 


a) 


b) 


32- 

16x 





36( X 

2> 3 

36(x 

2)(x 2) 2 

ổịlảl 

9(x 

-2) 2 

32 

16x 

-! 

16( X - 2) 


4 

X 2 

xy 

x(x 

y) x(y 

X) 

X 

5y 2 - 

5xy 

5y<y 

X) 5y(y 

X) " 

5y 


b) 


X - xy 
5y‘ 5xy 


10. Đố: Đố em rút gon được phản thức: 

éỹiải 


x ; f X 6 + x s ♦ X 4 X' + X i 1 


x ? -1 


x 2 -l 


X X X • X ‘ X X X • 1 (X X X * X 1 X * X • X • 1 • 

X 2 1 

\ 1 ' X ' • \ f X ♦ 1 I * X X • X • 1 I 
X 1 
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I X' ' N * X • I M X 
\ 1 


\'<x • l! I 


V ỉ X X • 1II X 1 . b I \ • 1 M x 1 . 1) 


í X 1 X X lí 


X 1 > 


Luyện tập 


11 : 1 ut gnn phan thuc a) 


1?x’y : 

18xy' 


b 


ế)uù 


a» 


1 lí X > 2.8 X.X J V 2x 


18 XV 3.1) XẠ ~ V 


3v‘ 


, l. r ,xix . 5) 3 5x1 \ * r>)f X • 5)* 3< X » r>i 

I I = _ = 

20x '< X ♦ 5) -1.5 X xtX * 5) ỉx 

12 p hản lích lủ va mầu thanh nhan tù ròi ru! gon phan thúc: 


ai 


3x* 12 x 02 

X 5 8 x 


b) 


7x' » 14x • 
3x ? * 3x 


Ổịiiỉi 


a I 


1 ). 


3x 2 * 12X ♦ 12 _ 3lX 1x t 4) _ 31X 2r 
x‘ 8 x XIX'* 8) XIX * 2'S 

3ix 2)1 X 2) _ 31X 2l 

XIX 2m X ♦ 2x • I) XIX • 2x * 1) 
7x" t l-1x • 7 7(x * 2x t 1> 7lx I lr 7<x f 1 ) 


3\ ■ I 3x 


3x1 X « 1) 


3x1 X » 1) 


3x 


13. Ap dung quy tốc dổi dáu rổi rut gon phan thức 


a) 


45x(3 X) 
15x(x 3)' 


b) 


y‘ 

3x 2 y 




4f)x(3 x) 3.1 r>x( X 3) 3 

a» = 

lf>x<x 3) ;i 15x(x 3 M X 3r (X 3r’ 


1)1 


y* X 


IX 2 v“l (\ yMX * y) 


3x V * 3xy 2 y (X y r' Ix y)(x y ỳ 


IX 
IX 


N » 1 ỉ|f X * ♦ 1 > 


1 Sx(x . bỹ 
?Ox‘'tx • b) 


7 


X 2 

3xy 2 y' 


* y> 
vr’ 


GBT ĨOANS (t*p mon 57 



K QUY ĐỒNG MẪU THỨC NIỈlẾU PHẢN THỨC 


I. KIẾN TIR/C Cơ BAN 

1. Quy đổng mẳu thức: Để thưc hiên đươc phép cong, phép tru cãc phán 
thức không củng mẫu thức, ta cán phải biến đổi các phán thuc đâ c;ho 
thanh nhũng phản thức có mẫu thuc chung. Phép biên dổi nay gọi la nuy 
đóng màu thức. 

2. Cách tim màu thức chung (MTC): Muốn tim MTC của nhiéu phan thức ta ph.ải 

Phân tích các mảu thuc thanh nhân tử (nêu cần). 

Chon mót tích gốm các nhản tủ chia hết cho các nhân tủ bằng Stố ỷ 
các mẫu thức (nếu các nhản tủ nãy la nhũng số nguyên thi (ỉỏ lã 
BCNN cùa chung). VƠI mỗi co' số của lũy thua có mat trong các mẫu 
thuc ta lấy lũy thua VỚI sỏ mù cao nhát. 

Vi dụ 1: Tim mẫu thức chung cùa các phán thức sau: 

2 X y 

3x ? ' X 2 t 2x + 1' 2x 2 2 

• Buởc 1: Phân tích các mẫu thuc thanh ntìán tủ: 

3x 2 ; X 2 + 2x + 1 = (X + 1) ? ; 2x 2 2 = 2(x + 1)(x 1) 

• Bước 2: Tim MTC 3x 2 (x + 1) ? (x 1) 

3. Quy dóng mẩu thức: Muốn quy đổng mẫu thức nhiểu phán thức, ta co tthể 
lãm nhu sau: 

- Phân tích các mẵu thúc thành nhản tủ rồi tim MTC. 

Tim nhản tủ phụ (TSP) của mỏi mầu thức. 

MTC 

TSP = 

MT của PT 

Nhân tử thúc và mẫu thức của mồi phân thức với nhân tủ phu tuong >in<g 
Vi dụ 2: Quy đống mẫu thúc của các phân thức: 

1 X X 

xy 2y ỉ> ’ X f 2y ’ 4xy ? x ' 

ổỳiíii 

• Buởc 1: Tim MTC 

Phản tich các mảu thuc thành nhản tử. 
xy 2y ? = y(x 2y); X + 2y; 

4xy‘ y x ' = x(4y x x^) = x[(2y) ? X' ] = x(2y x)(2y f X) 

MTC = xy(x + 2y)(x 2y) 

• Bước 2: Tim TSP của tung phản thuc. 
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TSP (phản thức 1) xv(x ., 2y) í x : 2y) x|x , 2y> 

y{x 2 y) 

TSP (phán thúc 2) xy(x 2y) < x • 2y) xy(x 2y) 

X ♦ 2y 

TSP (phân Ihúc 3) xy(x 2y)(x ' 2y > y 

x|2y x)(2y . X) 

Buoc 3. Quy (long màu ỉhưc: 


1 

1 X(X » 2y) 

x(x » 2y) 

xy 2y 

y< X 2y).x(x + 2y) 

xy(x t 2y)(x 2y) 

X 

yxy(x 2 y) 

xy v (x 2y) 

X 

> 

CM 

X 

• 2y).xy(x 2y) 

xy(x i 2y)(x 2y) 

X 

x.( y) 

xy 

4xy y X ' 

X(2y x)(2y ♦ x)( 

y) xy(x . 2y)(x 2y) 


II. HÀI ĨẬP 

A. Bài tập mâu 

_ t ? X y 

1 Tim mâu thúc chung của các phân thuc sau: ; 

3x 5 x ? 4 2x I 1 2x 2 2 

ỉiươv I Phàn tích các II1ỈIU thức thành nhãn từ: 

3x~; X- ♦ 2x ♦ 1 = (X t 1 2x 2 = 2<x + 1 XX 1 > 
liiíitt 2 Tun MTC 3x3X + Irix lí 

2. Quy đóng mảu thuc của cac phản thúc: 1 ; x : x 

xy 2y' X . 2y 4xy : x' 


C)iai 


llư«c 1 Tun MTC 

Phán tich các mau thức thành nhân từ. 

XV 2y J = ytx 2v); X + 2y; 

lxv J X = x(4y‘ i X') - x|(2y)“ x"| = x(2y x»(2y + X) 


MTt' = xy(x + 2y)(x 2yi 

IỈƯIÍC 2 Tim TSP cua từng phân thức. 

Ta) . . v„ , ầ xytx 2ỵ M X » 2y) 
TSP i plmn t hức 1 > = 

y( X 2y) 


= xlx + 2y) 


TSP (phan thức 2> - 


xytx 2yMx • 2y) 
X f 2y 


xy( X 


2y) 
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.. , . xytx 2yMx ♦ 2v) 

ĩSP (phan thức 3) = - ' = y 

x(‘2y x)<2y » X) 

Bưoc 3 (ịuy (lông mau thức* 


1 

ỉ.xix 4 2y» 

xíx ị 2y ) 

XV 2y J 

y(x 2y).x(x ♦ 2y) 

xy(x ‘ 2y)(x 2y) 

X 

y xy(x 2y ’ 

\ \ \ 2) 

X f 2y 

X ♦ 2y.xy(x 2y) 

xylx ♦ 2yKx 2y) 

X 

x.< y ) 

xy 

4xy J x' 

x(2y x)(2y • xH 

yi xyỉx t 2y)(x 2> 


B. Bài tập căn bàn 

14. Quy đống mảu thức cac phàn thưc sau: 
5 7 


a) 


x b y 3 ' 12 x-y 


b) 


4 1 1 

15xV ' 12x"v 


a) Ta có MTC = 12xy' 
Khi đõ: 


Cịiài 


b) Ta có MTC = 60x'y 
Khi đó 


5 5.12> 60y 

x 5 y : ' x :, y 3 .12y " 12x s y' 

7 7.X 2 7 X 

12x'V 12x 3 y 4 x 2 12x*ỹ 

'C = 60x'y r ’ 

Á 1 1 V. 1 tix. 


4 

4.4x 

16x 

> 

15x 3 y 5 4x 

60x 4 y s 

11 

11,5y 3 

55y 

12x 4 y 2 

12x 'v J .5v 

60x' V 


15. Qui đống mảu thuc của các phản thức sau 


a) 


5 3 

2x * 6 X 2 9 


b) 


2x 

X' 8x t 16 3x' 


6jiai 


a> Ta co: 


2x f (ỉ 2(x * 3) 
x’ 9 (X 4 3)(x 3) 


=> MTC = 2<x + 3)(X 3) 


TSP (PTj) = 2,X ^ K V 3) = X 3 
2( X + 3) 

TSP.IT„1- =2 

(x + 3)(x - 3) 
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16 


Khi <1<) 


I I r.i ro 


• r i r>. X 3' 

2 x • lí 2' \ • ó" s ;o 

3 0.2 _ <; 

X '» l\ • .'ÌHX - ẵ > '1 2l \ • V 3» 

X s X * 10 'X I I 


MTC' X 1> 


3\- Ỉ2x 3x'x 1* 


TSI* I J» I*T. • 


0\ \ l 

t X l»' 


Khi (ló: 


3v X 1 r 

TSI’ ' í\ PT. > » - X I 

3xi X -1» 

2x 2x 3x (ÌN 

X' 8x ‘ 10 < X í ',3x 0\» X I )“ 

X X'X 1» \<\ í) 

3\ 12X .'Ixi X Ihx 1» 3xi X 1 »•’ 


. Quy đống mảu thuc cac phân thuc sau ICO tnể ìp dung quy tác đổi dau doi 
VOI một phản ĩhuc dế tim mau thuc chung thuán tion hơn) 


4x 3x . 5 1 ?x 

a} , „ ; 2 

X 1 1 X' * X » 1 


a) MT(’ = Ix 1 Mx ’ + X ♦ 1' 


t» 


10 


1 


X * 2 ' 2x 4 6 3x 


Ta co: 


1 X 3x • 5 Ix" 


C'Ịiai 


ỉx - 5 


X 1 (X I)(X' 1 X \ 11 

1 2x (X 1M1 2x» 

X" I X • 1 (X 1 M x~ ♦ X * 1 1 

2(x‘ 1> 

2 - 

I X 1 )( X '* . X I 1 ) 

h> Phan t ich ca< num ra thưa sỏ: 

X 1 2 

2 x 1 2(x 2) 

3x ti 31 X 2) 1 


> MTC = Oíx 2M \ 4 2 1 


„ 10 lO.O.t X 2) 60( X 21 

Ia co: = = 

X * 2 0.1 X 2><x » 2) 6.(x 2)1 X * 2) 

f) 5 _ 5.3.íX ♦ 2) _ 15(x ♦ 2) 

2x '1 2<x 2) 01X 2)1 X I 2) (ỈIX 2Hx » 2) 
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1 1 1.2.1 X * 2) 2<x ♦ 21 

6 3x 3<x 2> (>(X 2ỉ(x ♦ 21 6(x 2Hx • 2» 


5x 


3x ? 4 18x 


17. Đỏ Cho hai phan thức: 

X J 6 x' X* - 36 

Khi quy (lổng mẫu thức, ban Tuân dã chọn MTC = x (x 6)(x 4 6). con ban 
1 an bao rằng: "Quá don giản' MTC = X - 6 ". Đố em biết ban náo chon dung? 


Ta co: 


X 1 6x“ x~(x 6} 


vá X" 36 (X ‘ 6)íx 6) 

\’ậy bạn Tuân dã cbụn đung. 


ổịiíìi 


:• MTC = xứ X 4 (ỉ líX 6 í 


Bạn Lan lâm như sau: 


5x“ 


_ 2 
5x 


.*) 


và 


X { - 6x 2 X J IX 6 ) x 6 

3x ’ ♦ 18x _ 3x(x « 6) _ 3x 

X 2 36 <x 6hx ♦ 6» X 6 
Vậy hạn Lan cung chọn đúng. 

Luyện tặp 


18. Quy đòng mảu thức hai phãn thức: 


3x . X 4 3 
a) và - 

2x t 4 X - 4 


u* X ♦ 5 . X 

b) - vả 

x‘ 4 4x » 4 3x * f) 


ai 


2x 4 4 2(x . 2) 


Ổjiải 

MTC = 2(x 2Hx + 2) 
3x(x 2) 3x~ 6x 


X 2 4 (X 2|(x 4 2) 

3x 3x(x 2) 3x“ 6x 

I a có 

2x I 4 2(x 2)( X » 2) 2 X 2 4 ) 


X • 3 2(x ♦ 3) 2x Ị 6 

X I 2|V lị 2 (X 4 ) 

>2 


b) xS, _ 4x, _ 4 (X,2) . Ị MTC = 3(x + 2) z 

3x t 6 3(x + 2) I 

x + 5 3(x + 5) 3x + 15 

ra có: , 

x 2 Hx* 4 3(x t 2) 3(x + 2) 

X xịx) 2) X 2 4 2x 

3|x.2) 3(x*2) 2 3(x t 2)" 
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19 Ouy dóng mỉm thuc cùa 'M( phân thuo sau 
1 8 


*' y 2x X 
X * 


tu X ♦ 1 . 


X 1 


X 3x y I 3xy y y xy 


a In ro 


Khi đò 


X . 2 2 • X 

2x X x<2 XI 

1 x<2 I X) 


ổỊiíìi 

MTr = \«2 \n2 + - x( 1 XI 


1 x(2 I NI XI 2 X) 

X ♦ 2 X'2 X 1(2 • XI xl 1 XI 


s 


s 


$< 2 • X I 


8(2 • XI 


va 


2x X xí2 X* xí2 \I<2* XI XI I X I 

I) t MTV - X 1 


Khi (ló X' + I - 


IX" * 1 M X 1 I X 1 


X 


X* 1 

c Phan tích các mầu thưc 

» . 


Vii 

X 1 X- 1 


X 3x 2 y * 2 XV v : (X yl ; 
y” XV y(y XI ylx yi I 

..Ẳ 


MTC = y(x y) 


Quy đòng mầu thơc 


vx 


X 3x"y * 3xy 2 y tx y) y<X VI 


Ví ỉ 


X _ X x(x y) 

yix y) yfx y) y(x y) 


V J XV yiy X) 


20 Cho hai phan thúc 


X 2 • 3x 10 X ♦ 7x . 10 
K hông dung cách phản ticli cac mẫu Ihuc Ihrinh nhãn tù. hãy chung tỏ ràng 
có thể qui dòng mẫu thuc hai phán thúc náy VOI mảu thức chung lã: 

X ' 4 b X 4x 20. 

Ổịiắi 

Y| X ♦ r,x- Ix 20 lá MTC cua hai phán thức, do (lo thừa sổ phụ cua 
IMÔI phân thức sè bâng MTC chia cho mầu thiír cun từng phân thức. 

Ta co: TSP(!>T,I= x ' r,x lx 20 =x + 2 

X I 3x 10 


và 


TSP (PT,I = x ’ - x 4x “ n = X 2 

X t 7x ♦ 10 
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I l(x 4 2) (X f 2) 

X ’ t 3x 10 ~ (x 2 • 3x 10)(x f 2) \ 5x Ix 

X xỉx 2) _ x(x 2) 

X 2 < 7x « 10 (X 2 ♦ 7x » lOKx 2) x ;i * 5x J 4 X 


20 


20 


§5. PHÉP CỘNG CẤC PHẢN THỨC DẠI sỏ 


I. KIỂNI THỨC Cơ BAN 


1. Cộng hai phàn thửc cúng mầu thức: 

Quy tảc: Muốn công hai (hay nhiếu) phán thức cung mảu thức ta còng 
các tử thúc với nhau, giữ nguyên mầu thuc vả rút gon phán thuc vua tim 
được (nếu cò thể). 

A c _ A « c 
B ’ B B 

2. Công hai phân thúc có mảu thức khác nhau: 

Quy tẳc: Muốn còng hai (hay nhiếu) phân thức có mẩu thúc khác nhau, ta 
quy đổng mẫu thúc, rối còng cãc phản thức có cung mầu thức vua tỉm cluỢc 

A c A.D C.B _ A.D i B C 
B D " B.D B.D = B.D 

3. Chú ý: Phép cống các phản thức củng có các tinh chất: 

c A 

B D - D B 


^ A c 

a) Tinh chát giao hoãn: ♦ 


b) Tinh kết hop: ' •* 

B 


CỊ E A IC E ) 
D ' ' f' B ' í D 1 F ) 


II. BAI TẬP 
A. Đài tập mẩu 

Thực hiẻn phép cộng các phản thức: 
3x f 1 2x 4 2 

a) “ , + 

7x y 7x y 


b) 


xS4 4x 

♦ 1 ; 
X 2 2 X 


_I 


c) 


; 2 . 4x 2x • 8 


ổ)ini 


d) X + X + 1 4 


1 X 


3x ^ 1 2x ♦ 2 3x 4 1 4 2x 4 ệ 2 5x ♦ 3 

1 + i 2~ s ■ “ 

7x V 7x y 7x y 7x‘y 
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X ' ♦ 1 4x X ♦ 1 4x X* 4x » 4 (X 2) 2 

f t = - = X 2 


t) t) 


4- = - t 

2 X X 2 X 2 


X 2 


X 2 


c > 


6 3 

X■' f 1x 2x < 8 

X f -lx - xlx ‘ 4> 
2x - 8 = 2< X * 4 I 

6 3 


Tii 'ó 


-> MTC = 2x< X + 4) 


KIII (lo 


0.2 


3x 


12 + 3x 3(x + 4) 3 


d) T;| <0 X 2 + X + 1 = 

Viiy MTC = 1 - X 

v . ' v . *!_ 

X + X + 1 + 


X ' . Ix 2x 8 2x(x ■ 4) 2x(x ■ 1 2x(x • 4) 2x1 \ • 4) 2x 

X 2 ♦ X ♦ 1 


X \ • 1 I' 1 X) X 

1 X 1 X 


1 X 3 4 X 3 


1 - X 


1 - X 


B. Bai tập cán bàn 

21. 1 hực hién cac phép tinh sau: 


3x 5 4x f5 
a) y-Y 


b) 


5xy 4y 3xy + 4y _ v x + 1 X 18 X 4-2 

« + --7 c — ■ _ +— — + . 

2x ? y' ?X 2 V 3 x-5 X 5 x-5 


2x‘ > y 3 


éịiải 


3x 5 4x + 5 3x 5 + 4x + 5 7x 
a) - • ■- = _ = V = X 

7 7 7 7 


b> 


5 XV 4v 3xy + 4v 8XV ly • 3XV • 4> 8xy 1 

• y X y > 2x 2 y 3 xy 2 


\ • 1 X 18 x + 2 x + l+x 18 + X + 2 3(x 5) 

X 5 X - 5 X - 5 X - 5 X - 5 

22. Ap dung quy tầc đổi dấu dể các phàn thức có cúng mảu thức rồi làm tinh 
cõng phan thuc: 


?x x X ♦ 1 2 X- 

a) f . 

X - 1 1 - X X - 1 


4 X 2 2x-2x 2 5 -4x 


b) --—— + 

X - 3 


3 - X X - 3 


ổỊiàl 

12 X 2 - X x + 1 2 ~ X 2 2x 2 - X —(X + 1) 2-x’ 

a - -► 7— + - = - 

X - 1 1 - X X - 1 X - 1 X — 1 X “ 1 

2x 2 -x-x-1+2 - X 2 X 2 - 2x + 1 (x 1 ỳ _ 1 

X - l X 1 X - 1 

4 X 2 2x 2x 2 5-4x 4 - X 2 -(2x - 2x ) 5-4x 

b) 4 — ♦ s —— ♦ * 

x 3 3 - X X 3 X 3 X - 3 x-3 
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4 X 2X • 2x ¥ 5 lx X 6x f 9 (x 3) ? 


X - 3 

23. Lảm cãc phép tinh sau: 

y 4x 

a) ■ 4 —- 

2x ? - xy y 2 2xy 

c) —! - Ỷ —“7—•-; 

X 4 2 (x 4- 2)(4x 4- 7) 


y 4 X 

a) —-+ - - 

2x 2 - xy y 2 - 2xy 


X 3 


X - 3 


= X 3 


13 X 14 

-- f — - * - ; 

x ♦ 2 x ? 4 (x'' 4- 4x ♦ 4)(x 2) 

1 1 1 
X ‘ 3 * (X * 3)(x ♦ 2) ’ (X • 2)(4x • 7) 


ổịiểii 


Ta có: 


2x 2 - xy = x(2x - y) 
y 2 - 2xy = y(y - 2x) 


=> MTC = xy(2x y) 


Khi đo 


2x 2 » xy + y 2 - 2xy Xy(2x y) x.y(2x - y) 

y 2 - 4x 2 íy -2xHy + 2x) \ • 2x) 


xy(2x y) 


xy(2x - y) 


1 3 X- 14_ 

X + 2 X 2 4 IX- • 4x ♦ 4Mx 2) 


X 4- 2 

Ta có: X 2 - 4 = (x + 2)(x - 2) 

íx 2 + 4x + 4)(X - 2) = (x + 2 ) 2 (x - 2) 

=> MTC = (X ♦ 2) 2 (X - 2), khi đó: 

1 3 _X 14 (X+2Xx 2) 3íx . 2) X 14 

x + 2 X 2 -4 (x 2 4- 4x + 4Xx -2) ~ (x + 2) 2 (x-2) (x + 2) 2 (x-2) (x-2) 2 tx 2) 

IX ¥ 2)(x - 2) 4- 3(x f 2) f x - 14 X 2 4 Ị 3x ¥ 6 ♦ X 14 


(x + 2r(x 2 ) 


(X ♦ 2) 2 (x - 2) 


X " ♦ 4x 12 X 2 f 4x f 4- 16 (X + 2) 1' (X I 2 '4Xx 4 2 4) 

IX . 2rix 2) (X 4 2)*(x 2) (x ♦ 2r’(x 2) <x ♦ 2r'ix 2) 

(x 4 6)(x 2) x + 6 

(X 4 2> 2 (x - 2) (x 4 2) 2 

1 1 __ 4x^7 1 

X + 2 (x + 2M4x 4-7) (x + 2K4x 4 7) (x 4- 2X4x4 7) 

1X ♦ 7 1 4x + 8 l(x + 2) 4 

(X 4 2)(4x 4* 7) (X 4-2X4x 4-7) (X4-2K4X +7) Ix 4 7 
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I -. ” T * 

X • 3 (X 4 3Kx I 2 ) (X I '2il‘1x » 7l 
IX t 3» 

Ta co <x ♦ 3)1 X * 2) 1 : MTC = íx 4- 2i(x 4 3H4x 4- 7) 

IX * 2M1X 1 7) I 

.11 1 

Klu do I » 

X * 3 (X f 3HX 4 2 ) (X * 2X4X I 7) 

(X I 2 M 4 X t 7) 4 X I 7 X 4-3 

— - * — — - 4 - - 

< X ♦ 2»(X 4 3 M 4 X ♦ 7 > IX 4- 2 I(X ♦ 3M 1X * 7 ì < X 4 2)(X 4 3 M 4 X 4 7) 

(X I 2X4x + 7) ♦ í \ - 7 • \ • lx 15x 4 14 + 4x 4 7 4 X 4- 3 

( X « 2 1< X ♦ 3 H 4 X - 7) IX 4 21< X 4 3)(4 X 4 7) 

4x- t 20X • 21 4(x 'j_5x t 6) 

< X f 2)(X • 3 K 4 X • 7) (X 4 2 )< X ♦ 3)(4 X * 7) 

4<X" ♦ 2x . 3x • 6) 4|< xi X 4 2U 3(x t 2)J 

IX 4 2)(x ‘ 3x4x ♦ 7) íx r 2)(x Ỷ 3)i4x ♦ 7j 


4 (X I 2)(X 1 3 ) 4 

(X 4 2)(X f 3 K 4 X « 7) 4 X 4 7 

24. Mòt con mèo đuổi bắt mỏt con chuỏt Lần đáu méo chay VỞI vản tốc 
X m/s. Chay đuơc 3m thi méo bàt đưoc chuột. Meo vơn con chuột 40 giảy 
rớt thà cho con chuỏt chay. Sau đó 15 giây méo lại đuối bất. nhưng với vãn 
tóc nhỏ hon vận tốc lán đáu la 0.5 m/s. Chay được 5m méo lại bãl dươc 
chuột. Lán nay thi mẽo cán chuót chết. Cuoc sản đuổi kết thuc. 

Hãy biểu diẻn qua x: 

Thời gian lẩn thu nhãt méo duổi bát dưoc chuôi; 

Thỏi gian lẩn thu hai méo duổi bẳt dươc chuỏt. 

ĩhởi gian kế tư dầu dén khi kẻt thuc cuôc sàn 


ÍỊiài 

Quáng (lương = vận tốc X thời gian 

% Quãng dường 
I hời gian = 

Vận tốc 


3 


Thời gian lãn thứ nhát mòo đuổi bất dược chuột: tj = ^ (giây) 

Vặn tóc đẽ mèo đuói bát được chuột lán thư hai là: X 0,5 (m/s) 
Klìi đó thời gian mòo chạy dô bát dươc chuột lán thứ hai là: 

5 

tj= _ (giây) 

X 0.5 
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Thời gian mèo nghi để vờn chuột và chờ đuổi bát chuột lần thừ liỉii là 
l\ = 40 + 15 = 55 (giậy) 

Vậy thơi gian từ dầu đến khi kết thúc cuộc sàn là: 

3 5 

t = t| + t> + Í 3 = — + —+ 55 (giày) 

X X - 0.5 


§6. PHÉP TRỮ CÁC PHÂN THỨC ĐẠI SÔ 


I. KIẾN THỨC cơ BẦN 


1. Phàn thức đối 

• Hai phản thức được gọi là đối nhau nêu tổng chúng bầng 0. 

A A 

* Tổng quát: Phàn thức đối của phàn thức la phàn thửc vả phản 

B B 

A A A 

thức đôi của phán thức - là phản thửc -(- — ) = 

B B B 


Ta có: 


A -A A 


B B B B 
2. Phép trừ cảc phàn thức đại số: 

A c A c 

• Quy tẳc: Muốn trừ phân thửc —• cho phán thức _ , kí hiêu _ 

B D B D 

A ... .. .. , c 

bằng cách ta cộng ^ với phản thức đôi của — . 
y H B D B D 


II. BÀI TẶP 

A. Đài tập mẳu 

1. Tìm phàn thức dối của: a) 


1 — X 


b) X - 2 


ỔỊIÀI 

l~x 1 — X X — 1 

a) Phản thức đối của phán thức -—— là-= 

X XX 

b) Phân thức đối của phàn thức X - 2 là “(x - 2) = 2 X 
2. Thưc hiên các phép tính trứ phân thức: 


a) 


X + 3 X + 1 


x 2 -1 x 2 -x 


b) 


X + 2 


X ► 1 


X 2 + 3x X' - 9 
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éịisii 

X 4 3 X 4 1 
X - 1 X" X 

X 2 - 1 ị\ ‘ lKx 1 t' _ 

la co: MTC s xlx+Ux 1) 

x“ - X x< X I } 


Khi do 


X • 3 
X 1 


X ♦ 1 
X J X 


X • 3 tx 4 1) 

(X 4 1)(X 1 » x(x 1 ' 


x< X 4 3) 


-(x 4 1 Mx 4 1) 


XI X I )l X 4 1 I x(x lllx r 1) 


X f 3x X 2x 1 

X(X - 1 Mx 4 - 1) 


X ì_ __ 1 

x( x 1 )í x 4- 1) x< X 4 1) 

X -h 2 X * 1 X • 2 I X • 1 1 

X 2 + 3x X 9 XI X • 3) < X • 3MX 

IX • 2)(X 3) x(x +1) X' X 6 X 2 X 

• x(x + 3Xx x(x + 3Kx 3) 

-2x - 6 2{ X ¥ 3) 

• X * 3){ X 3) x( X - 3)1 X 3) x( X -3) 


B. Bãi tập cản bản 

_A A A A 

28. Theo quy tầc dổi dấu ta có: = . Do dó ta củng có - — = —. 

B - B B —B 


Chàng hạn. phán thức dối của 


. Ap dung 


4 IA 4 4 

là = ———- = — 

5-x 5 - X -(5 - x) X - 5 

diếu nay. hãy diến nhung phản thưc thích hợp vao những chỏ trống dưới dây: 


a ) 


* • 2 
5x 


b)- 


4X4-1 
5 - X 


Cjlảl 


Ta 

có: 

A 

B 

II 

II 

A 

(B) 

a 1 

X 3 

4 2 

X 2 4 2 

X 2 + 2 

1 

5x 

-(1 5x) 

5x - 1 

b) 

4x 

4 1 

4X41 

4X4 1 

5 

- X 

-(5 X) 

X 5 


29. Làm tinh trử các phân thức sau: 

4x - 1 7x - 1 

a) - — ; 

3x e> \/ 3x p y 


4x 4 5 5 - 9x 

b) - -; 

2 x - 1 2 x 1 
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c) 


a) 


11x X 18 
2x - 3 3 2x ' 

ổịiÀi 

4x - 1 7x - 1 4x-l ~(7x - 1) 


d) 


2x 7 3x \ 5 
10x 4 4 10x 


c) 


a) 


3x 2 y 

3x 2 y 

4X4 5 

5 9x 

2x - 1 

2x - 1 

llx 

X - 18 

2x - 3 

3 - 2x 

2x 7 

3x 4 5 

10x-4 

4 - lOx 

lực hiên các phép 

3 

X - 6 

2x 4 6 

2x 2 +6x ’ 

3 

X -6 

2x 4 6 

2x 2 + 6x 


4X 1 - (7x - 1) 4x - 1 7x * 1 3x 1 

3x y 3x 2 y X -V 


3x 2 y 


2x 1 2x-l 

4xf5-(5-9x> _ 4x*5-5 + 9x _ 13x 
2x - 1 " 2x1 ~ 2x 1 

llx x-^18 


llx + x-18 12x - 18 6(2x - 3) 


2x 3 


2x 3 


2x 3 


= 6 


2x -- 7 4 3x + 5 5x 2 5x 2 1 

lOx 4 lOx 4 2(T)X 2) 2 


.. ? . X 4 - 3x 2 y 2 

b) x + 1 

X 2 1 


3 


isjlál 

-(X 6) 


3x (x 6) 3x X + 6 2tx + 3) 1 
2x(x • 3) 2x(x ♦ 3) 2xỉx f 3) X 


b) X 2 + 1 


X 4 - 3x 2 + 2 (X- • l)(x 2 1) (X 4 Sx* +2) 

X 2 - 1 + x 2 - 1 

(X 4 - l)-(x 4 3x 2 + 2) - 1 X 4 f 3x 


X 2 1 


X 2 1 


X 2 1 


3x 2 3 3(x 2 - 1) 


X 2 - 1 


= 3 


X 1 


31. Chưng tỏ rầng mồi hiẻu sau đáy bằng môt phàn thưc co tủ bảng 1 

1 1 


a) ụ-; 

X X ♦ 1 


b) 


3 9 

xy X y - xy 
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ổịiai 

1 I X ♦ 1 X 1 

»11 = = 

X X - 1 X(X * 1) x< X I h 

11 II 

li) - 

XV X" y‘ xy XIV X) y<y Xí 

y X y X 1 

xyíy X) xyíy XI xy<y X) xy 

Từ hai kết quà trên chứng tó ràng nêu cho X vả y là những sô tư nhiên 
khao 0 thì gia tri tương ưng cua mồi phân thức trẽn lã một phán sô VỚI tư 
sò luôn hằng 1. 

32. Do: Dò em tinh nhanh đươc tống sau: 

11 11 1 1 

X(X I 1) (X 4 1}(x + 2) IX . 2)(x -3) (X * 3)(x . 4) " (x + 4)<x • 5) (X f 5)(x • 6) 

ổ)iai 

Ap (lung kết quá bài tập 31 a) ta có thê tinh nhanh đươc phep tinh 
dã cho 

Tu .. _ , 1 1 1 

I hat vậy, ta co: 


x( X 

i ]) X 

X + 

1 



1 

1 


l 

(X • 

lKx • 2) 

X 4 

1 

X ♦ 2 


1 

1 


1 

x ■ 

2Kx 4 3) 

X 4 

2 

X 4 3 


1 

ỉ 


1 

(x 4 

3 )(x 4 1) 

X 4 

3 

X í 1 


1 

1 


1 

(X ♦ 

4)(x 4 5) 

X 4 

4 

X 4 5 


1 

Ị 


1 

( X ♦ 

5Wx * 6) 

X ♦ 

5 

X » 6 


Vây: 4 -- f.... ♦ - ----- 

X<X ♦ 1) (X i 1)<X + 21 <X ♦ 5)(x 4 6) 

1 1 X 4 6 X 6 

X X f 6 x(x 4 6) x(x 4 h) 


GBT TOAN8(t»p mọt) 71 



Luyện tập 


33. Làm các phép tính sau: 

a) 


a) 


4xy - 5 

6y 2 - 5 


7x * 6 3X4-6 

2x(x + 7) ^x^Tllx 

10x 3 y 

10x 3 y ’ 


4 xy - 5 

6y 2 - 5 

4xy - 5 —(6y 2 - 5) 


10x 3 y 

10x 3 y 

10x :i y 10x 3 y 




4xy - 5 - (6y 2 - 5) 

4xy - 5 - 6y 2 4- 5 


10x 3 y 


10x 3 y 


4xy - 6y 2 2y(2x 3y) 2x - 3y 

5x 3 


b) 


7x 4 6 3x + 6 
2x(x + 7) 2x 2 + 14x 


10x 3 y 
7x + 6 


10x 3 y 


+ - 


-(3x 4- 6 ) 7x 4 6 - (3x -1*6) 


2x(x + 7) 2x(x + 7) 

7x 4 6 - 3x - 6 4x 


2x(x 4 7) 

_ 2 

2x(x + 7) X 4 7 


2x(x + 7) 

34. Dùng quy tắc đổi dấu rói thực hiện các phép tính sau: 

X - 48 1 


4 x-»-13 _ 

a) 5x(x - 7) 5x(7 - x) 


b) 


25x 15 


X - 5x 2 25x 2 1 


6jiải 


v 4X + 13 
a) —— 


5x(x - 7) 


X -48 
5x(7 - X) 
x -48 


4x 4 13 


x -48 


4X + 13 
5xíx - 7) 5x(x - 7) 


5x(x-7) -5x(7 

4x 4 13 4 x - 48 


X) 


5x - 35 5(x 7) 


b) 


5x(x - 7) 5x(x - 7) 5x(x 

1 25x - 15 _ \ _25 x - 15 

X - 5x 2 25x 2 - 1 ” x(l-5x) (5x + l)(5x-l) 

1 15 - 25x -5x - 1 + 15x - 25x 


7) 


__ 15 - 25x 

x(5x - 1) (5x + l)(5x - 1) 


x(5x 4- l)(5x 1) 


~(25x 2 ỊQx + 1) 
x(5x + l)(5x - 1) 
35. Thực hiện các phép tinh: 
x + 1 1-x 2x(1-x) t 

X - 3 X + 3 9 - X 2 


-(5x -1) 


-(5x - 1) 


x(5x 4 l)(5x - 1) x{5x 4 1) 


1 -5x 
x(5< ' I) 


b) 


3x 4 1 


(x -1 Ý x + 1 1 


x» 3 

‘ 
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éịiài 

X4 I 1 X 2x< 1 X) <x t lnx f3) <x 1M X 3) 2x(l xl 
91 “ 

X 3 X ♦ 3 <) x -‘ i X 3)(x ♦ 3) (X 3)íx + 3) (X 3)<x + 3) 

_ (X ♦ lnx 4 3) 1 (\ 1)(X 3)4 2x<1 X) 

(X 4 3H X 3) 

X 2 4 4x + 3 I X 2 4x + 3 4 2x 2x 2 
(x + 3 )i X 3) 

2x 4 6 _ 2(x 4 3) 2 

I X 4 3)(x - 3) ~ 1 \ • 3)(X -3) X 3 

. 3x4 1 1 X 4 3 3x 41 -1 (X 4 3) 

b —— 4 = - 

(X l) 2 x + l 1-X J (x-lr x+l x 2 -l 

(3x + 11( x 4 1) - (X - 1)" - (X + 3H X - 1) 

<x - 1) 2 <X 4- 1) 

3x“ 4 4x 4 1 - X 2 4 2x - 1 - X 2 - 2 x 4 3 
(x-ll 2 (x + l) 

X 2 4 4x 4 3 X J 4 X 4 3x 4 3 

(X lr<x 4-1) (X - l) 2 (x 4 1) 

x (x 4 1) 4- 3(x 4 1) X f l)(x 4 3) X 4 3 
(x lr'(X < ll (x — l) 2 (x 4 1) ~ (x - l) 2 

36. Một công ti may măc phải sản xuát 10000 sản phẩm trong X ngày. Khi thực 
hiện không những đả làm xong sởm một ngày mà cỏn làm thêm được 80 
sàn phấm. 

a) Hãy biểu diễn qua x: 

Sỏ sản phẩm phải sản xuất trong mòt ngày theo kế hoạch; 

Số sản phẩm thực tè dã lâm dược trong mót ngày; 

Sỏ sản phẩm lãm thêm trong mỏt ngày 

b) 1 inh số sản phẩm làm thèm trong mót ngáy với X = 25. 

ế^iắi 

. 1 ) Biểu diẻn qua x: 

Số sân phẩm phái sản xuất trong một ngày theo kế hoạch là: 

10.000 

--(san phâm) 

X 

Vì công ty phải sản xuất 10.000 sản phẩm xong sớm 1 ngày và còn 
thêm dược 80 sản phẩm. Vậy sô' sản phẩm thực tế đã làm (lược 
trong 1 ngày: 
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10000 80 
X - i f X - 1 


10080 

(san phảin) 

X 1 


Vậy sò sản phẩm làm thêm trong một ngay là: 

10.080 10.000 , , ằ ' 

— - —— (sán phãm) 

X - 1 X 

. .. oe 4Lí . .t. 10.080 10.000 , 

bl Với X = 25 thi bieu thức ——-— có giá trị bâng: 

X - 1 X 

10.080 10.000 

--—-— = 420 400 = 20 (san phàm) 

24 25 


ỉ)ãp sô: 20 (sán phẩm) 

2 x + 1 . 

37. Đỏ. Cho phán thức ~ - . Đó em tim dươc môt phàn thức má khi lả/ phàn 

X 2 -3 

thức đã cho trử đi phản thửc phải tim ta được mõt phán thức bằng phèn thức 
dối cùa phàn thức dã cho. 


ổỊíứl 

Gọi A là phán thức phải tìm, theo dể bài ta có: 

4x + 2 


2 x • 1 
X 3 


A = 


- 4 2x + 1 2x + 1 

Suy ra A = + ■ ' " 

X 2 - 3 x 2 - 3 


X 2 -3 


Vậy phàn thức phai tim hà phán thưc 


4x + 2 
X' 3 


2x Ị t 

X 2 .) 


§7. PHÉP NHÂN CÁC PHÂN THỨC ĐẠI số 

I. KIỂM THỨC Cơ BÁM 

1. Quy tắc : Muốn nhán hai phản thức dại số ta nhản cãc tử thức VỚI ihau. 
các mẫu thức VỚI nhau rổi rút gọn phân thửc vữa tìm được. 

A c A.c 
B D BD 

2. Các tinh chất 

, . . . . A c CA 

a) Tỉnh giao hoán: 

B D D B 

-V ( A cì E AÍC Eì 

b) Tinh két hợp: I 

B D ’ F B D F J 

c) Phép nhản phàn phối VỚI phép công: 

A[c EÌ A c A E 
B‘Id + fJ B D ' B'F 
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II. HAI 1ẠP 


A Bài tập mẳu 

1 . 1 hưc hiên phép tinh 

(/ 13)* ! 3x ? 

a) , . — - I 

?x b Ịx 13 

ổịiài 

(X 13>“ ị -3x’ (X 13) .<-3x ‘> 


X-' . 6 x * 9 (X I ) 3 

1 X 2(x ♦ 3) 


2x 3 1 X 13 j 2x ồ lx 13) 

3x1X 13)1 X • 13) -31X*- 131 _ 303 xl 

2x '(x - 13) 2x 1 2x ;i 

J X )6x + 9 X l) 3 (X > 3) (X l) 3 <\ » 3)* ( X 1 Ị 3 (x 1) 

1 X 2( X • 3) 3 <x 1) 2fx + 3) 3 X 1 M X • 3) 3 2(x ■ 

_. . 3x s ♦ 5x 4 ♦ 1 X X 4 - 7x ? + 2 

2. T inh nhanh 

X 4 7x x f 2 2x* 3 3x b 4- 5x 4 +1 

cjiải 

Ap dụng Tinh chất giao hoán và kõt hợp cua phép nhân, ta có: 

3x r> 4 5x :ỉ f I X x 4 _• 7x_ 2 ♦ 2 

x 1 7x" » 2 3x f 3 3x ; ' 1 5x ’ ♦ 1 

3x 5 f 5x 3 • 1 X 4 7x 2 f 2 X X 

x 4 7x ' 2 3x s • 5x 3 * 1 2x • 3 “ 2x • 3 

B. Bài tặp cán ban 

38. r hưc hiên cac phép tinh sau 

Ibx 2y ? . 4y : ’ 3x x 3 '8 x 2 ♦ 4x 

a) ;. V; b) . ^ ; c) - --. ^ 

7v 3 X* 11X 4 8y 5x ♦ 20 x : 4 2x I 4 


X 13 


2 . ĩ inh nhanh 


.4 -2 

X 7x I 


1 bx 

2 y 2 


b) 

4y 

3x* 

7y 3 ’ 

X 7 

t 

1 1 x 4 

. 8y 






Cjiài 

15x 

2y 

> 

15x 2 y 2 

30 


7y : 

X 


7 > X 

7xy 


ly 

í 

3\ 

] _ 4ỵ*_. 

3x 2 

3y 

1 lx 1 

1 

8 y 

11X 1 

8 y 

22 X 

x» 

8 

X 

2 .4x 

<x 3 

2 1 )( X 

5x 1 

20 

2 

X 

4 2 x * 4 

(5x » 

20)1 X 2 


(X 2)(x 2 + 2x k 4 >.x(x f 4 I 
5(x + 4XX 2 * ‘2x ♦ 4) 


x(x 2 ) 

r 
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39. Thực hiên các phép tinh sau (chú ý vế dấu): 

5x + 10 4-2x 
4x - 8 X + 2 


X 2 -36 3 

b) --—- 

2x + 10 6 X 


ổjiÁl 

a) 5x + 1Q 4 -2x _ (5x + 10K4 - 2x) 5(x + 2).(4 - 2x) 5 

4x - 8 X + 2 (4x 8)(x + 2) -2(4-2xXx + 2) 2 

b) x ' 2 1 36 3 _ (X 2 -36).3 

2x + 10 6 - x = (2x + 10X6 - x) 

3(x + 6)(x-6) 3(x + 6)(x-6) -3(x f 6) 


(2x + 10).(-(x - 6)J -2(x + 5).(x - 6) 2(x H 5) 

40. Rút gọn biểu thức sau theo hai cách (sử dụng và không sử dụng tinh chất 
phân phối của phép nhân đối với phép công): 


x-1 ( 

X 


■i 


X + X + 1 + 


r 3 ì 




ỔỊÌÀI 

* Cách 1: Rút gọn trực tiếp 


x-1 Ị 

V 3 1 

2 , X 

Y X V X 1 i ■ 

X- 1 

(x 2 + X + l)(x - 1) + X ‘ 

X 

A 1 A T 1 T 

X - 1 J 

X 

X - 1 


X - 1 2x 3 - 1 2x 3 - 1 

X X - 1 X 

* Cách 2: Áp dụng tính chất phản phối cùa phép nhân đối với phổpcộng, 
ta có: 


X -1 
X 



. X 3 ì 

+ X + 1 + —— 


X - 1 2 X - 1 X - 1 x 3 (x - 1) 

—-.X + —-.X + —-+ ——-—— 

XXX x(x - t) 


= x(x - 1) + X - 1 + 


X - 1 
X 


2 X (x - 1) + x(x - 1) + X - 1 + ; 3 
+ X = -—- - 

X 


X 3 - X 2 Ỷ X 2 - X t X - 1 + X 3 _ 2x 3 - 1 
X X 

Nhận xét: Dù hai cách tính khác nhau, nhưng kết quả đúng bio giờ 
củng giống nhau. 

41. Dô' ĐỔ em điển được vào chỏ trống của dãy phép nhân dưới dây >hững 
phân thức có mẵu thức bằng tử thức công với 1: 

1 JL - 1 

X X + 1 x + 7 
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6jỉ/ii 

Tc có the điển tiệp Viio rliõ một phân thức thoa mãn íliôu kiện trẽn để 


tích bâng 

X + 7 

1 X X « 1 X ♦ 2 X + 3 X + 4 X + 5 X f 6 1 

l a co - - . ———.-- . - ——.-— = -- 

X X + 1 X < 2 X + 3 X i 4 X * 5 X i 6 X * 7 X ♦ 7 


§8. PHÉP CHIA PHÂN THỨC ĐẠI SÔ 


I. KIẾN THỨC Cơ BAN 

1. Phàn thức nghịch đào Hai phản thức đươc goi la nghich đảo nhau nếu 
tích của chung bâng 1. 

A 

Cụ thể: Cho la phản thức đai số * 0 thi: 

B 

B A 

• A là phàn thức nghich đảo của phản thức — 

A B 

• -- lầ phán thức nghich đảo của phân thức - 

2. Phép chia các phàn thức đại sỏ 

, _ . __ _ A . c , 

Quv tác: Muốn chia phản thức -- cho phân thức , khác 0. bâng cách ta 

B D 

A Q 

nhân — với phán thức nghịch đảo của - . 

TA , . , ti A c A D , . c ^ m 

Tổng quái: ị : 5 ' ê c (,si 0 01 

3. Chú ý: Khi có mốt dãy các phép chia (hoâc phép nhân vá phép chia) thi 

ta phải thực hiên các phép tính theo thứ tự từ trái sang phải hoặc đổi 

phep chia thánh phép nhản với phân số nghich đảo. 


Vi dụ: 


4x 2 6x 2x 4x 2 6x Ị 2x ị 4x 2 5yì , 2x 2x 3y __ 1 
5y 2 : 5y : 3y * ( 5y 2 5yJ ' 3y * l 5y* *6xJ : 3y~ 3y 2x 


4x* 6x 2x _ 4x 5y 3y 


hoặc: v—:' = .: 

5y 2 5y 3y 5y 2 6x 2x 
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II. BAI TẠP 

A. Bài tập mẳu 

1. Tim phản thức nghịch dào của mổi phản thức sau: 


a) -' 


3ỵ 2 


2x 


b) 


X + X - 6 

2x + 1 


c) 


x - 2 


ổịiảl 


3y : 


a) Phàn thức nghịch dào cúa phán thức - -ị— là phàn thức - 

2x 3y 2 


= 1 


d) 3/ ♦ p. 


2x 


Ị 3y 2 ^ 


• 2x 

2x 


V 3y 2 j 


X + X - 6 

b) Phân thức nghịch đáo cùa phản thức - là phán thức 

2x 1 


= 1 


c) Phàn thức nghịch đảo cua phân thưc 1 lã phản thức X 2 V : 

X 2 


2x ♦ 1 

-VĨ • 

2 * ' 
X +X-6 


2x + 1 1 

X 2 + X - 6 

2x + 1 


X 2 * X 6 J 


1 


x - 2 


. (X - 2) = 1 


1 


d) Phân thức nghịch dảo cùa phản thức 3x + 2 là phán thức VI.' 

3x « 2 


<3x + 2). ----- = 1. 

3x + 2 


2. Tinh; a) 


24x 3 8x 2 

5y 2 z 4 : 15y 3 z 2 ■ 


. . X 2 * 25 X 2 ♦ 5x 
b) p 

X 2 - 3x X 2 9 


CịiM 


_: 3 8x“ 

a) - z — : 


24x J 8x~ 24 X* 15yV _ 9xy 

X 2 


5yV 15> / 5yV 8x“ 


. X- 25 X- ♦ r>x _ <x' : 25ĩ(X -9) 

X 2 3x X 9 (x 2 - 3xMx 2 + 5x) 

<X f 5Mx - 5)(x + 3)(x 3) _ (x + 3)(x 5) 
x(x - 3).x(x + 5) ~ V 2 
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B Bai tập can bàn 

42. Lam tinh chia phàn thức 

«0 


ỉ« 1 


In 


20x • 

' • 

' „ 2 * 

3y- 

4x ‘ 

5y 


ÍỊi/ĩi 

b) 4x - 
(X . 4) 2 

3(x . 3) 

X 

20 X 

4 x ;i 

20 X 

5y 

20x.5v 25 


1 :W‘ í 

5y j “ 

' 3y 2 j' 

4 X' J 1 3 

3 V X 3x J v 


1x ♦ 12 

3(x 4 3) 

fx ■ 12 

X • 1 

l(x - 3)1 X « 4) 

4 

IX' \) 2 

X • 1 

(x f 4r 

3» X f 3) 

tx 4 4) 3(x 4 3) 

3( X ♦ 41 


43. ĩhưc hiên cac phep tinh sau. 
k 5x 10 

«) - : (2x - 4 ; 

X 2 . 7 


b) (x ? - 25) : 2 o X 1 10 
3x 7 


c) 


X ► X 


3x t 3 


5x 2 10x 4 5 ’ 5x 5 ' 


Cịlai 


5x 10 #o 5x - 10 1 

íi) (2x 1 1 = 

X . 7 x‘ f 7 2x 4 


(5x 10) 1 5(x 2) 5 

(X 2 • 7M2x 4) (x • 7 2(X . 2(x 2 ♦ 7) 


, iri 2x + 10 ứ 0 __ 3x 7 
10 (X 25): - = (X 25). 


3x 7 


2x 4 10 


( x 4- 5)(x 5 ).(3x 7) (X 5).(3x 7) 3x 2 -22x + 35 


2(x ♦ 5) 


c) 


\ t X 3x * 3 x(x ♦ 1) 5(x 1) 

5x 2 lOx +5 5x 5 5(x 2 2x + l) 3(x>l) 


5x(x f lKx 1) X 

5(X - 1) 2 ,3(x + 1) 3(x 1) 

X 2 4 2x ‘* 2 


44. ĩìim biểu thức Q. biết răng: A 1 ** ,Q = x 

X - 1 X 2 - X 


- X 2 ■ 2x 
a cố 

X 1 


Q = : ; 


ổịlÂl 
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X 2 4 X 2 +2x (X + 2Xx 2) X -1 (X ị 2MX 2X* u X 2 

X 2 - X X 1 ~ xíx-1) X(X * 2) x 2 (x IXx4 2) X 

Y _ 2 

Váy Q= 

X 

45. Đố Đô em đién được vào chỏ trống của dãy phép chia dươi dây những 
phân thức có tử thức bằng mảu thửc cộng VỞI 1. 


X x+2x+3 X 

x+1 x+1 x+2 X + 6 


, X 

Em hãy ra cho bạn mỏt cảu đố tương tự, VỚI vẻ phải của đẳng thức lá —, 

• X f n 

trong đó n và íà số tư nhiên lởn hơn 1 tùy ý mà em thích. 

CịlÀí 

Ta có thể điền tiếp vào chồ.một số phân thức thỏa mãn đẻ bài dể phép 

chia bàng phản thức ——- 

X + 6 

. X x + 2 x + 3 x + 4 x + 5 X + 6 X 

x + 1 x + 1 x + 2 x + 3 x + 4 x + 5 x+6 

* Chứng minh: Vận dụng quy tấc được ghi trong phán kiên thơc cư han 

_ , x x+2 x + 3 x + 4 x + 5 x + 6 

Ta có: ——- : 7 : —-7 : : ——; : 

x+1 x+1 x+2 x+3 x+4 x+5 

X x + 1 x + 2 X 3 X + 4 x + 5 x 

X + 1 x + 2 X + 3 x-í-4 x + 5 x + 6 x + 6 

* Câu đố cho bạn em hảy tự cho. 


§9. BIÊN ĐỔI CÁC BIỂU THỨC HỮU TỈ. 
GIÁ TRỊ CỦA PHÂN THỨC 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. Biểu thức hữu tỉ 

- Một biểu thức chỉ chửa các phép toán cộng, trử, nhân, chia và chưa 
biến ở mảu được gọi lầ biểu thức phản. 

- Một đa thức còn được gọl là biểu thức nguyên. 

- Các biểu thức nguyên và các biểu thức phàn có một tẻn chung lầ bi£u 
thức hữu tĩ. 

2. Giả trị của phân thức: Giá trị của một phân thức chỉ được xác đinh VỚI 
điêu kiện giá trị của mảu thức khác 0. 
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II. HAI IẬP 

A. Bai tập mảu 


1. Biến đổi biểu thuc sau thành phan thưc: A = 


Cịiài 
X - 1 f 2 


X 2 ♦ 1 


1 f 2 X - 1 f 2 X + 1 

Ta có: A = —A ỳ = x . -ì- = * 1 , 

J + 2x X- f 1 + 2x <x + l) 2 

X 2 + 1 X 2 + 1 X 2 + 1 


X 2 4l 


X + 1 X 2 + 1 (X + l)(x 2 + 11 


X 2 + 1 


x 2 + l 


x -1 (x + lĩ 2 (x-lMx + 1 ) (x-lMx + l) X 2 -1 


X + 1 2 


X- 1 


B = 


X • 1 _X - 1 X * 1 _ x 1 x _ 

X 2 X 2 1 (X 2 2) 1 x + 1’ 1 

X 2 - 1 X 2 1 X 2 1 


X 2 - 1 

(x 1 )( X 1 )(x + 1 ) 


2 Cho biểu thửc: 


X + 1 

X 4- 1 X + 3 
X “X X -1 


I ‘i 

= X - 1 r 


a) Tim điều kiện của X đế giá tn của phân thức dược xác dinh. 

b) Tinh giã trị của biểu thức VỚI X = -0.33. 


Ta có 


X 2 - X = x(x - 1) 

X 2 -1 * (x t l)(x 1) 


ổịlal 


MTC = x(x - 1 )(x + 1) 


Khi đó: 


X • 1 X+3 (x f l)(x 4- 1) 


XÍ X 4 3) 


X 2 - X X 2 - 1 x<x-l)(x + l) xí X 1 )(X 4 1 ) 
X 2 + 2x f 1 - X 2 - 3x -X + 1 


f 2x f 1 - X* 3x - X 4 1 -(x - 1 ) 

x(x + l)(x-l) X(X + lKx-l) X(X4l)(x-l) 


a) Để phân thức đươc xác định thì 


X * 0 


X * 0 


x( X ♦ 1 X X — lUOo ’ X + 1 * 0 , X * -1 


x-1 *0 


X * 1 


Vậy để phân thức dược xác dinh thì X * 0 và X * ±1 
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b) Với X = -0,33 

X I 1 X + 3 


Ta có: 


.2 


3 ị X 1) 1 

1 x(x I lllx 1 ) x(x f 1 ) 


_ -1 ___ -1 1 

0*33( 0,33 f 1) 0,33.0,67 0,2211 


B. Đài tập cán bản 

46. Biến dổi mỏi biểu thức sau thành mót phản thức dai sỏ 
1 


1 4 

"í 


1 


b) 


2 

X' -2 


X • 1 

.2 


X 2 1 


C)iai 


1 4 

a) —* = 
1 


X 

X 1 


X 4 1 

X 4 1 X X 4 1 

X X 1 X - 1 

X X 

b) Xem bài tập mầu 1B. 

47. VỚI giá trị nào của X thi giá tri cùa mỗi phán thức sau dược xac dinh? 

X -1 


. 5x 
a) —- 
2x 4 4 


b) 


X 2 - 1 


CịUi 

5 X 

a) Phân thức --- --- dược xác dinh khi: 2x 4-4/0 c> 2x / - 4 <> X / 2 

2x 4 4 

X — 1 

b) Phản thức ----- dươc xác dinh khi: 

X 2 1 

.. , Ịx + 1/ 0 (X / - 1 

X - b0o(x+l)(x-l)#0o 

I X - 1 / 0 [ X * 1 

X — 1 

Vậy phân thức ~~—- đưưc xác định khi X / +1. 

X 2 - 1 

X 4 4x 4 4 
48. Cho phán thức —-——— 

X 4 2 

a) Với diéu kiện nào của X thỉ giá trị của phân thức được xãc dinh? 

b) Rút gọn phản thức. 

c) Tim giá trị cùa X dể giá trị của phân thức bằng 1. 

d) Có giá trị nào của X để giá trị của phản thúc bàng 0 hay không 9 
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|J khan thưr dơoc XÍU rl 1 1 1h khi X f 2 t (I . : X / 2 

X I 1X ị ỉ I X t 2 r 

hỉ Rut ƯÍIII phau thơi’ = X 4 2 (vỡi X i 2) 

X f 2 I X ' 2; 


r) khan thức x ỉx * = X + 2 có giá tri hãng 1 hav X 4 2 có gia tri 

X ♦ 2 

hàng 1 cỏ nghĩa la X 4 2 = l. klìi đo: X + 2 = I <> X = 1 

Vậy khi X = 1 tlìI Ria tn của phản thưc hãng 1, thỏa mán X / 2 
di khàn thức có giá tri bàng 0 Iighìa là: X 4 2 = 0 <-> X = 2 (không thoa 
mãn điổu kiộn X * 2) 

Vậy khong co gia tri náo cua X để gia tn phân thức bàng 0. 

49. Do Đổ em tim đươc mòt phản thức (của mỏt biến X) mà gia trị của no duơc 
xac dinh với moi gia tri của X khác cac ước của 2 


ổỊiài 

Ta cỏ ƯÍ2I = 1+1; +21 

Ta cô thê tim dược nỉuũu phân thức thoa InãII (ló hai 

Vi dụ . 1 . x 

(X 1 K X • 2 IIX 21 tX 1H X I 2 K X 2 ) 

Luyện tập 

50. Thục hién phép tinh. 


X 

\ 1 

3x ? 





1 1 

a) 1 t 1 

: ị 1 




b) ự- 

1) 1 

X 1 X » 

V X * 1 


1- x‘ 


C^Ịiai 




X 

) 1 

1:1 

3x‘ 


X 4 X * 1 1 X 

- ;ìx 2 



«> 


= 

X i \ 1 




{ X ♦ 1 

ì { 

1 X 2 


X 




2x4 1 

1 X ’ 


(2x * 1X1 * \M1 

X) 

1 

X 


X • 1 

1 4 X' 


(X • 1 H1 2xMl 

1 2x 1 

1 

2x 


1 

1 

\ 

, ; t X 1 

1» (X 

1) 

tx IKx 1 

h» (x' 1) 

1 

= <x*' 1)Ị 

t 



X 1 

X * 1 

] 

(X 

1 Kx 

♦ 1) 


= íx“ 1). 


3 x~ 

( X ♦ 1 )( x 1 ) 


= 3 X* 
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51. Làm các phép tính sau: 

X 11^ 


a) 


x‘ y ( 

y 2 + * 


) _ ( X 1 1 ) _ f 

j : hH xj ; b| í 


1 


1 ì 1 1 

2 _ 4x + 4 J i X • 2 X 


X 4- 4x + 4 X 
ÓỊiảí 


a) 


í X 2 

y] 


( 

X 

1 0 

— + “ 

l 

— 

— — + — 

ly 2 



ly 2 

y xj 


X 3 4 y 3 . X 2 - xy + y 2 _ X 3 4- y 3 


xy 


xy‘ 


xy 


XV 

2 2 

X xy + y 


(x 3 +y 3 ).xy 2 _ (x + y)(x“’ - xy + ỵ J ).xỵ 


xy 2 (x 2 - xy + y 2 ) 


0. 2 9 V 

xy (X - xy + y ) 


= X ♦ y 


b) 


1 1 


í 1 1 

X + 4x + 4 X 2 - 4x + 4 


x + 2 X - 2 


(X + 2) 2 (X - 2) 2 

(X - 2) 2 -(X + 2) 2 
(x + 2 ) 2 (x - 2) 2 


X - 2 + X + 2 
íx + 2)(x - 2) 

2x 

(x + 2)(x - 2) 


- 8x 


(x + 2) 2 (x - 2) 2 


(X + 2)(x -2) 
2x 


-4 


(x + 2)(x - 2) 
-4 


(điếu kiện X * 0; x * ±2) 


X 2 - 4 


52. Chửng tò rằng với X * 0 và X * ±a (a là một số nguyên), giá trị củc biếu 


thức: 


( 


a - 


X* +a‘ 
X + a 


•l 


' 2a 4a »* . 

-- lả một sô chăn. 

x-a) 


ổịiải 


Ta có 


a - 


X + a‘ 


X + a 


í 2a 4a 
X X - a 


2 ..2 _ 2 

ax + a - X - a 


X + a 


2 

ax - X 


-2a(a + x) 


x(a - x) 


-2a(x + a) 

x + a 


x(x - a) 


X + a 


-x(a - X) 


2a(x - ai) 4a< 
x(x - ì) 


xía - x).2a(x + a) Ằ ... _ . 

= —- - -— = 2a (diều kiện: X * 0; X * ta) 

(x + a).x(a - x) 

Với a là một số nguyên thì 2a luôn là một sô chần (đpcm) 
53. a) Biến đổi mỗi biểu thức sau thành môt phân thức đại số: 


1 + Ị: 

X 


u 


1 


ul 

X 


1 + 


1 


1 + 
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b) :m háy du đodn kỏt quả của phép biến đối biểu thưc 1 ♦ 


1 f 


hanh phán thưc dai sỏ va kiểm tra lai du đoan do. 

Ổịiiìi 

!♦ *«V' 

X X 

Hướng dẫn: Ta thực hiện phép hiến đổi từ dưới lèn. 

X 4 1 4 X ệ 2x 4 1 
X 4 1 X 4 1 


1- * .1 + -Ị-..1+-Ị- 

1 X + 1 X 4 1 

1 4 

X X 


1 


X 4 


= 1 4 


1 


1 


= 1 4 


X 4 1 
X 


1 


= 1-4 

X X + 1 4 x 

X 4 1 


1 


= 1 4 = 1 4 

‘2x -4 1 2x 4 1 

X 4 1 


X 4 1 

X 4 1 2x 4 1 4 X + 1 3x42 


2x 4 1 


2x 4 1 


b I \ T hận xét: Biểu thức da cho có dạng tương tự như các biểu thức đà cho ờ 
.rén. Do dó ta có thế dự đoán như sau: 

Qua kết quả trên, ta thấy kết quả tiếp theo sau là nìột phàn thức mà 
tứ thức bàng tống của tư và mẫu thức l«à từ của kết quà kề trước nó. 
Như vậy, có thể dư đoán ràng nếu biếu thức có bốn gạch phân sô thì 

kết quá là ’ và trong trường hợp này có nàm gạch phân số. 


Vậy kết quà sẽ là 


8x * 5 
5x 4 3 


54. T ln các giá tri của X dể giá tri của các phân thức sau đươc xác dinh: 


a), 


3x 42 
>x 2 6x 


b) 


X 2 -3 


ổjiàl 


3x 4 2 

a)i ^hân thức: — ~ dược xac đinh khi: 

2x 2 - 6x 


2x“ - 6x * 0 2x(x - 3) * 0 o 


2x t 0 
X - 3 * 0 




X ít 0 

X * 3 
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b) Phán thức xác dinh khi 

X 2 3 


0 <-> (X >/3 >< X >/3 ) * 0 

X / J:ì 


X >/3 * 0 
X t >/3 * 0 


< > • 


X í 


/3 


55. Cho phản thức 


X* +2x +1 
X* 1 


a) VỞI giã trị nào của X thi giá trị của phàn thức đươc xác đinh? 

X f 1 

b) Chưng tò phàn thức rút gọn cùa phân thức đả cho là 

X 1 

c) Để tính giá tri của phân thức đã cho tại X = 2 vả tai X = 1. ban Thang đã 
lầm như sau: 

- Vởi X = 2, phán thức dã cho có giá tri là ^ “ = 3; 

- VỚI X = -1, phản thức đã cho có giã tri lá J —Ị =0 

Em có dóng y không 9 Nếu không, em hãy chỉ ra chổ ma em cho lc sai 
Theo em, VỚI những giá trị nào của biến thi có thể tinh dươc giá tri 
cùa phàn thức dã cho báng cách tính giả tri cúa phân thúc rút gìn 9 




X 2 { 2x ♦ 1 

a) Phán thức > dược xác dinh khi: 

X 2 1 


1 ? 0 < > (X I)ỉx+1)/Oox/<1. 


h) Khi dó: 


X 2 ♦ 2x 4 1 


(X 4 1> 


2 


X I 1 

X“ 1 (x \ 1 )(x 1 ) ~ X 1 

c) Với X = 2 thì plìán thức dã cho dược xác định. Bạn Tháng •() thỏ 
thay vào biêu thức thu gọn đế tính và kết quá hàng 3 là dung 
Với X = 1 làm cho phản thức dà cho không dươc xác dinh (khmg có 

nghía). Bạn Tháng không thê tính dươc giã tri cua biếu thức ta cho 
với X = -1. 

Tóm lai. với mọi giá trị của X í. K \ 1» II thi ta có thể tinh $iá trị 
cua biêu thức da cho bàng cách tinh giá tri cua biểu thức thu gin 

3x ? f 6x t 12 

.3 


56. Cho phân thức 


X- 8 

a) VÓI diếu kiên não của X thi gia trị cùa phản thuc dược xac dinh 9 

b) Rut gon phán thức. 
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I) N co biết trẽn tem bẽ mat da của om co bao nhiêu con VI khuẩn 

khống'? linh gia tri của hiểu thúc đả cho tai X em sẽ tim đuoc 

2000 

càu trá lới thát đảng so (Tuy nhiên trong sò do chỉ co 20% la VI khuẩn 
có hai). 

3x * 0 X * 1V 

a) Phán thức ' dược xãc dinh khi: 

X 1 8 

X 1 8 / rt X' 2 i 0 < > (X 2Kx J t 2x + 4 ) t 0 

< : ■ IX 2) / 0 X / 2 

Vi x“' + 2x + 'I s )i + 2x + 1 t 3 = IX t 1) + :Ị • 3 

Vậy phàn thức X.IC dinh khi X / 2. 

. , 3x" I 6x * 12 »x a * 2x - -U 3 

L> Khi do = 

X .8 <x 2 mx » 2x t 1» X 2 


e> Với X = (r 2) nõn phản thửc đã cho dươc xác dinh kin dỏ phản 

2000 

thức dã cho co giá trị là: = 0000 

4001 4001 4000 

2000 2000 

Vậy trên lcin* hổ mật da cùa em có 6000 con vi khuân 


ÒN TÂP CHƯƠNG II 


Báng tom tắt 


I. Khãi mẻm vé phản thuc dai số và tinh chát của phàn thức dai sô 

... âi . . . _ A . _ . .. 

1. Phân thức dai sô là biếu thưc co dang . VƠI A. B lá những da thức 

B 

và B khác đa thức 0. 

2. Hai phân thuc bảng nhau: f nếu AD = BC. 

* B D 


3. Tinh chát cơ bản của phân thức: Nếu M = 0 thi 


A AM 

B B.M 


II. Các phép toán trên tâp hop các phàn thúc đại số 
1. Phép cộng 

_ _ _ . , _ . _ A B A ♦ B 

a) Còng hai phản thức củng máu thức: ‘ 

M M M 
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b) Cộng hai phán thức khác mẳu thức: 

- Quy đổng mẫu thức. 

- Cộng hai phân thức củng mẫu thức vừa tim dược. 

2. Phép trừ 

A A A A A 

a) Phản thức dối của — ki hiệu bởi - — ; - — = „ = 

B ' B B B -E 

b) £-£.*♦<-£> 

B D B D 

o n , . A c A.c 

3. Phép nhản: — . —* = ——- 

B D B.D 

4. Phép chia 

A B 

a) Phân thức nghich dảo của phản thức khác 0 la ~ . 

B A 

A ; c = A D 

B D B c 


Luyện tập 

57. Chứng tỏ mỗi cãp phân thủc sau bằng nhau: 


3x f 6 


2x - 3 


2x + X 6 


2 . 2x 2 ’ 6’X 

và ——- ——— 

x + 4 X 3 + 7x' + 12x 


ổịlai 

a) 3x + 6 _ 3x + 6 _ 3(x + 2) 

2x 2 + X - 6 ” 2x 2 - 8 + X + 2 ” 2(x 2 - 4) + (x + 2) 

_ 3(x + 2) _ 3(x + 2) 

2(x + 2)(x - 2) + (x + 2) " (x + 2)[2(x - 2) + 1] 

= -—-— = (điều kiện: X * “2 và X * — ) 

(X + 2K2X-3) 2x - 3 2 

, 2x 2 +6x 2x(x 4- 3) 

X 3 4 7x 2 4- 12x x(x 2 4 7x4 12) 

2 x(x 4 3) _ _ 2x(x 4 3) 

xỊ(x 2 4 3x)4(4x 4 12)] ” xỊx(x 4 3) 4 4(x 4 3)1 

= — = — Ĩ-— (điều kiện: X * 0, X t -4 và X * -3) 

X(X 4 3)(X 4 4) x + 4 

58. Thực hiện các phép tinh sau: 

( 2x +1 2x - iV 4x , h . f 1 2-xì í 1 ì 

a Ux-1 2x + lJ IOx-5 l X 2 + X x + lj lx I 
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X I 


1 


Cl 


X ' - X I 1 1 

X 1 X x f 1 X ?x I 1 1 X 


2 ) 


ổ)iài 

( hung ta thực lnộn plióp tinh trong ngoặc trước 


f2x 4 l 2x1 

4x 

(2x 4 lr <2x \ỳ' 

4 X 


2x 1 2x 4 1 

1 Ox 5 

<2x * 1 K2x 1 1 

5(2x 1) 




(2x 4 1 4 2x 1 M2x 4 

1 2x 4 1) 

4x 



(2x ♦ 1 )(2x 

1) 

5(2x - 1) 


_8x 4x 

«2x 4 1 H2x 1) r>(2X 11 


8x 'X h 10 

(2x • l)(2x 1) 1X 2x +1 


1 2 


( 1 


1 


2 X 


'1 



X 4 X * 

4 1 

4 X 
X 

2 

XI X 4 

ĩ) 

X 4 1 


— 4 

X 

X 

: 2 ) 


1 - 

x< 2 X) 

1 

o 

4 X 2 2x 


X 2x 

4 1 


X 2 2x + 1 


x(x 4- 1) 

V 

X 

ị 


x( X 

4 1) 


x 


CI 


— - - -- = — (điều kiện: X * 0, X t 1 và X * 1) 

X( X 4 1) (X - 1 r X 4- 1 


] X 3 - X 

1 

- 1 

1 

\ 

1 

x( x “ 1) 

1 

1 1 

* - 1 X 2 + 1 

X 2 2x f 1 

1 - > 

•> 

X 1 

X 

; 2 + l 

(x-l) 2 x 2 1 j 

1 

x( X 4 1 )( X 

1) 

(X4 ] X 

1) 



X 

1 X 2 4 1 


(x l) 2 (x 4 

11 




= —--; ^ (điểu kiện: X / 1 1) 

x-1 x 2 + l x-1 

X ■ 1 2x 1 X 1 1 X 1 

íx 1 Kx ’ 4 1 } (X 1K X 2 4 1 ) X 4 1 

59. a) Cho biểu thức xP yP Thay p = xy vão biểu thức dã cho rồi rút 

X 4 p y p X y 

gon biểu thức. 

b) Cho biểu thức ^ _ . Thay p = - 2xy vá Q = vão biểu thức 

P 2 -Q x ? y 2 x ? 4- y ? 

đã cho rói rút gọn biểu thức. 

(yỊiÀi 

XV 

ai Thay p = ——- vào biêu thức ta dược: 

X - y 
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xP yP 
X ♦ p y p 


X y 


xy XV 

X « y 


X y 


X ỵ X y X V 

xy x( X y) ♦ xy y( X >) xy 
X y X y X V 


x 2 y X y XV X ỵ x 2 y(x y) xy 2 (x y) 

X y X" * y ỹ 2 x 2 (x y) ỹ 2 (x y) 

b) Thay p = , Q = vào biểu thức, la dược: 

x' y 2 x 2 +y 2 


= y + X 


p 2 -Q ’ 
p 2 Q- 


X 2 - y 2 


X 2 - y 2 


X 2 ♦ y 2 


X 2 + y 2 


Tứ thức: 


2xy 
X y 2 


X 2 ty 2 


2xy 2xy 
k X 2 y 2 X 2 • y 

(Ax 2 ỵ 2 ) 2 


Mầu thức: 




_Mx ) 1»>\ V 

|(x 2 y 2 )(x“ ♦ y 2 1| 2 (X 4 y' y 

\2 / \ ✓ 

2xy 2xy 2 XV 2xy 2xy 

X 2 y 2 x 2 + y 2 Jl x 2 y 2 >“ ♦ y 2 


2x ’y »-2xy 3 .+ 2x 3 y 2xy ,J 2x'y + 2xy J 2x J y 4 2xy 


(x“ + y 2 )íx 2 - y 2 ) 


.3 0..3. 


(x 2 +y 2 Kx 2 y 2 ) 


(x 2 + y 2 Wx 2 - y 2 ) Ị Ị (x~ + y*Kx" -y c ) 


4x 3 y 4xy 


.2 . ..2 w ..2 ..2 


16x 4 ỵ 


ỈGxV 


(X 4 4- y 4 )(x 4 - y 4 ) (X 4 -y 4 ) 2 


p 2 .0 2 (X* -V 4 )* 

Thay vào (1) ta dơơc: = — / Y - = 1 

P 2 -Q 2 16x 4 y 

(x 4 -y 4 ) 2 

-- , / X ♦ 1 3 Xf3 1 4x 2 4 

60. Cho biếu thức: f --- -- - — ■ - . 

‘ 2x 2 x 2 -1 2X3 2 / 5 

a) Hãy tim diếu kién cùa X dể giá trị của biểu thưc duơc xác dinh. 

b) Chung minh rằng khi giá tri của biểu thức duơc xác dinh thi nó chòng 
phu thuôc vào gia tri của biến X. 


16 xV 

„4 ..4 \2 
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Cịìíìì 

X ♦ 1 .'ỉ X »3 1x 1 

a) ỉ 

\ 2x 2 X 2 1 2x • 2 Ị 5 

1 2 x 2/0 Ị X / 1 

liiôu lliiíc dược xnc dinh khi X ’ 1 / 0 : X i • 1 : X / ♦ 1 

I 2 x * 2 / 0 j X / 1 

1») Hương dần: Biõn dõi biou thưc trong Iigoac (lố trơ thanh mỏi phan lliưc 
roi I liưc hiộn phep nhãn 

, r X » 1 3 X « 3 ị 4 X 1 

I a có: » 

2x 2 x“ 1 2x -t 2 J 5 

X • 1 3 X 4 3 < 2 x ) 2 2 J 

2( X 11 (X * I M X 1» 2( X • U 5 

(X ► iMx • 1) 4 6 IX ♦ 3wx li (2x • 2»<2x 2) 

2 (x ♦ 1 M X 1 ) 5 

X” ♦ 2x 4 ] 4 6 X“ 2x 4 3 líX * 1 líX 1) 

2< X 4 1M X 11 5 

10.4( X f 1K X 1) 

- - r 4 (đpcni) 

1 0( X 4 1 )(X 1) 

61. Tim điéu kiên của X dể giá tri của biểu thưc. 

Ị 5x * 2 5x 2 Ị * ? 100 

4 I. duơc xac dinh. 

1 x‘ 10x X 2 4 lOx ' X 2 ♦ 4 

1 inh giá tri của biểu thuc tai X 20040 


ế/Ịiải 

a) Tim diêu kiện đố biếu thức dược xác dinh 
Miõii thức dược xác (tịnh khi: 

X ỈOx / 0 


I X ♦ lOx / 0 
Ị X 2 * 1 / O.Vx c H 


I x(x 10» / 0 
IX* X 4 10 ) / 0 


< > 


I X / 0 

IX / no 


Vậy bi cu thức dược xác dinh khi X / 0 vã X / 410 
b) Hương dần: Ta thu gọn biếu thức trước khi thó giã trị cua X vào biếu 
thức dã cho. 


Ta co: 


5x 4 2 
X 2 lOx 


5x 2 X 2 100 

X 2 4 lOx X 2 4 1 
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5x • 2 5x 2 
x( X 10) xíX f 10) 


(x I 10)(x 10) 


X + 4 

(5x 4 2)(x 4- 10) + (5x 2KX 10) (x ♦ 10)íx 10) 


x(x 4 10)(X - 10) 

5x 2 + 52x 4- 20 4- 5x 2 - 52x • 20 
xíx 2 4 4) 


X 2 4 4 


(diều kiện: X / ' 10) 


x(x 2 f 4) x(x 2 + 4) X 20040 2004 


Vậy giá trị của biểu thức bằng 


l()x 2 f 40 10(x 2 4 4) 10 10 1 

1 _ 

34 

-10x4-25 


2004 


62 Tìm giá trị của X để: Giá tri của phân thức " ' — - bằng 0. 

x ? - 5x 

CyỊiải 

Hướng dản: Cho biểu thức đả cho bàng 0 rói tinh X. 

X 2 - lOx 4- 25 

Theo dề bài ta có: —— —- = 0 (điều kiện X * 0, X * 5) 

x 2 - 5x 

<=> X - lOx 4- 25 = 0 <=> (x - 5) 2 = 0 o X = 5 
Giá trị X = 5 không thỏa mân với diều kiện dé bài. 

Vậy không có giá trị nào của X để giá trị phán thức bàng 0. 

63. Viết mỗi phản thức sau dưới dạng tổng của một da thức vá mót phản thức 
VỚI tử thức là mòt hằng số. rổl tìm các giá trị nguyên của X dể giá trị của 
phân thức cũng lả số nguyên: 


a) 


3x z -4X-17 
X + 2 


b) 


X - X 4- 2 
X - 3 


éỊiếìi 


Ta thực hiện phép chia đa thức cho đa thức rồi viết theo yêu cầu cùa dạ bài 


a) Ta có: 


3x 2 - 4x 

3x 2 4; 6x 

l()x 
lOx 


17 


X 4- 2 

3x - 10 


b) 


- 17 

_ - 20 

3 

3x 2 -4x-17 _ 3 

T a viết — a 3x 10 + 

X 4 2 X 4 2 

..2 


X 

3x 

2x 

2x 


+ 2 

+ 2 
- 6 
8 


X ~ 3 
X + 2 
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... X X t 2 It 8 
1 a vĩot: X * 2 • 

X 8 X 3 

64. rinh giá tri cùa phán thuc trong bai tap 62 tai X 
đến chủ sò tháp phán thu ba. 

Cỳiài 

x“' lOx 4 25 _ (x 5)" 
x L! 5x x(x 5) 

1.12 5 3,88 

1.12 ~ 1.12 

Vậy giíi trị cua phân thức bâng 3,461. 


1.12 va lam tron két quả 


Vơi X = 1.12 ta có. 


X 5 


í điêu kiện: X / r>) 


1.464 í chính xác (lon 0,001) 


3. 


X 


tì. 


CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG II 

Chon cáu trả lời (lung 


1 x 2 

(Bí 

2x 

(A) = - 

3 

X X 


2x + l 5X4 1 

(Di 

2x 

( 



5 2 2x 

Chọn cáu tra lời dung 

. . ( 1 - x) 1 X + X 4 1 

ha thức p trong đang thức : ——— - là : 

p X 

(A) X 1 (B1 x( 1 X) (C) x( X + 1) 

Chọn càu trả lời dung. Đa thức p trong đảng thức : 

(A) 4(x 2) <B) 4tx 4 1) 


X 2 - X 


(D) X 4- 1 

x li 

là : 


4x 2 - 4 p 
(Cl X 4- 2 (D) X - 2. 


_ v . - ... ... . .. _ __ 64-8x 16 - 8x 

Tun càu trá lời sai. ha thưc M trong (lilng thức: — ------ là 

M 2 


(A) 2x 2 + 4x + 8 
(C) 2(x 4- 2) 2 - 2x 


(B) 2(x + 2) a - 4x 
(D) (X + 2) 2 - 2x. 


X 4 - X 3 f X 1 

Chọn câu tra lời dũng. Biôu thưc * hăng : 

X 6 - 1 


A) 1 


(B) 


ÍC) 


(x -1 r (Xf iỵ 

Chọn cáu trá lời dùng. 


\ 

(x ' ll' ♦ X 


(D) 


1 

(x 4 l) 2 X 

Mâu thức chung cua các phân thức : x *—”T và ~ „ là : 

50 32x 4x + 5 4x 5 

CA) 2(25 16x' 2 ) (B) 4x - 5 (C)4x-f5 (I)) 5 4x. 

2x + 5 X(3 


7. Chọn cáu trà lời dung. 


X 4 5 x 4 5 
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(A) 


X 4 2 


(Bì 


X 4 5 

8, Chọn càu trà lời dũng. 

9 4 3x í X' 

(A) • 

X 3 

(C) 9 4 3x 4 X J 


<c> 


X 4 8 


X \ ố 


X 2 - 9 


3x í 8 
X + 5 
27 X 3 
X 1 3 X 2 6x + 9 

(B) (9 4 3x 4 x“) 
- (9 4 3x 4 X 2 Ị 


«I)) 


3x 2 


X I 0 


( 1 )> 


X 4 3 


4 X 2 4 6 X 

9. Chọn cáu trá lời dũng. (2x + 3) : 


X 4 1 


(A) 


X 2 \ 1 


(B) 


X I 1 
2x 


(C) 


X 2 4 1 


(I)) 


2(x’ . 1 ) 


10. Chọn cáu tra Un dũng. Đa thức p trong (làng thức 


X t X' V ' \\ p X 1 XV' . 

2x ♦ y 2XV + y 


(A) 


X - y 


(B) 


X - y 


J ^ XX y 

(C) — 

2x 4 y 


(D) 


2x ♦ y 
x(x y) 


x-7 


11. Chọn cáu trá lời dung. I —- 

V X 2 - 49 : 

(A) - 1 (B) 1 (C) 

12. Chọn cáu trá lời dung. Tim X đê 

x~ 4 

(A) X = 6 (B) X = 7 (C) X = 13 


2x - 7 


49 7x + X 2 ' X 2 4 7x 7 - X 

1 „ 1 


X + 7 
X 7 

= 0 


(D) 


7 X 


2 4 6x X 4 6 X 


(D) X = 13 


ĐÁP ÁN CÂU HÒI TRÁC NGHIỆM CHƯƠNG II 

2X 4 2 2(x 4 1) X 4 1 _ . _ 

1. ------ = - - —— . Chọn càu D 

2x 2.X x 

2. x(1 x) 3 as p(x" + X+ 1) hay X(1 x)(1 4 X 4 x ? ) = p(x 4 x 4 1) 

Suy ra : p = x(1 x). Chọn cáu B. 

X 2 X x(x 1) x(x 1) X 

4x’ 4 4|x ? 1) 4(x l)(x + l) 4( X • 1) 


3. 


4. 


Suy ra : p = 4(x 4 1). Chọn cáu B 
16 8x 8(2 x| 8(2 x)(4 . 2x * X 2 ) _ 8(2 3 X 3 ) 


2 2 2 Ị 4 I 2x + X 2 Ị 

64 8x 3 64 8x 3 

2(4.2x.x : '| 2 (x t 2)" 2x 


2(4 t 2x + X 2 ) 

. Suy ra M = 2(x + 2) ? 4x. Chon càu lỉ 
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5. 


X 1 


X 4 X 3 > X 1 (X Dịx' 1 * 1| 

x” 1 IX l)(x ' .1) ( X 1Ị(x ; ' I X I 1) 

1 1 1 

X » X 1 1 X' ♦ 2x • 1 X (X 4 1) : ’ X 


Chon cáu D 


50 32x 2(25 16x I 

X t 1 _ 2(x ♦ 1)(4x 5) 2( X * 1)(4 X 5) _ 2(x»1|(4x 5) 

4x t 5 “ 2(4x ♦ 5)(4x 5) 2(l6x : 25) 2(25 16x ? ) 

2x » 1 _ 2X ♦ 1 2{2x • 1)(5 t4x) 2(2x f 1)(5 ♦ 4x) 

4x 5 ” 5-4x 2(5 4x)(5 f4x) 2(25 16x 2 ) ' Ch ° 

2x f 5 (X ♦ 3) 2x ♦ 5 X 3 X + 2 . 

= Chon cảu A 


. Chọn cảu A 


X ♦ 5 


X * 5 


X «. 5 


(27 x')(x 2 9) (3 - x)(9 , 3x , x 2 )(x 3)(x I 3) (x 3)(s 3x -I x ? ) 


(x ♦ 3)(x 3)- 


(X ♦ 3)(x 3f 


X 3 


= (9 4 3x + X ? ). Chọn cáu B 


X 2 1 (2x I 3)( X 2 I 1 ) x ? (1 

9 (2x4-3). - ' = ■ ^ *- ầ ^ Chọn cáu B 

4x 2 .6x 2x(2x I 3) 2x 

- p _ X 4 xy' X 3 • X y • xỵ* x (* V I 2x . y 

2xy I y 2 2xty y(2x . y) x(x ? í xy . y 2 ) 


(x y)(x 2 • xy t y ? ) 

y(x ? ♦ xy *V) 


X y 


. Chon cảu A 


1t XX (x - 7)(x 7) x(x 7) X 

X(X « 7 )( X 7) ' 2x 7 7 X 

14x 49 X 7(2x f 7) X 7 X _„ . 

(x 7)(2x 7) ' 7 X ~ (x t 7)|2x t 7) X 7 = x 7~ oncau 

12?. Điéư kiên : X s 0 ; X / 6. 

36 x.x t 7(x I 6) X ? t 7x . 78 X 2 6x . 13x W8 (x ♦ 6)( 13 x| 13 X 0 
X( X + 6) xỊx + 6Ị "* x( X ♦ 6) x( X ♦ 6) X 

Biểu thuc bảng 0 khi tù báng 0 vá mảư khác 0 hay: 13 X = 0 > X = 13 
(thoá đièu kiên). Chọn cáu c. 
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PHAN HINH HOC 


Chường I. 


TỨ GIÁC 


§1. TỨ GIÁC 


I. KIỂN THỨC Cơ BÁN 

1. Định nghĩa: Tứ giác ABCD là hình gốm bón đoạn thẳng AB. BC, CD, OA. 
trong đó bất kỳ hai đoạn thảng nào cũng không cùng nằm trén mõt đoan 
thẳng. 

B B 



a) b) 


2 . 

3. 


II. BÀI TẬP 

A. Bài tập mẫu 

Chứng minh rầng tổng bốn goc của tử giác bảng 360 ' 




c) d) 

Tử giác lổi: Tử giác lối là tủ giác luôn nằm trong một nửa mặt phảng ma 
bờ là đường thảng chứa bất kỳ canh náo của tứ giác. 

Tứ giác ABCD ở hình a) gọi lá tứ giác lói. 

Tổng các góc của mót tử giác: 

Đinh li: Tổng bốn góc của mỏt tứ giác 
bằng 360°. 


B 


GT 

KL 


Tứ giác ABCD 
A . B . c ♦ D 360 ( 
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Đ 


ÍỊitli 

I rong tư giae AH( T), vv (tương clư-o A< 
Tong sư <Io ỉion gor nia tư r.iai' Alt* 1 > hang 
tong so <lo cãc gor ( 11,1 li.il lum giac AỈ9 
V.I AỈH* la hứng 

180 + 180 = 800 

V;i\ A + H +■ (' 4 D “ 360 

B. Bãi tập can ban 

1. ĩim giá tri X ở hinli 5. htnh 6 



B c 



a) 


E F 



H G 


b) 



p 



a) 


Hình 5 

M N 



CịiẦi 

111 ) giã trị X 
lỉmh 5a: 

Trong tư giac AHCI), ta co 

A + B 4 (’ 4 n = 360" 

May 110° + 120" + 80" + X = .160" 

:■ X = 360" mo" + 120' f 80"I = 360' 
Vậy X = 50" 
lỉmh 5b: 


B c 



Trong tứ giác IIKRi. ta co: 

H 4 K 4 F 4 ỏ = 360" 

ỈH.iy 90" 4 90" 4 90" 4 X = 360" 

: X = 360° í90" 4 90" 4 90 ’» = 360' 270" = 90" 

Vay X = 90" H G 


J c 

2_ _ y 
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V 


* 


Hình 5c: 

Trong tư giác ABDE, ta co: Ả 4 B + n f Ê = 360 
hay 65" + 90" + X + 90" = 960" 

=> X = 360" - (65" + 90" + 90") = 115" 

Vậy X = 115". 

Hình 5d: 

Ta cổ I, và I 2 là hai góc ké bù nên: 
fj + í, = 180° 

=5 f 2 = 180° í, = 180° - 90" = 90" 

Ta cỏ Ki và K2 lõ 2 góc ké bu nõn: 

K| + k> = 180" 

Ki = 180" - K| = 180" 60" = 120" 

Ta có M| và M2 là hai góc kề bu nên: 

Mi + M 2 = 180"=> M 2 = 180"- Mi = 180" 


Đ 




105"= 75 


Trong tứ giác IKMN, ta có: I 2 4 k 2 f M 2 ♦ N = 360 


Hay 90° + 120" + 75" + X = 360" 

=> X = 360" - (90° + 120" + 75°) = 360° - 285" = 75" 
Vậy X = 75" 




% 


Hĩnh 6a: 

Trong tứ giác PQRS. ta có: 

P + Q + R + S= 360" 

Hay X + X + 95 " + 65" = 360" 

=> 2x = 360° - (95" + 65") 

2x = 360° - 160" = 200" DX = 100 
Vậy X = 100" 

Hình 6b: 

Xét tứ giác MNPQ, ta có: 

M f N 4 p + Q = 360" 

=> 3x 4- 4x + X -4 2x = 360' 
lOx = 360° o X = 36" 

Vậy X = 36°. 


p 




2 Góc kể bu VỚI mót góc của tứ giác gọi là goc ngoài của tu giac 

a) Tinh các góc ngoài của tứ giác ở hình 7a. 

b) Tinh tổng các góc ngoài của tứ giác ở hĩnh 7b (tai mồi đỉnh của tư }iac 
chỉ chon một góc ngoài) : At ♦ Bi 4 ỎI f Di = 9 

c) Có nhàn xét gi vé tổng các góc ngoài của tứ giac 9 
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a) b) 

Hình 7 


a 


C^Ịiỉìi 

Xet ỉư giac AB< T). ta có 

Ả_> 4 Bj 4- c 4 í), =. 300' 

hay 75" 4 90" 4- 120 4 Di = 360' 

> Di = 360 - <75" 4 90" 4 120 ) 
\)ỉ = 360' 1 - 285 = 75' 



Ta co A| và Ai la hai góc kè bù nên Ai + Aj = 180 
hay 75" 4 Ai= 180" > Ải = 180" - 75" = 105" 

Vậy Ai = 105" 


Ta co: Bi và Ba là hai góc kè bù nõn: 

Bị 4 Ba = 180" hay B| = 180” »2 = 180” - 90” = 90° 

Vậy Bj = 90” 

Ta co Ci và Oa là hai góc ké bù nên: 

Cj 4 Ca = 180" hay 120" 4 Ci = 180” (\ = 180” 120° = 60" 

Vậy CT = 60” 


Ta co 1)| và l)j là hai góc kí* bu nén: 

l)i 4 1)2= 180” hay 75” 4 Di = 180" -> l)| = 180" 75° = 105" 

Vậy Di = 105" 

h» Xét tứ giác AB(T). ta có: Âa 4 Bỉ 4 Ca 4 Ỏ 2 = 360° (1) 

Ta co Aa và A 1 ; Ba va B|; Ca và Ci ; I)a và l)| lí) các cặp góc ké bìế nên: 
Ái 4 À2 = 180" 

Bi 4 ih = 180" 

Ci 4 c 2 = 180" 

Di 4 1)2= 180” 

(Ai 4- Bi 4 Ci 4 Dị ) 4 ( Ai 4 Ba 4 Ca 4 Da ) 

= I ISO = 720"(2) 
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Thê I 1 I vào (2) la dược: ( A| 4 B| 4 Ci 4 D| ) 4 360" = 720 

-> A\ 4 Bi 4 Ct 4 Di = 720" - 360° = 360" 

Vậy A| 4- Bi 4 Ci 4 I)| = 360". 
c) Nhận X <»1 : Tống các góc ngoài cùa một tư giác háng 360" 

3. Ta gọi tu giác ABCD trên hình 8 có AB = AD, CB = CD là hình "cái diêu". 

a) Chứng minh rằng AC lá đưòng trung trúc của BD. 

b) Tinh B. D biết ràng A = 100°. c = 60°. 


p 



D 

Hình 8 


ổịiM 

a) Ta có CB = CD (gt). Vậy c nằm trên dường trung trực cua đoạn tluìng 
BI) (1). Tương tự. ta có AB = AD (gt ) 

Vậy A nàm trôn dương trung trực cua BD (2) 

Tư (1) vã (2) ta suy ra AC lã dường trung trực cua Bl) ólpcno 

b) Xét hai tam giác CBA và CI)A ta có: B 

CB = CD <gt) I 


AB - AI) (gt) 

AC : cạnh chung 


ỉ Vâ 


Vậy \CBA = \CDA 


ITõo" 


Suy ra B = 1) / 

Xót tư giác ABCI), ta có: 

Ả 4 B 4 c 4 í) = 360° 

Hay À 4 B 4 ỏ 4 B = 360° (vi B = ò ) 

2 B = 360" ( Ả + c ) 

2 ỏ = 360" (100" + 60") = 360" 160" = 200" 

:=> íì = 100" 

Vậy B = I) = 100" 

4. Dựa vào cách vẽ các tam giác đã học, hãy vẽ lai các tứ giác ở hmha. hmh 
b vao vò. 
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4cm 


B 


a) 


b) 


Cịiai 



lưong (I ầIì Hưng tliưưr (lo goc \ .ị eompa dô VI' 

«) i linh .1. 

1 )| 111K lluídc (lo (16 <1.11 VI- (loan A(' - 3cm 
.;iv A lam tam. tron hai nứa mạt phang dõi 
ìlia .1 ho A(’ ta vo cung tron ro han kinh báng 
,r>e IU vã rung tron cò hán kinh hang 3cm 
'ương tư. lây (' lam tam. tron hai nứa mặt phang đỏi nhau bờ AC ta vẽ 
umg: tron co han kinh hăng 2cm va cung tròn co han kinh hang 3,5cm 
n»u ng cát nhau tại B va 1). 

\’ÓI 1 diêm A, B. <\ I) hu vớt nhau ta vè (lươc tư giac dã cho. 
h) I •íinh h 

Hung thươc đo goc ta vo goc xAy = 

Tron cạnh Ax ta lây (loan AB 2cm. 
tròn cạnh Ay ta láy (loan AI) = lem. 

Nôi B với I). 

Tpôii nứa mạt phàng hơ BI) không 
chưa diom A, lay B lam tam vo cung trôn co han kinh bàng 1,5cm va (lung 
I) la m tam vo cung tron co han kinh hàng dem. chung cát nhau tại c. Nối 



li vơi c va I) với c 

1 a VI * dươc tử giac AB( ‘1) như hình dã cho 

5. Đô Đố em tim thây VI tri của "kho báu" 
trên Ihinh bén. biết rảng kho bau nằm 
tín gt.ao điểm cac đướng chéo của tử 
yiac ABC[). trong dó cac dỉnh cùa tu 
giác co tọa dò như sau: 

Ai(3; 2). B(2; 7). C(6. 8). D(8; 5). 

CỳiÁi 



Hương dán Trong mạt phang tọa dộ Oxy, ta xác dinh dược tọa độ các 
diòm Aid; 2», Bí2: 7). Hui. 8». ỉ)(8: 5). Yo tư giac ABHỊ) va hai (lường clioo 
Toa < lộ giao (liòtn hai dương cheo chính là VI In cua kho hau” 
ỉ lọc :sinh tự lam 
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§2. HĨNH THANG 


I. KIÊN IHỬC C ơ BAN 


1. Dinh nghĩa. Hình thang lá mót tứ giác có 
hai cạnh đói song song. 

Hai canh song song gọi là hai đáy. 

Hai cạnh còn lại gọi là hai canh bẽn. 

2. Nhận xét: 

Nếu mỏt hlnh thang có hai cạnh 
bẽn song song thi hai cạnh bên đó 
bằng nhau vả hai canh đáy cũng 
bàng nhau. 

ABCD lả hĩnh thangI 
AD//BC 

^ AD = BC và AB = CD 


A Canh dầy B 



D Canh đáy o 

A Canh đáy Bi 



D Canh đáy c 


Nếu một hình thang có hai cạnh đáy bằng nhau 


thi hai cạnh bên song song vá bằng nhau. 


ABCD là hình thang ^ 

7 : ” => AB // BC và AD = BC 

AB CD 

3. Hình thang vuông: 

a) Dinh nghĩa: Hình thang vuông lá hình thang 
có môt canh bẽn vuông goc với hai đáy. 

b) Dâu hiệu nhản biết: Hình thang có một góc 
vuông là hĩnh thang vuông. 

ABCD là hĩnh thang 

ABCD là hĩnh thang vuông 

A 90° 



II. BÀI TẬP 

A. Bài ỉập mẫu 

Tứ giác ABCD có BC = CD và BD là tia phán giác của góc D. Chungmnnh 
rằng ABCD là hình thang. 


ỔjlÁl 

Xét ABCD ta có: BC = CD 
Vậy \BCD cân tại c. 

Bi = ôi 

Theo giả thiết ta có: r >2 = Di Bi = 1)2 

Hơn nửa Bi và Di là hai góc so le trong 
Vậy BC // AI) 
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Xf*l lư giac \hC|> I;i «•« IU AI) 
Va\ \IU ị) I.I Inuh ih.ni”. ulpcni' 

B. Bai táp can ban 


Dưng thuớc va êko ta co thế kiểm tra 


a 

đưoc hrii đuóng thảng co song song VÓI 



nhau hay khống (xom hình a). Trẽn hình 



b. co nhứng tu giac lá hỉnh thang, co 


í 

những tứ giac khong la hình thang Bang 


b 

oách nòu trẻn, hãy kiểm tra xem trong 



oac tu giác ở hĩnh b, tu giác não là hình 



thang 

• 




-Hướng ?Ăn 

Krt cpiá kiêm tra (iươc tư giác ABCD và INMK la hĩnh thang. 

7. ”~ỉrn X và y trên hmh, biết rằng ABCD la hình thang co dáy là AB và CD 

c 



a) b) c) 


ổỳiiii 

I linh a) 

Vi AB // cn tgn 

Dường tháng AD eál hai dường thang song song AB và ri) tạo ra 
hai góc trong cung phía hu nhau 

Ta có: Ả + I) = 180" 
hay X + 80"= 180" > X = 180" 80" = 100" 

Vậy X = 100" 

D c 


A B 
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Tương tự: B + c = 180" hay 40" + y = 180" :> y = 180" 40' = 140" 

Vậy y = 140" 

• Hình b) 

Ap dụng tinh chát: Một dường tháng cát hai 
dường tháng song song dô tim X, y. 


c 


AB//CD <gt> 

Ta cỏ: ^ . 

B *2 so le trong với c 

Vậy y = 50" 


^ 0 = Ỏ2 = 50" 



AB//CD <gu 
Ta có: 1 , 

A và D 2 l«à hai goc dồng VI 




A = l>2 = 70 


B 


Vậy X = 70' 

• Hình c) 

AB//CD (gt) I 

Ta có - - 

c và B là hai góc trong cung phía| 

Vậy Ồ ♦ c = 180 ° B = 180 " - 0 

B = 180" - 90" = 90" hay X = 90 " 

AB//CD (gt) 

Ta có : ~ - 

A và I) la hai gỏc trong cùng phía 

Vậy Ả + ỏ = 180" :> n = 180" - Ả 

D = 180" - 65" =115" hay y = 1 15 ". 

8 . Hình thang ABCD (AB // CD) có A D = 20 ", B = 2C . Tinh các góc cua 
hình thang. 

ÚỊiắi 



■ suy ra A + D =180" 


Vì AB//CD (gt) 

Ả va I) là hai góc trong cùng phía 

Ạ . D - 180 2 Â - 200" ^ Â = 100" 

Ả D - 20° (gtl 

Má Ả t) = 20" D = Ả 20" = 100" 20" = 80" 


Ta có: 


Tương tự, ta có: < “ 


! B f ỏ 


180' 


<-> 


0 4 B 180° 
20 B 0" 


B 20 (gt) 

> 30 = 180" > O = 60" 

Vì B =2C = 2.60" = 120" 

Vậy: Ả = 100" ; B = 120 " ; Ò = 60"; I) = 80" 


B 

A 




\ 


D 


-_i 

c 
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9. ||J giac ABCD co Ali BC va AC la tia phan giac cùa (J0C A Chưng minh 
ràng ABCD la hmh thang 


Cytải 

x<-t tam giác AB< ta cu MA - MC ígti 
Vav \AB< ’ can t ai M 

Suy ra Aj = C| 

Ma Ai - A.» 1 g t > : A: = ('] 


B c 



\’| A( cát hai ‘iunng thang H( va AD va tạo ra hai goc so lo trong Aj va 
C hãng nhau. SUN ra ỈU' AI) 


ỉ tung tử giác ABCIT ta co M( AI) Vậy tưgiac ABCI) lã hình thang (đpcin). 
10. Đo Minh bén la hình vè mót chiếc thang, 
ĩ rèn hĩnh vẽ co bao nhiêu hmh thang'? 


Ổịiíìi 

Co tát ca sau hir.h thang la 

AIU>(\ CDFE, KK1KỈ. AMFK. CDHG, ABHG 



§3. HÌNH THANG CÂN 

I. KIÊM THỨC Cơ BÁN 


1. Dinh nghĩa 

Hình thang cán la hình thang có 
hai goc kế một đay bâng nhau. 

ABCD la hmh Ihang cản 
(AB.CD là dãy) 


< > 


ị' AB 7CD 
Ịc - D 


2. Tinh chát 

a) Đinh lí 1: Trong hình thang cân, hai canh bẽn băng nhau. 
ABCD la hình thang cản 
(đáy AB//CD) 

ADrBC A 


GT 

KL 


b) Đinh li 2: Trong hình thang cân, 

hai dường chéo bằng nhau. 

__ ABCD la hmh thang 
G 1 

Ị (đáy AB.CD) 

KL AC BÒ 


B 



B 
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3. Dâu hiệu nhận biét hinh thang cân: Đẽ chung minh mỏt hỉnh thang líì 
cản. ta phải chưng minh hình thang đó co mót trong cac tinh chát sau 

a) Hai góc ở mót đay bằng nhau (dinh nghĩa) 

b) Hai dường chéo bằng nhau. 

II. BAI TẬP 


Đài ỉập mẳu 

Nêu cac cạnh bén của một tam giác càn bi căt bởi mô( dường thẳng song 
song VỚI canh đáy thi tú giác thu dược có phải lá A 

hình thang càn hay không? Chứng minh? 

Ổịiảl 

Nếu cẩt các cạnh bón của một tam giác cân 
bởi một đoạn tháng song song với cạnh đáy 
thi tứ giác thu được là hình thang cản VI no 
thoa màn dinh nghĩa (hĩnh thang cân). 

Ta có BCKF là hình thang càn. 



B. Bài tập can bản 

11. Tinh dỏ (lải các canh của hình 
thang cảr ABCD trẽn giấy kẻ ô 
vuông (Hmh bên, đô dải của 
canh ô vuông lã lem). 

&Ịiẩi 


A B 



Vi rlộ dãi cua cạnh ô vuông là lcm nén độ dài cua cạnh. 

AB = 2 ícni); DC = '1 (cml 

Ap dụng định li Py-ta-go trong tam giác vuông HAI), ta có 

AD 2 = AE 2 + ED 2 = 3 2 + 1* a. 9 + 1 = 10 A B 


AD 2 = 10 => AD = sl 10 (cm) 

Vi tư giác ABCD la hình thang cản nên: 

BC = AD = v/ìo <cm) 

Vậy dộ dai các canh cùa hình thang ABC!) là. 
AB = 2cm; DC = 4cm; AI) = BC = yf\0 cm. 



12. Cho hĩnh thang cán ABCD (AB // CD. AB < CD). 
của hình thang. Chứng minh ràng DE = CF. 

ổợiải 

Vì ABCI) là hình thang cân nôn ta có: 

AD = BC ; í) = c 

Xót hai tam giác vuông KAI) và FBC ta cỏ: 


Kẻ các dường cao Aí . BF 
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AD = BC . I) = í’ 

V.iv \EAD = \FB(* 'ch gn» Suy ra DK = 0F tdprmi 
13 Cho ninh thang cân ABCD (AB // CD). E lá giao điểm của hai duờng chèo 
Chứng m nh râng Ị A FB. EC = ED 


C)ìai 

Vi AhU) la Innli thang cán nõn ta có 


AP - Hi' ; A li , (' - I) 

Xrt hai tam giae A!)(’ V.I lu n. ta cổ 


Ai) BC 
A1H* BU) 
l)(' canh chung 


Vay \ADC \BU) ic.g.c) 
> CAD - ỉ) BO <1) 



x«*t hai tam giãc DAB vã CBA. ta có: 


l)A CB 
DAB CÍĨA 
Alt rmh chung 


Vậy \I)AB \CBA 
ADB = BCA (2) 


Xi*t hai tam giác EAD vá EBC, ta có: 

KAỈ) EBC (do (D) I 

AI) BO (gt) ; Vậy AEAD = AEBC (g.c.g) 

APK MCE (do (2)1 ị 


Suy im: EA = KB; EO = Kl) (dpcm). 


14. Đố Cho tứ giác ABCD va 
El Gh trẽn giây kẻ ó vuông 
(hình Dẻn . tư giac nao lá hình 
thang càr? Vi sao? 

ổ)iếìi 

(ịuan sát va nhận xót ta thảy: 



Tớ giác ABCI) la hình thang cân. 

Tu giác KKOỈ! lá hỉnh thang như không lã hmh thang cản VI EF > OI ỉ 
15. Cho tam giác ABC cân tại A. Trên các canh bên AB, AC lảy theo thứ tư cac 
diểm 0 va F. sao cho AD = AE. 


a) Chưng minh ràng BDEC là hình thang cân. 

b) Tim cac góc của hmh thang cân dó. biết răng A = 50" 
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a) ('lìứng minh BDKC là hình thang cán: 

, . - ] 80 ° Ả 

Yi AAB(. cân tại A nôn: B = 

2 

và B = ỏ 

Vì AADE càn tại A (vì AD = AE) nên: 

- 180 ° Ã 

I), = — 2 

Từ (1) và (2) suy ra Di = B 


A 



Hơn nửa Di và B là 2 góc đổng vị. Vậy I)E // BC. 

Suy ra tử giác BDEC là hĩnh thang I ' ) 

Từ > và (** I ta suy ra tư giác BI)EC là hình thang cân 
b) Tinh các góc cua hĩnh thang. 

Thay A = 50' vào (1) ta có: 

3 = £ = L 80 °J A = 180 ° 50 ° = 65 .. 

2 2 


Vi BDEC l«à hình thang cán nên: 

B + c + Ẽ2 ♦ Ỏ 2 = 360" hay 2B + 2 Ẽ2 = 360*' 

- 360° 2B 360° - 130 n 

K' = —■ = »115 

2 2 

Vậy B = c = 65"; Ỏ 2 = Ẽ 2 = 115". 


Luyện tặp 

16. Cho tam giác ABC cản tai A. các đường phân giac BD, CE (D € AC. E í Atì). 
Chửng minh răng BEDC la hình thang cản có đáy nho báng canh bên. 

Ổịiảỉ 

* Chửng minh BEDC là hình thang cân. 

Vi \ABC cán tai A nẻn ta có: AB = AC 

B = ỏ Bỉ = ố2 = C| = c 2 

Xét hai tam giác ADB vã AEC. ta có: A : góc chung 

AB = AC 

ỎI = Bi 

Vậy \AI)B = \AEC (g-c-g). Suv ra AE = AD 
Xét \AE1). ta co: AE = AD 
Vậy \AE1) cân ờ A Suy ra K:> = 1)2 
Xót \AEI) vã \ABC, ta co: 
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A f B 4 r A » b t K. 1«M 

B 4 (' ỉ) 1 K lií,\ 2B 2l\- B - K;» 
ỉ 1,11 đưong thang IU V:I 1* I) 1*1 r.Ir h«u dưưtig tl ang AB tao r;i hai goe 
dong VI bang nhau I li K I Ya> ỈU KI> Suy ra tư giác BK1H' là 
hmh tliaug 

Trong hình thang BEDO co R - ( <gt) V,iv BEDO là hinỉì thang can 
< 'hưng minh Kỉ) - KB 

Yi Kỉ) IU’ (theo chưng minh tróm 

Dĩ so lo VƠI \\j ma B| B 
Suy ra D| = B 


Xo \KBD ta có: D: - B: 

Vav \KBI) cán tại K Suy ra KI) - KB ulpcin) 

IV Hmh thang ABCD (AB T CD> co ACD - BDC Chung minh rằng ABCD là 
hình thang cản 

ÍỊiíìi 


(ỉụi t) la giao diòm cua hai 'lương cheo At’ va Bỉ) 


Xót \ỉH >c. ta co: l)| = (’) 

Vậy M)OC càn tại o : OI) = oc U) 

Vi AB ỉ/C I) <gt I 

: > Bi = Di 

D| so lo trong với B| 

Vi AB //CD (gt> 

-> Ai = Cj 

Ai so le trong vời 0] 

Mà Cj = Di (gi) Ai = B[ 

Vậy aOAB càn ớ o. Suy ra OA = OB (2) 

Tư 11) và (2) ta có: OA + oc = OB 4- OI) > AC = Bỉ) 
llinh thang ABC1) có dường cheo t\c - RI) Vậy ABOl) la hình thang cân 
1f Chung minh dinh li "Hình thang có hai đuong chéo bằng nhau là hĩnh thang 
càn" qua bài toán sau: 

Cho hình thang ABCD (AB // CD) co AC = BD Qua B kẻ duờng thẳng song 
song VOI AC, cắt duỏng tháng DC tai E Chứng minh ráng: 

a) \BDE la tam giác cán. 

b) \ACD = \BDC. 

c) Minh thang ABCD la hình thang cản 


A B 



Ổịiúi 


a) Vi AB V DC (gt) -> AB .7 I)E và AC ■ BE (gt i 

Do hai đoạn thang song song tAB 7 DKi chăn bơi hai dưỡng thang song 
song (AC // BE) :• AC = BE 
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Mà AC = BD <gt I 
Suy ra BL) = BE 
Xét ABDE, ta có: Bĩ) = BE 
Vậy ABDE cản tại B (đpcm) 
b) Chứng minh AACD = ABCD 



Vì ABDE cân tại B nên ta có: Di = E (1) 


Vì AC//BE <gt) 

và E và C| là hai góc dồng vị 


=> c, 



( 2 ) 


Từíl) và (2) suy ra: D| = C] 

Xét hai tam giác ACD và BDC ta có: 

AC = BI) (gt) ; Ci = Di (cnit) ; DC : cạnh chung 
Vậy AACD = ABDC (dpcm) 
c) Chứng minh ABCD lã hình thang cán: 

\ r i ABCD là hình thang (gt) 

Và ẤDC = BCD (vi AACD = ABDC) 

Vậy ABCD là hình thang cân (đpcm). 

19. Đố. Cho ba diểm A, D. K trẽn giấy kẻ 
ồ vuông (hỉnh bên). Hày tim điểm thứ 
tư M là giao diểm của cãc dòng kẻ sao 
cho nó củng VỚI ba diểm dã cho là bốn 
đỉnh của một hình thang cản. 

lyịiẨi 

Học sinh tự làm. 

Gợi ý: Điểm được xác định như hình 
vẽ bên Em hãy trình bày cách xác 
định vị trí điếm M. 
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$4. DƯỜNG TRUNG BÌNH CỦA TAM CHÁC. 
DƯỜNG TRIỈNG BÌNH CỦA HÌNH THANG 


I Kll M IHI C co BÁN 


Puong ỉrung binh cún tam giác 
a) Đinh nghía Đuóng trung binh của tam 
giac la đoan thẳng nối trung điếm hai 
canh cùa tam giac. 

DA DB| 

EA EC 

DE lã dưỡng trung hỉnh cùa tam giac ABC 
h) Các dinh ly 

• Dinh li 1: Dơong thảng di qua trung 
điểm mòt canh của tam giac vá song 
song VƠI canh thu hai thi đi qua trung 
điểm canh thu ba. 

aABC 

DA DB;DE//BC 
KL : EA EC 



GT 



Đinh li 2: Đưỏng trung binh của hai tam giác thi song song với canh 
thú ba vã bằng nua canh áy. 


GT 


\ABC 

DA DB:EA 


EC 

KL DE//BC;DE 1BC 


2 . Oưỏng trung binh của hình thang 
iì) Đinh nghĩa: Đương trung binh của 
hình thang lả đoan thẳng nối trung 
điểm của hai canh bên. 

EA - EDI 
FB FC 


B 



> EF la dưỡng trung binh của hình thang. 
t>) Cac dinh li 

• Đinh lí 1: Đường thảng di qua trung điểm một canh bên của hình thang 
vã song song VOI hai dãy thi di qua trung điểm canh bên thứ hai. 

ABCD là hình thang (đáy AB, CD) 
u ỊEA ED:EF// AB//DC 
KL FB - FC 
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Dinh li 2 Đường trung binh của hình thang thi song song vơi hai đáy 
vã bàng nua tổng hai dãy. 

ABCD là hình thang (đáy AB.CD) 


GT 


EA ED;FB FC 


KL EF//AB;EF//CD;EF 


AB + CD 


II. BAI TẬP 


A. Bài tặp mầu 

Đường cao xuất phát tử đỉnh góc tú của một hình thang cản chia đáy lớn 
thành hai đoan thảng có dỏ dài 6cm và 30cm. Tinh dò dài dưỡng trung binh 
của hinh thang dó. 


Ổỳiài 



Suy ra: BH = CK = 6cm 
Ta có: HK ♦ KC = HC => HK = HC - KC 
HK = 30 - 6 = 24 cm 

Suy ra: AD = HK = 24cm (do t/c đoạn chắn). 

- Gọi IJ là dưỡng trung binh cua hình thang, ta có: 


IJ = \ (AD + BC) = \ (24 + 36) = 30 (cm) 
2 2 


Vậy IJ = 30cm. 

B. Đài ỉập cản bán 

20. Tinh X trên hình bén. 


Ta cỏ KA = KC = 8 (1) 



Ta có dường thảng AC cắt hai đoạn thảng KI và CB tạo thành hai góc 
dồng vị K = c = 50°. Suy ra KI // CB (2) 

Từ (1) và (2) ta có: Dường tháng KI đi qua trung diêm một canh cùa tam 
giác và song song với cạnh thư hai, vậy KI đi qua trung diềiìì của cạnh thứ ba. 
Do dó IA = IB hay X = lOcm. 
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21 , 1 inh khoáng cách AB 
giũ.i hrii mũi của compa 
trên hirih bòn. biet rang 
c la trung điểm của OA, 

D la trung điểm cua OB 
va CO 3cm. 

Cịiài 

V, - , ro CA 

Xot tam giác (>AB. f,'ỉ co: 

1)0 BD 


Vậy r|> la dương trung binh cua \OAB 

Suy ra ro = * AB hay AB - 2(1) = 23 = 0 ICIII! 
2 

Vậy AB = Ocrn. 

22. Cho hình bén. 

Chung minh rằng AI = IM 

C)ỉài 


Trong \BCO ta có: 


ED - 
MB 


EB (gt) ị 
MC (gt)j 



Vậy EM là đường trưng binh cùa \BOC. 

Suy ra EM // DC hay EM // DI 
Trong \AKM, ta co: DA = DE I.gt) 

DI // EM (emtI 

Suy ra DI di qua trung điếm I 
cua AM hay AI = IM (đpcmỉ. 

23 T inh gia tri X trên hình bén. 

ÍỊirtỉ 

MPlPQl 

Xot tứ giác MNQP, ta có: -■> MP // NQ 

* NQ ỉ PQj 

Vậy MNQP là hình thang 

Trong hình thang MNQP, ta có: IM = IN 



IK ] PQ > IK // MP // NQ 


Vây 1K là dường trung bình cua límlì thang MNQP. 


Suy ra K là trung điếm cùa PQ hay KQ = KP = 5dm. 

24 Hat điểm A va B thuóc một nửa mật phảng co bờ là duờng thẳng xy. 
Khoảng cách tử điểm A đến xy báng 12cm. khoáng cách tứ điểm B đến xy 
Dcíng ?Ocm. Tinh khoảng cach tu trung diểm c của AB đến xy 
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Theo dồ hãi ta có: A/V I xy 

BB' I XV 
cc* 1 XV 


Vậy cr//AA*// BB* 

} Tư giác AA B'B là Innh thang. 


Ta có: 


CA CB 
CC7/AA 


//BB' 


> C'A* = c B' 



Vậy CC' là dường trung binh cua hmh thang AA IVB. 


Suy ra CC' = 


AA' 4 BB‘ 
2 


12 4 20 


2 


= 10 lemI 


Vậy (X' = 10 cm. 

25. Hình thang ABCD co day AB. CD. Gọi E. F, K theo thu tu là trung dỉểm 
AD. BC. BD. Chúng minh ba điểm E, K, F thảng hang 


(sỊiài 

. t . KA = EDI 

Trong hình thang ABC1). ta có: 

Vậy KF lã đường trung binh cua hình thang ABCD 
Suy ra EF // AB và KF // DC < 1 > 

EA EDI 

Trong ADAB. ta cú: “ị 

Vậy EK là dường trung binh cùa ADAB 
Suy ra EK // AB (2) 
m _ EK//AB ị 

KK // AB Ị 

Vậy EF EK hay ba diêm E, K, V tháng hàng ídpcrn) 


B 



Luyện tập 


26. Tinh X. y trên hình bén. trong 
đó AB// CD//EF//GH. 


(SỊiÁi 

Theo giá thiết của hài toan dưưc chu 

tlìich trong hình vò, ta có CD là dưỡng 

trung binh cua lỉinh thang AEFB. 

f% . AB 4 EF , 8 ♦ 10 

I)o dó CD = • hay ( I) = =12 

2 2 

Vậy CI) = 12cm 


A 8cm B 
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lương lư, KK l;i dương iriing hinli run Innli thang ('(lỉll). ta co 

C|> * <ỉll .. 12 1 y 

KE = huy Ịíi = 

2 2 

V y = llj 2 12 = .22 12 = 20 

Vay y = 20cin 

27 Cho tu giác ABCD Gọi E. F K theo thu tu lã trung điểm của AD. BC, AC. 

a) So sanh cac do dãi EK va CD. KF va AB 

% ..... nr . AB • CD 

b) Chửng minh răng EF • 


ÍỊisìi 

a) So sành KK va en 
Theo giá thiôt, la co KA = EI) 

KA = K c 

Vậy KK ỉa dường trung binh cua tam giae ACO 

. _ .... _ Cl> 

Suy ra KK = 

9 

So sánh KF va AB 
Tương tự KF la dường trung binh của tam giác CAB; 

Ciim , _ uv _ AB 

Suy ra KE = 

2 

u _ .. I ABiCT) 

b) ( hưng minh Kí* • 

Ap dụng tinh chát bát dăng thức trong tam giác KFK, ta co: 
KF < EK + KF hay EF < CD + AB 

ư 4 > r\ 



Vậy 


EF < 


AB ♦ CD 
2 


(dpcm). 


28. Cho hình thang ABCD (AB // CD). E lá trung điềm của AD. F la trung điểm 
cùa BC. Đường tháng EF cál BD à I. cảl AC ỏ K 

a) Chứng minh ràng AK = KC, BI = ID. 

b) Cho AB = 6cm, CD = lOcm Tinh các do dái I1. KF. IK. 


Ổjiải 

a) Chứng minh AK = KC; BI = ID 

Xét tứ giác ABC1). ta có: FB = FC (gt) 

EA = ED (gt) 

Vậy KF là dường trung binh 
cùa binh thang ABCD. 

=> EF // AB và EF // cn. 

Xét ACBA. ta có: FB = FC ígt) 


A B 
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FK // AB (do KF //AID. 

Vậy FK đi qua trung diêm cua cạnh AC. 

Suy ra AK = KHOANG CÁCH 

Tương tự. trong AADB ta co: EA = ED <gt) 

KI // BA (do EF // AB) 

Vậy KI đi qua trung điếm cùa cạnh BD. Suy ra BI = II) (dpcml 

„ KA EI)| 

h) Xẽt ADAB, ta co: 

ID - IB Ị 

Vậy KI là đường trung binh cua \I)AB. Suy ra Eỉ = ^ = 3cnỉ. 

Tương tự. KF là dường trung bình cua \ABC 

« AB 6 o 

Suy ra KF = —- = ^ = 3cm 
2 2 

Vi KF là đường trung binh cua hình thang ABCD (theo chửng minh 

, ... r , T " AB f CD 6 f 10 

trên), ta co: EF = — _ = —- = 8cm 

2 2 

Mà IK = KF (KI 4- KF) = 8 - (3 + 3> = 2cm 
Vậy IK = 2cin. 


§5. DựNG HÌNH THANG 
(BẰNG THƯỚC VÀ COMPA) 

I. KIẾN IHỨC Cơ BÁN 

A. Các bước giải một bài toán dựng hĩnh 

1. Phán tích Giả su đả dựng dược hmh thỏa mãn tất cả cac yéu cấu của 
bài toan. Căn cữ vào dó xét mối Itẽn hệ giữa cac bộ phản, các yếu tô 
của hình để định ra nén dung bỏ phán hoàc yếu tỏ nào của hmh trước 
sao cho tử đó có thể dung được hình cắn dung. 

2. Cách dựng: Dụa vào bước phân tích ở trên, lán lượt nêu rỏ các phép 
dựng và thế hiên các phép dưng trên hình vẽ. 

3. Chứng minh: Bằng lâp luân, chứng tỏ rằng hình dã dưng thỏa mãn các 
yéu cầu của bải toán. 

4. Biên luận: VỚI điểu kiện nào của giả thiết thi cac phép dưng dá nêu 0 
trên thực hiên dưọc? Khi đó có bao nhiêu nghiêm hinh'? 

B. Chú ỷ 

Để don giản đói VỚI cac bải toan dung hình ỏ lớp 8. chỉ yêu cẩu hoc sinh 

trinh bày hai phán: Cach dưng và chung minh. 
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II. BÁI IẬP 

A Bai tập mảu 

D jng hình thang ABCD íAÍB t';i). biẽt day lon CD 4cm. clay nhỏ 

AB = 3cm. canh bén A(J ;*c.n\ vn D 60 

í Ịidi 

ĩ Ctich dung 

Dưng AACI) cci I) = tiO", (1) = 4cm. DA - 2( m 
Tron nứa mạt phang hữ l)(’ ta dựng tia Ax l)(’ D 4 c 

Dưng dưỡng tron (am A, han kinh dom. no cai tia Ax tại B Ke (loạn 
thang BC. 

2. Chung /ninh: Thát vậy. tư giác ABCI) la hình thang vi AR // CD. Mình 

thang Alítl) co í I) u*m, D (><*' . AD ‘2ci». AB - dem nên thỏa man 
vẽu cau cua hai toan 

B. Bai táp can ban 

29. Dựny tam giác ABC /uóng tai A biẽt canh huyên BC 4cm, góc nhon 

B = 65 ẩ *. 



Cji/ìi 

Ca ch dưng: tí 

Dựng góc X Hy í>r> Dựng 
(lương tròn tàm B. han kinh 
4cm. cát t ia By Iại (\ 

Tú (’ dựng tia ('/. vuông goc vỡi 
tia Hx tại A 

Ta dược tam giac vuông ABC la 
tam giác cân dựng. 

('hứng minh Thát vậy. \ABC la tam giác vuông tại A co góc B = 65’ 
và cạnh huyên BC Inn thoa man yên răn cua hai toán dã cho. 

30. Duny tam giac ABC vuông tai B, biết canh huyến AC = 4cm. canh góc 
vuông BC = 2cm. 



ổỳiiìi 

* Cách dựng: 

Trước hêt ta dựng góc xMv vuông tai B. 

(lựng dường tròn tam B co han kính bang 

2 cm. cat t ia Bv tai (’ 

hây c lâm tám. dưng dưỡng tròn tâm c. 

han kinh tem. cat tia B\ tai A 

Vậy \AB(* la tam giao vuông oan dưng 
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* Chứng minh - Thật vạy, AABO là tam giác vuông tại B, cỏ B( - 2cm và 
cạnh huyén AC = 4cm thỏa mãn yêu cầu của bài toán đã cho. 

31. Dựng hình thang ABCD (AB // CD), biết AB = AD = 2cm, AC - DC = 4crn. 

ổjUi 

* Cách dựng: 

Dựng tam giác DAC biết độ dài ba cạnh lần lượt lã: 

AD = 2cm; AC = CD = 4cm 
Dựng tia Ax H DC. 

Dựng đường tròn tâm A bán kính 2cm, nó cát tia Ax tại fì. Nối B vai c Ta 
dược hinh thang ABCD là hình thang cần dựng. 

* Chửng minh: 

Tứ giác ABCD là hình thang vi AB // CD 
Hình thang ABCD có AB = AD = 2cm, 

AC = DC = 4cin nên thỏa mãn yêu cầu 
của bài toán. 

32. Hây dựng một góc bằng 30°. 

ổỳíai 

* Cách dựng: 

Trước hết ta dựng tam giác đều với ba cạnh 
có dộ dài bất kỳ. 

- Dựng dường phản giác của một góc bất kỳ 
(Vỉ dụ: Dựng dường phản giác cua góc ABC) 

Ta dược góc ABx = 30" là góc cần dựng. 

* Chứng minh: Thật vậy, tam giác ABC là tam giác dều nên ABC = 60' 
và Bx là đường phân giác của góc ABC nên ABx = 30” là góc phái dựng. 

33. Dựng hình thang cán ABCD, biết đáy CD = 3cm, dường chéo AC = 4cm, 
D = 80°. 

ếsịlếil 

* Cách dựng: 

Dựng AADC có D = 80°, DC = 3cm và CA = 

Trên nửa mật phăng bờ DC, dựng tia Ax 
song song với tia 1)C. 

Dựng dường tròn tám c bán kính AD nó 
cắt tia Ax tại B. Nòi BC. 

Ta được hình thang ABCD là hình thang 
cần phái dựng. 

* Chứng minh: Thật vậy, tứ giác ABCD là hình thang và AB // CD íhnh 

thang ABCD có D = 80", DC = 3cm; CA = 4cm và AD = BC nên thỏa 
mán yêu cầu cùa đề bài. 




A 
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34 Dung hinh thang AHCI). hiẽt 0 - 90 đáy Cí) 
canh bẽn BC 3cm 

c Ịini 


3cm, canh bôn AI) 2cm 


B 



> 

/b' 


/ 

/3 


( /n fi tiưnti 

hưng t.im giar AIM vuniig tại 1). c«» Ỉ>A lĩ* 11 I. lư' - dem 
Troi) mía in.ll ph.mg ha I )t diíHR tia A\ I )í 
bưng dương tron tam (' haII kinh 3,1111 
cai tia Ax tạt II va B' Noi B VOI < . Ta 
dược* luIIli 11 1 .!I)>* vuông AHCI) hoiir 
AB'( I) can phai (lưng 
Chưng nnn/r Tliat vạy. tư giac ABC!) la lunli lliang VI AB CT). Hình 

tliang ABCh có I) - 90', IX’ = BC . dem. DA - 2cm nôn thoa mãn 
dung V(»u câu cua do hai da cho 

Tưưng tự Innh thang AB Cl) cũng thoa man von rau cua do hai. 


§6. Dốt XỨNG TRỤC 


A 


HI 


A' 


B 


I. KIẾN ĨHÍÍC Cơ BAỈSI 

A. Hai hình dối xúng qua một dường tháng 

t. Hai điểm đó) xung qua mỏỉ đường thẳng 
Hai điểm dôi xung VOI nhau qua đuong 
thnng d nếu d lá duờng trung trục của Id) 
doan thằng nòi hai diétn do. 

(Néu diểm B nám tren dường thàng d thi 
diem dối xúng VÒI B qua dường thăng d 
củng lã diểm B). 

2. Hai hmh đổi xứng qua mót đương tháng 

a) Dinh nghĩa Hai hmh gọt la dọt xung vdi nhau qua dưong thảng d 
nêu mỏi diểm thuộc hĩnh náy dối xúng qua d vớt mót điếm thuộc 
hình kia và ngược lạt. 

Đường thẳng d goi la trục dối xung cùa bai hmh do 

b) Tính chất: Nếu hai đoan thẳng (góc. tam giác) đốt xưng nhau qua 
một dưởng thảng thi chung bằng nhau. 

3. Hình co trục dôi xứng 

Truc dói xung qua mỏt hình- 

aì Dinh nghía Đuòng tháng d got la truc đối xung của hình F nèu điếm 
<JÓI xúng qua d của mỏi điểm thuòc hình F cúng thuỏc htnh F 
b ) Tinh chất. Hmh thang cãn nhãn đuong thảng di qua trung diểm hai day 
làm truc dốt xưng. _ 
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II. BAI TẠP 

A. Bai tập máu 

Cho hình thang cản ABCD. Goi d íà dường thảng di qua trung dicim cù.ỉ hai 
đáy hình thang. Chưng minh rẳng hai dường chéo cát nhau tai mòt diêm trận d 

ổỹiài 

(ỊT Ả B;AC BI); AI) BC 
MA MB;NC NI) 

KL AC và BI) cat d tại I 

Dường tháng (d) (li qua trung diêm M, N 
cua hai cạnh day AB, DC cua hĩnh thang 
cân ABCI) nên <d) là trục dối xứng. 

> d la dường trung trưc cua AB. 

(d i. AB và MA = MB). 

Giã sứ AC cát BD tai I Xát hai tam giác: AABD vá \BAC. ta có: 

AB chung 

AD BC (gt ) Vậy \ABD = ABAC Ảj = 1*1. 

BD AC (gt) 

Vậy MAB cán tại I > IA = IB hay I nằm trên dường trung trực <ỉ) cùa 
đoạn AB. 

B. Đài tập cán bản 

35. Vẻ hình đối xung với các hình dã cho qua truc d (hinh dưới). 



Học sinh tự làm. 

36. Cho góc xOy có số do 50°. điểm A nằm trong góc dó. vẻ diểm E đô xứr g 
VỚI A qua Ox. vẽ diểm c dối xưng với A qua Oy. 

a) So sánh các dỏ dai OB vá oc. 

b) Tinh số do góc BOC. 
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í Ị ỉ nì 

I S'» sanh dõ «1 :11 í Hi ( H ’ 

Vi lỉ 1.1 Hlí*IU ilni xưng ru I ;\ 111;I ( ỉ\ 1,1 
'ỉưưng trung trưr rũa Hn.m tli:i 11^4 Alt 
SuV ra < )A < H» í 1 I 

\ I <' la diõm doi xưng cua A 'ỊII.I < )y nen < Iv 
la dương trung trúc nia dnun thung Ai * 

Suy ra OA - oc i2> 

Tư < 1 ) va (2). la co: OB = ()(' o 

I) Tinh sô rlrt goc liO( 

Xot \OAR. la co OA - oH Vay \OAB cun tai o 
Sun ra dường cao OI 1 cung la (lương phan giác cua AOB 

Do (lo: HOA 21 ỉ OA CỈI 

Xcl \AO(' ta co OA = (M Va\ \A()(' can lai o 

Suy ra dưong cao ()K rung la dường phan giác goc AOO 

Do dỏ ;\or 2AOK ( || 
rộng idi và I || võ theo vo ta co: 

BOA • AOC 2IIOA * 2AOK 
hay BOC a 2« HOA • AOK » 
hav IKK’ = 2 x()y = 2J)Ơ = n>(/' 

Vậy IKK’ = 100". 

37 lim cac hình có truc đỏt xùng trẽn hình bén dưới 



a) b) c) d) 


ị ☆ 

e) g) h) I) 

ỔỊẠi ý 

llìiili ah hi, c), (I > oi, lu, 11 co trục dõi xứng 
(iiai tluch: Học sinh tự lam 

3Ê 1 hực hanh. cát mot tám bia hmh tam giac cân mót tám bia hình thang càn. 
Hãy cho biết dưởng náo là truc dòi xung của rnổi hmh. sau dó gáp mỏi tám 
bia dể kiểm tra lai diếu dó 
ỉlưưng (làn: Học sinh tự làm 
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ổ)ợl ý 

Dõi vơi tnin giác ABC cân tại A. trục dối xứng lã dường (MO All MI - BC>. 
Dõi vỡi hIIIlì tluing cán: Trục dôi xứng ỉa dường thang nôi trung, diem 
hai cạnh day cua lunh thang. 

Luyện tập 

39. a) Cho hai diểm A, B thuỏc cung một nửa mât 

phẳng có bớ la dưỡng thẳng d (hình bên). Goi c • B 

là điểm đối xung VỚI A qua d. Goi D lá giao diểm A • 

của đuởng thắng d vá doan thẳng BC. Goi E lá d 

điểm bất ky của dường thảng d (E khac D). 

Chứng minh rằng AD + DB < AE + EB 

b) Ban Tú dang ở VI tri A. cán đến bờ sòng d lấy nưoc rối di đèn VI tri B 
(hmh vẽ). Con dương ngán nhát má ban Tú nén di là con dương nao 9 

(sịiài 

a) Gọi B’ la diêm dôi xứng cùa B qua dường thang (d>. 

Ta cỏ: DB = DB' 

Khi dó: AI) + L)B = AD + DB' = AB' (1) 

(Vì hình dối xứng cua đoạn thảng CDB qua (dl la đoạn tháng ADB' nõn 
ADB' thẳng hàng vã AI) + DB' = AB'). 

Vi (di la dường trung trực cua BB nên ta cổ: KB = KB' 

> AE + EB = AE + KB' (Do cộng 2 vé VỚI AE) 

Áp dung tinh chât bất dàng thức trong \AKB\ ta có: 

AB' < AK + EB' 

hay AD f DB < AE + EB (do (1) và (2)) 

Vậy ta co diếu phai chứng minh. 
b» Theo câu a) AD + DB < AE + EB Điều 
này chứng tò ràng AD + DE la nhó 
nhất. Vậy bạn Tu muốn đi đến bờ 
sông lây nước rồi đón B. còn dường 
ngán nhất mà bạn Tú di là từ A di 
thảng (lên I), lây nước rồi đi tháng 
dến B (như hình Vẽ). 

40. Trong các biến bao giao thõng sau dây. biển não có truc đòi xưng 9 

a) Biển nguy hiểm: đường hep hai bên (hỉnh a); 

b) Biển nguy hiểm: dưòng giao VỚI dường sát có ráo chăn (hình b); 

c) Biển nguy hiểm: đương ưu tiên gâp dường không ưu tiên bèn phải (hình c). 

d) Biển nguy hiểm khac (hmh d) 


B 
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a) b) C) d) 


c)ẹri ĩị 

('iii! a I. I* > c) dung 
Cau d|- sai 

Vì một doạn tỉiÃiìf< có 2 trur doi xưng (lường trung trực của I 1 () va chinh nó 
41. Các cáu sau dung hay sai 9 

a) Nêu ba diểm thảng hang thi ba điểm dối xung VỚI chung qua một truc 
củng thắng hang 

b) Hai tam giac dối xung VOI nhau qua mot truc thi co chu vi bàng nhau. 

c) Mot dường tron co vò sỏ truc dỏi xung. 

d) Mot doan thắng chi co môt trục đối xung 


Cfiai 

a) Dung. 

bi Dung. VI hai tam giac dôi xưng nhau qua một trục thì bang nhau nen 
chung co chu vi bàng nhau. 

c) Dung Mọi (lường tháng di qua tâm cua dường tròn đẻu là trực dối xưng 
cùa dường tròn đo. 

di Sai, VỊ ngoài đường trung trực cua đoạn thang trẽn còn dưỡng tháng 
chứa (loạn thăng trẽn cung la trục dối xứng. 

42. Do 

a) Hây tâp cẳt chú D (hình a) bằng cach gãp dỏi tỏ giấy. Kể tên mòt vải chữ 
cái khác (kiểu chủ in hoa) co trục đỏi xung. 

b) Vì sao ta có thể gấp tở giấy lam tu dể cát chủ H (hình b). 

LTI 


b) 

ọc smn tự lam. 
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$7. HINH lĩ INH HANH 


I. KIẾN 1HÚC Cơ BAN 
1 


Dinh nghĩa: Hình binh hanh (h.b.h) là mòt 
tu giãc có các cạnh dối song song. 

AB//CD 
AD//BC 


B 


ABCD lã hbh < > 



7 


2 . 


Hình binh hanh lá mỏt hình thang có hai 
canh bên song song. 

Tinh chất: 

Đinh ly; Trong hmh binh hanh: 

a) Các cạnh dõi bàng nhau. 

b) Các góc dối bàng nhau. 

e) Hai đưỏng chéo cát nhau tai trung diếm của mỏi duờng. 


/ 


GT 


KL 


ABCDIà hbh 
AC cắt BD tai o 
ã) AB CD: AD 

b) A C.B ỏ 

c) OA OC; OB 


B 


BC 


OD 



1) Tu giác co các cạnh dòì song song lá hình binh hành. 

2) Tú giác co các canh dổi bằng nhau là hĩnh binh hành. 

3) Tứ giác có cac goc dối bằng nhau là hình binh hành. 

4) Tử giác có hai dường chéo cắt nhau tai trung diếm của mỏi đuỏng lã 
hĩnh binh hành. 

5) Tử giác có hai canh dối vừa song song vừa báng nhau lã hình binh hành 

II. BÀI TẬP 


A. Bài tập mẫu 

Cho hình bình hành ABCD. duớng phán giac của góc D cất AB tai M 

a) Chúng minh AM = AD. 

b) Phân giác của góc B càt CD tai N. Chung minh ràng MBND là hình binh hãnh 


Ổịiiiỉ 


Ố í); Ả C; AB//CD 
GT ' 

I)i l)j;B] Bi 
I a) AM AI) 
b) MBNI) la hbh 
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M, I) 

Vi* ỉ), !>• 


.1 < hung minh AM AI > 
AB//C1) 

Ta ro 

Mi vo I). su I* : |II||ỊJ 


Mi Ỉ)| 


Xol \AI).M ro M - I) w*\ \AI).M <011 1 .11 A 
Suy li* AI) = AM uỉprm 1 
ỉ-í Oiung Iiuiih MIỈXI) i.i liinh lunli li.mil 


Bi Xi (sin 

T;i rỏ: - 1 Xi 

B B 

2 

va I) = 1 I) va I) li 
2 

Tư (1 ) va 12 > SUN ra 


1 


lí 



< 11 


« 2 » 


Ỉ)M NB 

Nỉ = 1)' > * > MBN1) ỉa Iniìh hinlì hanh 

B.M /1)X 


Vậ\ MBNI) la IiiiiI) hinli hanh ưlpcmi 

B. Bai tap can bản 

43. Cac tu giac ABCD. EFGH, MNPQ tren 
giãy kó ỏ vuông ỏ hmh bén co lá hình binh 
hanh nay không 7 

-Hiứếuj àẫn 

(ỉtii V Nhin hĩnh võ ĩ ròn Í 41 ;i\ kí* ỏ 
Vuông. la nhận tháy ha tư giác 
ABOl), KKíil) va MXBQ cleu co lĩ 
nhát một rap cạnh Hôi vừa song song 
vua hang nhau Vây chung đêu la 
lnnh hmh hành. 

44. Cho hình binh hanh ABCD Goi F la trung (liốm của AD. F lã trưng điểm 
của BC. Chung minh rằng BE DF 



ÍỊiài 

Vj ABCI) là lìinh hình hanh nõn ta co 
AI) = BC > KA KI) - KB = FC 
vã AD//BC >KI)//BF 
Xót tư giác KBF1), ta có: KI) // BF 

KI) = BF 


A B 



Vậ> tứ giác KBK1) la hinli hmh hành Suy ra BK - I)F (ỉỉpcm) 

45. Cho hĩnh binh hanh ABCI) (AB > BC) Tia phan giác của goc D căt AB ở F . 
tia phân giac của góc B cat CD ở F 
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a) Chúng minh rằng DE // BF. 

b) Tu giác DEBF lá hình gi 7 Vi sao 7 


(yỊiài 


a) Chứng minh I)K // BF: 

Vi ABCD là hình binh hành nên: 
AB//CD 

Bi so le trong với Fi 

Vi DE là tia phân giác của D nên: 
B 


\ suy ra: Fi = Bi = 


B B 



D ‘2 = ^ = * = F| (vì ABCD là hình binh hành nén B = ỉ) 
2 2 


Ma l)j vả F| là hai góc dồng vị. 
Suy ra DE // BF ỉdpcmỉ 


b) Xét tứ giác DEBF, ta cỏ: 


DE//BFỊ 

eb//df| 


Vậy tử giác DEBF la hình binh hành 


Luyện tập 

46. Các cảu sau dung hay sai? 

a) Hình thang có hai cạnh đáy bằng nhau lá hình binh hanh. 

b) Hình thang có hai cạnh bẽn song song lá hình binh hành 

c) Tử giác có hai cạnh dối bằng nhau là hình binh hành. 

d) Hĩnh thang có hai cạnh bên bằng nhau là hĩnh binh hành. 

-Hướng ?/ỈM 

Gợi ỷ: Cáu a, b : Đúng ; Cáu c, d : Sai 

Dựa vào các dấu hiệu nhặn biết một tứ giác là hình binlì hành em hãy tự 
chứng minh. 

47. Cho hĩnh bẻn, trong dó ABCD là hình binh hành. 

a) Chứng minh rằng AHCK là hĩnh binh hãnh 

b) Goi o la trung diểm của HK Chứng minh 
ràng ba diểm A, o. c thảng hàng. 

ổịiảl 

a) Xét AAHB và ACKD 

Ta có: AĨĨB = CKD =90° 

Bi = Di (so le trong) 

AB = DC (gt) 

> \AI1B = ACKD (gn-cgv) 



D c 


A 3 
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AI ỉ <‘K Mi 

AI I m> 

Tíi ro- ■ >AIỈ .M*K <2> 

CK IU) 


lu < I I vu < 2 h >||\ IM AI l< 'K lu IiiiiIì lunỉi liiiiili 
ỈM \IỈ<’K lu lìinh hmh liunli iu*n hai dương chon rát nhuu lụi tn.ui}' diom 
1111)1 dường nõn A< <ỉI <|IIU 1 ru 11 diém ỉ ỉ K hay A( di (JUU (> Vạy A, o. 
< thang hang 

48 lu giac ABCD co E, y, G, H theo thu tu la trung điếm của cac cạnh AB, 
BC CD. DA Tu giac EFGM là hình gí 9 Vi sao 7 



Từ < 1 I và (2) ta co: KK (III va KF = Cìll 
Vậy tu giac KKGII lu hmh hmh hanh 

49. Cho hĩnh binh hành ABCD Goi I. K theo thu tu lá trung điểm của CD. AB 
Đuũng cheo BD cãt AI. CK theo thứ tu o M va N Chung minh ràng: 

a) AI // CK. 

b) DM = MN = NB. 


ổịiài 

. 1 ) Chững minh AI CK 

Vì ABC!) là Innh hình hãnh (giá thiốt) nén ta co: 
AB//CD >AK//CI 
AB = Cl) .> AK = CI 

AK//CIỊ 

Xót tứ giác AKCI. ta CO' 

AK CI 

Vậy AKCI lu hinli binh hành 
Suy ra AI // CK idprmi. 
h) ('hưng minh 1)M = MN = NB 

Xét \DCN, ta có: m = IC và IM // CN (do AI // CK) 
Vậy M la trung điếm cua cạnh I)N hay l)M - MN (I) 
Tương tự. xét \BAM, ta co: KA = KB 

KN // AM (do AI // CK) 


K 


B 



Vậv N ỉa trung điêni cua BM hay MN = NB (2) 

Tưd ) và (2) ta cỏ l)M = MN = NB Idpcrn) 
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$8. ĐÔI XỨNG TÂM 


I. KIÊN THÍ/C Cơ BAN 


1. Hai điếm đối xúng qua một điếm 

Dinh nghĩa: Hai điểm goi la đói xứng VỚI nhau qua điểm o néu o la Tung 
điếm của đoan thảng nối hai điểm đó. 

Điểm o goi lá tám đối xung của hai điểm A vã A'. Điểm o dôi xung vời 
chinh nó. 

•- / -•-/-• 

A o A 

2. Hai hình đờ/ xứng qua môt điếm 

a) Dinh nghĩa Hai hmh gọi la dối xung VỚI nhau qua điếm o nêu mồi 
điểm thuôc hình nãy dối xung qua o với mót diểm thuỏc hình kia vả 
ngược lai. 

Điểm o goi la tám đói xung của hai hmh dó 

b) Dinh lí: Nẻu hai doan thắng (góc. tam giác) dối xứng với nhau qua mốt 
điếm thỉ chung bàng nhau. 

3. Tâm đỏi xung của một hình: 

Đinh nghĩa: Điểm o goi lã tâm đối xứng của hình F nếu điểm dòi xứng 
qua o của mỏi điểm thuộc hmh F cúng thuổc hmh F. 

II. BÀI TẬP 
A. Đài tập mảu 

Cãc điểm A\ B' vã M' đối xung với các diểm A. B va M qua điểm o Tinh 
A M', biết ràng điểm M nằm giữa các diếm A vả B, MB = 3.4cm. A’B' 4.6crn 


Ổjtai 

Theo định li vẽ hai đoạn thang đối xưng với nhau qua điếm () ta có* 

AM = A'M’; MH = MTV 


Do M c. AM nên: AM + MB = AM 

Vậy A'M' + M'M' = ATV ^ M' e ATV 

Ta cỏ: A'M' + MTV = ATV 4> A'M' = ATV 

I ATV - 4,6cm 
Với . 

i MTV MB - 3.4CI11 

A'M' = 4,6 - 3.4 
A'M' = 1.2 (cm) 

Vậy A'M' = 1 /2cm 
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B. Bai tap can bán 

50 V'- Imm A rloi xung 701 A qu.i 

H /f* (Item C' doi xung VOI c qua 
bi {hình võ ) 



( Ịi/ìi 

|\«M» dai AB Ipl 11.1 li». 
chon dữ*in A' san cho B la 
11 ung dnun AA 

|\«'I> « 1.11 (’B < phin N). chon 
dióm ( M sao cho N la trung 
d»f»m ( ( 

T.I dược diôm A . (*■ như 

hình VI* 

Tivii mai pháng toa dộ (>\v, 
la S.IC dinh diôm 
llúh 2» Ta xac dinh diõm K 
dtSi xưng ciia dn*m 11 qua (> 

Khi do diôm K có tọa dộ là 
< 3. 2). 


C' 




51. 1 rong mãt phang toa dỏ. cho điếm H co toa dò (3; 2). Hãy vẽ diểrn K đòi 
xung vối H qua góc toa dỏ va tìm toa dỏ của K. 
f)ijp so I 3; 2». 

52 Cho hmh binh hanh ABCD Goi E la diểm dối xung VỚI D qua điếm A. goi F 
lá diêm dói xung VOI D qua điểm c Chung minh ràng điểm E dối xung VỚI 
díếm r qua diểm B 


c)iàỉ 

K( \ ỈI.II lam giíic \KAB VỈI \NCF 


AN 

[)C 

> AN 

CF 

(ai 

DC 

CF 




AK 

l)A) 

> AK 

= CN 

(h) 

DA 

CB| 




Ai 

1) (dong vỊỊ 





■ 1 

> At 

(’t (c) 

D 

r (đống vị) 



, ( h 1 , 

lc) > 

\KAN 

= \BCF 

> NK = HKIII 


E 
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Ta có: 


K Bi (do \KAB = \BCF) 

+ ( - B-i (do ỎI = D = B 2 I 

_ Bạ = B 3 _ 

F -f Ci + B.'I Bi + B-2 + 

180° 

Vậy E, B, F thăng hàng (2) 

Từ (1} và (2) suy ra điếm K đỏi xưng với diồin K (|ua di(*m B (cỉpcin). 

53. Cho hỉnh bén, trong dó MD // AB, ME // AC. 

Chững minh ràng điểm A đôi xưng VỞI điếm M qua điểm I. 

A 

VÌMD//ABI . 

a ■ nên tứ giác AKMI) là hình binh hành, 
và ME//AC) E 

Vì I lá trung diểm cùa dường cháo ED suy ra 
dường chéo AM củng di qua I va IA = IM. 

Vậy A là điểm dôi xứng cùa M qua I (dpcni). 

B M c 

Luyện tập 



54. Cho góc vuông xOy. diểm A nàm trong góc dó. Goi B la dtểm đôi xứng VỚI 
A qua Ox. c là điểm dối xứng với A qua Oy. Chứng minh răng diểm B (1ỒI 
xứng VỚI diểm c qua o. 

ổịlảl 

Vi B là diêm dối xứng cùa A qua Ox, do do Ox là dường trung trực của 
AB _> Ox i AB và KA = KB 

Vì c là điếm dối xứng cua A qua Oy, do dó Oy la dường trung trực của 
AC > Oy 1 AC và IA = IC. 

Tứ giác OIAK có hai cặp canh dối song song Vậy OIKA lã hình binh hanh 
Suy ra IA = OK = IC và KA = OI = KB. 

Xét hai tam giác vuông IOC va KBO, ta cỏ: 



Vậy ba diêm c. o. B thảng hàng (2). 

Từ (1) và (2) chưng tó rang dióm B doi xứng với diôin o qua (> 
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55. Cio hình binh hanh ABCD. o lá giao điếm của hai dường cheo. Mót dường 
th ng di qua o cát cac canh AB vá CD theo thu tu ỏ M va N Chung minh 
là g điểm M đỏi xung VỚI diểm N qua o 

ổjiiìỉ 

T, chùng minh tu giac AMON la hình tuIIh hành 
V\ \B< 1)1» hình hmh hanh né 
\<’AH = \;\CI) Ir.c.c.) 

B CA 1)AC <n 
(> A r (H ’ 12 > 

( h () < <dõi dinh) 

B<\\ DẤcị 

Xt ; h .11 tam giac OCX vá AM la có OA oc 

o, Ỏ2 



Vạv \OCN = \OAM > CN r AM í*) 

Vi AiH‘l) ld hình hình hanh liên AM CN (•’’! 

l u ( 'I. I suy ra tư giac AMCN la lunh binh hanh vã MN là dưỡng 
hen Váy diêm M <Jòi xưng vơi diêm N qua o (dpcm). 

56. r.>ng cac him sau. hình náo có tâm dối xung 9 

a) Doạn thắng AB (hình a) 

b) 'am giác déu ABC (hĩnh b) 

c ) piến cấm di ngươc chiếu (hình c) 

d ) Biển chỉ hucng di vòng tranh chướng ngai vàt (hĩnh d). 

A 



(nen đò) 



d) 

(nẻn xanh) 


Ổjiài 

. 1 ) Ooan tháng AB cu tám dõi xứng. Tâm đối xứng chinh là trung điểm I 
cúít AB. 

h> ' am giac dếu ABC không co tâm đối xưng. 

c) Bion câm di ngược chiêu (hình c) cỏ tâm đối xứng. Tâm dối xưng dó 
chinh lá tàm cùa dường tròn. 

<1) Hĩnh (1 không có tàm dôi xưng. 

57 c á; câu sau đjng hay sai? 

.|) T àm đòi xứng của mót dường thẳng là điểm bất kì của dường thảng đó. 
t>) ĩ ong tâm cua mót tam giác la tám đối xúng của tam giác dó. 
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c) Hai tam giac đói xưng với nhau qua mỏt điếm thi co chu VI báng nhéu 

~Htférng à/ỈM 

Cáu a) vá c) : Đúng ; Câu b) : Sai. 


§9. HÌNH CHỮ NHẬT 

I. KIẾN THÍÍC Cơ BÀN 

1. Dinh nghía 

Hinh chử nhặt la mót tứ giác cò 4 góc vuông. 

ABCD là tứ giác 

ABCD la hcn 

I A Ẻ c D - 90° 

* Nhân xét: Hình chữ nhát cũng là mòt hình binh 
hành, củng lá mỏt hình thang cản. 

2. Tinh Chat 

a) Hĩnh chữ nhàt có tất cả cãc tinh chát cùa 
hình binh hành, của hình thang cản. 

b) Dinh //; Trong hinh chữ nhát, hai đuờng 
chéo bàng nhau. 

ABCD lá hcn rs AC = BD 

3. Dâu hiéu nhán biết mỏt tử giác là hĩnh chữ nhát: 

1) Tứ giác có ba goc vuông lả hình chữ nhảt. 

2) Hình thang cản có một goc vuông lá hình chử nhảt. 

3) Hình binh hãnh có mỏt góc vuông lã hình chủ nhát. 

4) Hình binh hành có hai đường chéo bằng nhau là hmh chữ nhat, 

4. Áp dụng vảo tam giác 
Đinh li: 

a) Trong mòt tam giác vuông, đưởng trung tuyên 
ửng với canh huyền bằng nửa canh huyén. 

b) Nêu môt tam giác có trung tuyến úng với 
môt canh vã bằng nứa canh áy thi tam 
giác dó la tam giác vuông. 

MB MC 

\ABC là tam giác vuông • BC 

, AM —* 

[ 2 

II. BAI TẬP 

A. Bài tập mâu 
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c 



D c 



D c 





Ct ) \ABC can lai A AM la duong cao. HM va CN la cac trung luyến Got G 
la reng tám của \ABC. ỉ rên tia dòi của tia MG ta láy điểm D sao cho 
Mf Mỉ) Trên lia dõi của lia NG la lay diêm E sao cho NG NE. Chung 
niirh lu giác BCDI la hình chu nhãt 

cp/ìi 

AB A<* 

<ĨT MA MC NA NB 
N<; NK.Mii MI) 

KI. BCDK la hen 

Ta *G (ỈC 2(-ì.\ Minh chát cua trọng tâm \» 
a tỉK 2GN Itmli chái diêm dõi xưng! 

> < «K = GC I11 

GB 2(»M 

Tưrng tự _ }(iB = (ìl) (2) 

và GI) 2<IM| 

Từ 1) vá ỉ‘2) suy ra BCDK la hmh binh hanh í tư giac có hai dường chèo 
cỉ\\ nhau lại trung diêm cua mỏi đường! (3) 

VA se càn nên BG = (ỈC hay BI) - CK (•!> 
r.r 3» va I I) suy ra tư giac BCDE lã hinh chư nhật. 

B. Bà tặp cản ban 

58 Hu n vao chỏ tróng. biết răng a. b la do dài cac canh, d là dó dài đưởng 
che) của mót hĩnh chữ nhảt. 


1 

a 

1 1 
5 


VỈ3 

h 

12 

n/G 


JJ 

_1 

yíio 

7 

1_í 


-Hưctuj ?ìin 


A b B 


a 


\p lụng dinh li Py-ta-go trong các tam giác 
vuióig có liên quan dô tinh các cạnh còn lại D 

< 11 .a am giác do. 

59 c hi ng minh rằng: 

a) Oiao điếm hai đường cheo của hỉnh chủ nhàt là tám dối xứng của hình 
C1Ù nhát do 

ị>) hai dương thảng di qua trung diếm hai câp canh dối của hình chú nhát la 
tai truc doi xung cùa hình chú nhát do. 



a 

1 

5 

2 

VKI 

b 

12 

>/(i 

(> 

d 

13 

V10 

7 


A 
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B 


ổịiM 

a) Ta biết ràng hĩnh bình hành có tám dối xứng 
là giao diểm cua hai dường chéo. Do hình chớ 
nhật là một hmh binh hành dạc hiệt. Vậy 
giao điểm () cua hai dường cheo AC và BI) là 
tâm dối xứng của hình chư nhặt. 

b) Theo tính chất cùa hĩnh chừ nhật ta suy ra dược \OAB và \OCI) 1.1 hai 
tam giác cân. 

Gọi IK là đường tháng qua o và vuông góc với AB nên cúng vuông goc 
với CD. Do OA = OB và oc = OD nên IK di qua trung điếm cua AB va GI). 
Suy ra IK là trục đối xưng cua hình chư nhật ABCD (1). 




_ JÍ N 


- Tương tư dường tháng MN củng là trục 
đối xứng cua hình chư nhật ABCD (2). 

Từ (1) và (2) ta kết luận: Trong hình 
chư nhật, hai dường tháng di qua trung 
điểm cùa hai cặp cạnh dối là hai trục 
dối xứng cua hình chừ nhật đó. 

60. Tinh đô dài trung tuyến ứng VỚI canh huyên của mỏt tam 
giác vuông có các canh góc vuông bằng 7cm va 24cm. 

ÚỊiÀi 

Ap dụng định lí Py-ta-go trong tam giác vuông ABC, ta có: 

BC 2 = AB 2 + AC 2 = 7* + 24 z = 625 A 

r=> BC = \/625 = 25 (cm) 

Vi AABC vuông tại A, trung tuyến AM sẽ bàng: 

4 „ BC 25 
am = —— = — = 12,5 lcml 
2 2 

Vậy AM = 12,5cm. 

61. Cho tam giác ABC, đường cao AH. Gọi I lá trung điểm của AC. í là điểm 
đối xứng VỚI H qua I. Tứ giác AHCE là hình gì? Vi sao 9 

ếỹiềỉi 

Xét tư giác AHCE ta có: IA = IC; IH = IE 
Vậy tư giác AHCE là hình bình hành 

Mơn hữa, hình binh hành AHCE có 11 = 90’. 

Vậy tư giác AHCE lã hình chư nhật. 

Luyện tập 

62. Các càu sau dùng hay sai? 

a) Nếu tam giác ABC vuông tại c thi diểm c thuỏc dưỏng trôn cỏ đơong 
kinh lả AB (hình a). 
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b, Ntu (tiếm c thuốc duong tron co đuởng kinh la AB (C khác A va B) thi 
tam gi.ii: ABC vuông tai c (hình b). 



i au a I. h» (ỉcu đung 
I l«»c smli t ự chững minh. 

63. Tim gia trị X trẽn hmh bẽn. 

Ổỹiải 

Tử B võ liK f)C ị K f 1)0. 

Tứ giác* ABKD cò 3 góc vuông ( A = I) = K =90 ) 
nòii ABKI) lá hình chư nhật. 

AB = DK = 10 
vá BK = AD = X 
Ta co K nam guía D va c nôn: 

I)K 4 KC = nc 

> KC = DC I)K = 15 10 = 5 



Ap (lung (lịnh li Py-ta-go trong tam giác vuông KCB, ta co: 


BC = KÌV 4 KC ; > KB : = BC“ 


KB~ = 13“ 5“ = 169 25 = 144 = Ì2 2 


Suy ra KB = 12 


Ma \ = AI) = KB = 12. Vậy X = 12. 

64. Cho hình bình hành ABCD. Các tia 
phân giác cua cac goc A. B, c, D cảt 
nhãu như trẽn hình bén. Chửng minh 
r;1pg EFGH lá hình chữ nhặt. 

\i ABC|) la hình binh hãnh nên: 

Â = c ; B = í) 

Vã A 4 B = c 4 í) = 180° 

Ả 4 ỉ) = B 4 c = 180" 

, 1) õ 18r 

Xct \I)K( , ta rõ I >1 4 C| = = 

2 2 
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Ta có: Di + Ci + li = 180" > E = 180‘' ( Di + Ci I = 180" !><)" 90' 111 

Tương tự. xét \AHD. ta cổ: A 2 + 02 = t) = t) = 90 

Và Ả 2 + Ỏ 2 ♦ Mi = 180 rt :> Hi = 180 " (Àa + 1 ) 2 )= 180 " 9< ' . i><>' 
Mà Hi = H 2 tđđ) •> Hi = 90° (2) 

Tương tự. xót YAGB, ta có: Ai + B| = ^ ^ * = 90" 

và Âi + Bị + G = 180° > G = 180" I Ảt + B| I = 180" 90" = )()" (3) 


Xét tứ giác FFG1I, ta có: E = H = G = 90 
Vậy tư giác EFGH là hình chư nhật 

65. Tử giác ABCD có hai dưởng cheo vuông góc VOI nhau. Gọi E. F. G H theo 
thứ tu là trung điểm cùa các cạnh AB. BC, CD. DA. 

Tu giác EFGH lã hlnh gi? Vi sao? 

Ổịiải 

Xét AABC, ta có: EA = EB 

. FB = FC . .. \| I IX 

Vậy EF ỉâ dương trung bình cùa \ABC. H 

AC 


Suy ra EF // AC và EF = 


(11 


■ 

Mi 


m 


Tương tự ta cỏ: HG là dường trung binh cua \ADC. 

AC 


Suy ra HG // AC vã HG = 


2 


(2 


Từ (1) và (2) suy ra EF // HG và EF = HG 
Suy ra tứ giác EFGH lcà hình binh hành (1 

Tương tự. ta có: EH là dường trung binh cua \ABI). Suy ra KI I // (3) 


Ta có: 


EF//AC 
Eli//MI) 
AC 1 BI) 


> EF 1 EH 
hay È 90° (**) 


Từ (*) và (**), ta suy ra tư giác AFGH là hình chứ nhật. 


66. Đố. Một đội công nhản đang 
trổng cây trên đoan dường 
AB thì gặp chướng ngai vàt 
che lấp tẩm nhỉn (hình bên). 
ĐÔI dã dựng các dỉểm c. D. 

E như trên hình vẽ rối trổng 
cây tiếp trén đoan dường EF 
vuông góc với DE. VI sao AB 
vã EF củng nằm trén mót 
đuờng thảng 9 
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* In II/ MIIIIÌI Alt V.I KI*’ 

I lu • • 1*1.1 I h l(*I I a ru 


í Ịisìi 

riiiiịi 11*1111 11*4 * 11 

IM* C|> 


Kỉ) GI) 


mu! 

Bư 


'ỉicn;: t hãng 


i:i> 


Xt‘f I lí g me B('1 )R. Ia co IU' KI>vn B< K|) 

S||\ 1.1 B<’Ỉ)K la lìiuh hình hanh va có goc - 
V.iv lừ gtac B(*Ỉ)K la hình chư nhai 

Su\ ra A. B. K va B, K. F rhang hãng hav AU va FF cũng nhni trôn một 
du'cí !g I hang. 


§10. ĐƯỜNG THẮNG SONG SONG 
\ÓI MỘT DƯỜNG thắng ( HOtrước 


I. KIFNi IHiír Cơ BA\ 


1. Khoáng cach giũa hai đuong thang song song 
3) Dinh nghta Khoang cach giũa hai đuớng 

thắng song song la khoáng cach tử mot 
liiếrn tủy y trên đường tháng náy đến đưong 
thảng kia. 

b) Oinh li: (vế duóng thảng song song cach đêu) 
Zác dường thẳng song song 
:ách dếu chán trôn mót đường 
háng bát ky cac doan thang 
lẻn tiếp bàng nhau 

2. Tỉm Chat dưỡng thang song song VOI 
mọ dường thắng cho ỉrưoc 
J7/ Tinh chất 1 Nhu duởng thang a 

iong song VÓI dưong thang d va 
;ỏ khoảng cách dẽn dường 
hảng d báng h thị mọi diểm 
huôc duởng thang a dều cach cJ 
not khoảng bâng h. 

b) Inh chất 2 Cac diếm co khoáng cach 


: 


LL 


m n 



A* M' 

íhông dổi h dến dương tháng d cò đinh thi năm trên hai dường thảng 
*ong song VOI d vã cách d mót khoảng bằng h 


Cĩfíĩ ĨOAN 8 línp mọt) ! d I 



II. BAI TẬP 
A. Đài tập mầu 

Tim tâp hơp (quỹ tích) các điểm cách đẽu hai đường thẳng song song cho trơoc 


ỔỊliìl 

aỉ Thuận: Giá sứ dường tháng d| // d^ va 
khoáng cách giừa hai đường tháng là I. 

Giả sứ M là diém cách déu hai dường 
thảng d| và d^; MM| và MM. lá khoang 
cách từ diêm M dến d|,đ :j 

i 

Ta có MjM 2 = I và MM| = “ (không dổi). 


d M, p 


d 

3 - 

t 

p 


b_ 

_c 



M, p 


Vậy điểm M nằm trên dường tháng d cách dường tháng d, một kliOỉing 
( 

~ (có thẻ nói M nằm trẽn dường tháng d song song cách dõu hai dường 

tháng d|,dv). 

bì Dáo: Ngược lại, lấy điểm 1 > bất kỳ thuộc dưỡng tháng d và vò pp| I d|. 

pp* 1da. ■ 


( i 

Tứ g.ác MMjP|P và MPP/M* lã iiình chừ nhật nén: ppị = “ : Pl\ = tị 

I)o dó p cách dỏu hai dường tháng song song di, d.-. 

Vậy tập hợp tát ca các diêm cách đổu hai dường thang song song di, d 
là dường thăng d song song và cách dẻu hai dường tháng d|, d.. 


B. Bài tập cán bản 

67. Cho đoạn thảng AB. Kẻ tra Ax bất ky. Trên 
tia Ax lấy các điểm c, D, E sao cho 
AC = CD = DE (hình bén). Kẻ doan thảng 
EB. Qua c. D kẻ các đường thảng song 
song VỚI EB. Chửng minh rằng doan thảng 
AB bi chia ra ba phấn băng nhau. 

ếsjiải 

Xét AADD\ ta có: CA = CD. CC' di qua trung điếm cua cạnh AI)' cua \AI)I) 
Suy ra: C'A = C'D' (1) 

Vi c c // KB Vậy tử giác CCBK là hình thang 
Ta còn có: DC = DE vã DD* // EB 

Vậy DD' di qua trung dióm cùa cạnh CB của hinh thang CCBK 
Suy ra CIV = IVB (2) 

Từ (1) vã (2), ta có: CA = c IV = I)'B (dpcrn) 
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68 Cl o diểm A năm ngoai đuớng Ihầng d va co khoáng cãch dẽn d bang ?cm 
Lã\ di( m H bát ki thuoc duong tháng d. Goi c la điếm dối xung VOI diem A 
qu«' diêm B Khi điếm B di chuyển trén đuớng thảng d thi điếm c di chuyển 
trôi dương nao 9 


cịiai 

Vi‘ \11 ( I, khi do Alỉ gọi là khoáng cách từ A den d và All 2cm. 

Tư ■ ve I*K ! d, 


X*| 

hai tam giác vuông 1 (AM va KCB, t, 

a co: 


< 





BA = HC Igtỉ 


\ 

\B t . 


y 



Bi = ih Iddi 

H 

V 


L 

? 

VậN 

\i1AB = \K(’B lclì.gn 1 

«n 




N 

Sun ra 

AM = CK = 2 lcm) = không đổi. 



c* 

< 

- 


\ diõin < cach (lường thang d có định một đoạn không dõi hang 2cm 
Vạ' klìi II di chuyên trẽn dưưng tháng d thi diẽm c di chuyôn trôn dương 
tlìáầg (1 song song vơi (I vá cãcli d một kỉìoãng không dổi hàng ‘2cm 
69. Gtep mỏi y (1). (2). (3). (4) VÓI mót trong các ỷ (5). (6). (7). (8) dể duoc 
mọ khảng dinh đung: 

(1 ) r ãp hơp cãc điểm cách điểm A cố dinh mót khoảng 3cm. 

(?) ĩâp hợp các điếm cach đêu hai dẩu của doan thẳng AB cỏ dinh 

(3) ■ âp hợp cac điểm nằm trong góc xOy và cach đẻu hai canh của goc do. 

(4) r ạọ hop các diếm cách dếu đường thẳng a cố đinh mỏt khoảng 3cm. 

(5) a dưong trung trúc cùa doạn thẳng AB. 

(6) a hai duòng tháng song song với a vả cách a mỏt khoảng 3cm. 

(7) á dương tron tâm A ban kinh 3cm. 
i8) a tia phán giac của góc xOy. 

Ci.il V (li (7); (2) 15); < 3) (8); (4) - (6) 

\'.MJ kõt quà như nhung bài tập Em hãy tư chứng minh. 


Luyện tập 

70. c h.) goc vuông xOy, diếm A thuộc tia Oy sao cho OA = 2cm. Lảy B là mòt 
di«ẩn bảt ki thuôc tia Ox. Goi c lá trung điểm của AB. Khi điểm B di chuyển 
tréìr tia Ox thi điểm c di chuyển trén đường nào? 

c^ịlấi 

Troig lam giác vuông OAB từ trung 
di‘Pji c cùa cạnh AB ta kè CK 1 Ox. A 

Kỉaiđứ CK//OA. 

Ví;ỉ) <’K lá dường trung bình cùa tam ? 

gi.ac OAB. Suv ra ('K = ^ =1 (cm) 

* 2 

OKB 
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Vậy íliom c cách dường tháng cò định Ox một khoáng khung dôi Dáng 
lem. Vậy khi diếm B di chuyến t.rèn tia Ox thi CỈÌPIII c di chuyón trôn (lường 
thắng (1 song song với tia Ox và cách Ox một khoáng không doi hang lcn». 

71. Cho tam giác ABC vuông tai A. Láy M là một diểm bất ki thuốc canh BC. 
Goi MD lã dường vuông góc kẻ từ M đến Atì, ME lầ dường vuông goc Kẻ tu 
M dến AC. o lã trung diểm của DE. 

a) Chửng minh rầng ba diểm A. o. M thảng hàng. 

b) Khi diếm M di chuyển trên canh BC thỉ điểm o di chuyển trên dường rào 9 

c) Điếm M ở vị tri nào trén canh BC thl AM có dồ dài nhỏ nhát? 


Ổjiảl 

a> Theo gia thiết bài toan, ta có 
Ả = D = Ê = 90° 

Vậy tư giác ADME là hình chứ 
nhật có đường chéo DE. 



Vì o là trung điểm cua dương chéo DE va AM là dường rlioo t ui hai 


của hình chữ nhật ADME nèn AM phai di qua o. 


Vậy ba diểm A, o, M tháng hàng. 


b) Vẽ AH và OK cùng vuông góc với BC va dạt AH = h (không dổi) Trong 
tam giác AHM thi OK là dường trung binh nôn: 



= — (không dổi) 


Vậy khi M di chuyên trên cạnh BC thì (liếm o di chuyến trêti doạn 
tháng d đoạn nằm trong AABC và cách cạnh huyền BC một khoang . 

mấ 


c) Khi diêm M trùng với diêm H, nghĩa là AM = AH thì khi dỏ AM có dộ 
dài nhỏ nhất (vì đường cao hao giờ cũng ngắn hơn các dương xiéi cùng 
phát xuất từ một điểm dến dường thảng). 


72. Đố. Để vạch một dường thẳng song 
song với mép gỗ AB và cách mép gỗ 
10cm, bác thợ mộc đât đoạn bút chì 
CD dầi lOcm vuông góc vởi ngón tay 
trò láy làm cử (hỉnh bén), rồi đưa 
ngón trỏ chay dọc theo mẻp gỏ AB. 
Cân cứ váo kiến thức nào mả ta kết 
luân được rằng đầu chi c vach nên 
đưởng thảng song song VỚI AB và 
cách AB là lOcm? 



ị 

Điểm c cách mép gỏ AB cố dinh một khoáng không dổi bàng lOcn. Vậy 
khi tay di chuyển thi dầu bút chì c vạch nôn dường thắng song suig với 
AB và cách AB một khoáng lOcm. 
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$11. HINH THOI 


I. KIÌM IHl í ( () HÁN 


B 


1. I linh nghĩa 

Minh thoi la mót tu giac co bốn canh bảng nhau 
ABCD la hình thoi 
! ABCD la tu giac 

|ab bc cd da 

2. Tinh chất 

a) Hmh thoi co tát cả cac tinh 
chát của hình binh hãnh 

b) Đinh lí: Trong htnh thoi 

Hai dương cheo vuông góc VÓI nhau 
Hai đường cheo là dường phản 
giac các goc của hmh thoi 
GT Ị ABCD la hĩnh thoi 

a) AC 1 BD 

b) • AC la phàn giác của A; 

CA la phân giác của c 

• BD la phàn giác của B: DB là phản giác của D 

3. ũảu hiệu nhân biết mặt ỉu giác là hình thoi 

1) Tư giac có bốn cạnh bằng nhau lã hình thoi. 

2 ) Hình binh hãnh co hai canh ké băng nhau lá hĩnh thoi. 

3) Hình binh hanh co hai dường chéo vuông góc là hình thoi. 

4) Hình binh hành co môt dương cheo vua la dường phản giác của môt 
goc la hỉnh thoi. 

II. BÀI TẬP 



KL 


A. Bài tặp mầu 

Cho tam giác cân ABC (AB = AC). M là trung 
đliếm cùa canh BC. Qua M vẽ đoan thẳng song 
S;ong VỚI cạnh AB, AC vá cât các cạnh náy 
tlheo thử tư tại E, D. Chung minh rằng 
tíam yiac ADME là hình thoi. 

ổỳisỉi 

( _ r AB AC;B C;MB MC 

Mx//AC;My//AB 

- T' " 

1KL ADME la hình thoi 


A 
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MB = MC) 

Trong tam giác cán ABC ta có: 

* MD.//AC Ị 

Vậy MI) la (lường trung binh cùa \ABC 

Suy ra: DM = AC và DA = BD (1) 

2 


'rương tư. 


MB = MC 
ME// AB 


Vậy ME la dường trung bmh cứa \ABC. 


Suy ra: ME = — và EA = EC (2) 

2 

Từ (11 và (2) suy ra DM = ME = EA = AD 


Vậy tứ giác ADME là hình thoi (dpcni). 

Đ. Bài tập cản bàn 

73. Ttm các hình thoi trẻn hình a, b, c. d. e. 



d) e) 


ổjiài 

Các tứ giác sau dày là hĩnh thoi: 

- Hình a) (dâu hiệu 1) - Hình b) (d.âu hiệu 4) 

Hình c) (dấu hiệu 3) - Hình e) (dấu hiệu I) 

- Hình d) không là hình thoi (vì 4 cạnh không bằng nhau). 

74. Hai đường chéo của một hình thoi bằng 8cm và lOcm. Cạnh của hmh thoi 
bảng giá tri nào trong các giá tri sau: 

(A) 6cm; (B) v41 cm; (C) V164 cm; (D) 9cm' ; 
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ổịiếìi 

r cu li.il dưỡng clico rua hĩnh thoj vuông gnc vui 
nỉ .111 va rai nhau 1.11 trung (liũm nia mói dưung 
I) (lo A<: BI) 

/ 

Oịt OI) - Inn 
OA = or = 5nn 
Alt - BC = (T> = DA 
\ dung (linh li py-ta go 

BC - OỈV f oc --- I + 5 2 = 16 + 25 =11 > BC = sÌ4 1 lem) 

V\ !>( \ 11 CIII Ciic c*m chọn câu (B> 

75. Chung minh ràng trung fjie'm bòn canh của mót hmh chữ nhát la cac đỉnh 
cia mỏl hĩnh thoi. 



V 


c ì iai A F B 


AB<’|) la luiìlì chứ nhật nôn: AB = CD 

> AF FB = CH = 11D va AI) = BC 

> AK - Kĩ) = cc; = <;u 

Ta ro \AKF = \BC.K = \rGH = \I)KH (c.g cl 

Suv ra KF - FG = íìll = HK 

X»*I tư giác KKGII ta co KK =. FG = CÌH = HK 



Vậy tưgiac KFGỈI la Innh thoi (dpcni). 

76 Chung minh ràng trung điểm các canh của mỏt hình thoi lã cac dính của 
Tut hỉnh chữ nhát. 


Cịiài 

r eo giã thiót cho, ta co MN la dường trung hình cua \BAC nôn: 


MN ■■■/ AC và MN = AC (1) 

9 


B 



T.ưng tự. PQ là dường trung bình cứa ADAC nón: 

l»Q / AC và PQ = AC (2) 

Xít tư giac MNPQ ta co 

MN // PQ và MN = PQ (do (1) và (2)1 
V;v tư giác MNPQ là hĩnh binh hành. í'* > 
ỉlm nưa MN // AC, Mtị // BI) mà AC 1 BI) nón MN 1 MQ í'• •) 

T ( M va (■'■’», suy ra hmh bình hành MNPQ có một goc vuông nôn nó la 
hmh chư nhật (dpcm). 

77. Chung minh răng: 

a Cnao điểm hai đường chéo của hlnh thoi lã tâm dói xứng của hình thoi, 
b Hai đường cheo của hỉnh thoi la hai trục dối xúng của hình thoi. 
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ỔịiÀỉ 

a) Ta hiot ràng: hình thoi là một lìinh hinli 
hành (lặc hiệt, mà hình binh hành cỏ 
tám (lòi xứng là giao diõm hai (lường 
chéo. Do dó giao điểm cua hai đường chéo 
là tàm dối xứng cua hình thoi. 

b) Ta có: 



A dối xưng vơi chinh no qua AC, B đối xưng với D qua AC 


:> AB va AI) dối xứng với nhau qua AC. 


Tương tự, các cạnh CB va CD đối xưng vơi nhau qua AC 


I)o đó AC là trục đòi xưng cua hĩnh thoi. 

- Chứng minh tương tư. BI) la trục dôi xứng cua hinh thoi. 

78. Đố. Hình vẽ biểu diẻn mót phán của của xép. gôm nhúng thanh kir loai 
dài bàng nhau va dược liên kết VỚI nhau bỏi cac chốt tai hai dáu va tai rung 
điểm. Vi sao tai mỏi VI tri của của xép. cac tư giác trẽn hình vẽ đéu lả h ình 


thoi, các điểm chốt I. K, M. N. o năm trẽn mỏt dường thẳng? 




ÓỊiiìi 

Ki hiệu như trôn hình vẽ. 

Tư giác ABDC co các dường chéo hang nhau và cắt nhau tai trung lõếin 
cua IIIỒI (lưỡng nên ABDC la hĩnh chữ nhật. 

1)0 dó DC // AB. 

Tứ giác IDKC có 4 canh báng nhau nòn no lã hình thoi 
IK i DC ^ IK L ABtvì DC//AB) 11) 

Chứng minh tương tư KM 1 AB (2) 

Tư íli và (2) suy ra I, K. M thuộc cung một dương thang vuông go* vvới 
AB Chứng minh tương tư vã suy ra các chốt ỉ, K. M N. <> luôn Ìầini 
trớn một dưỡng thang vuông góc với AB (dpcm) 
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$12. IIIM1 VI ()N<; 


I. MI \ IIII c ( 0 H\\ 

1. Omn nghicì Minh vuông I I 01 lu giao :c> 
non góc vuông va co hon canh hang nhau 

ABCD In ?IJ yiac 

ABCD la hĩnh vuông A B c D 90 

AB BC CD DA 

I u dinh nghĩa hình vuông, ta suy ra 
Hình vuông la ninh chu nhai co bon canh báng nhau . [) 

Minh vuông la hĩnh thoi co hon goc vuong 
Hình vuòng vua la hình chú nhát vua ía hình thoi 

2. Tinh ch.it Hình /uon ) c > tnt cà cac ! nh :hàt c i 1 hmh chủ nhat va hình thoi 

3. D.ìu hiệu nhân bieĩ mót tu guc ì hinh vuông 

Wòt lu giac co mòt trong cnc điéu kỉẽn sau day a ninh vuông 
Mot hình chủ nha? có hai canh ké băng nhau 
Mot hình chủ nha? co hai đuơng cheo vuông góc 
Minh chủ nhật co mot dường cheo la đuong phán giac của mot goc 
Hĩnh thoi cò mỏt góc vuông 
Minh thoi co hai duởng chéo báng nhau 

II. BÀI ĨẠP 



A. Bai tâp mẳu 

Cho hmh vuông ABCD Trẽn cac canh AB. BC. CD. DA dat cac doan tháng 
bâng nhau AA' BB* cc* DL) Chung minh rang tu giac A'B'C’D' la 
h nh vuòng 


Cịỉíii 

1 AM IU* Cl) DA 
AA’ Bir Ci" 1)1) 
KL I Air I)'(■' 1,1 hình vuông 

Ta CO: ABC!) l.i 1 11 nh vuông non 
AB = uc = cn = l)A 
Vi AA' = BB' = cr = DI)- ign non 



AB AA = BC Bir = CD cr r DA DI)' 


ha> BA - CB -- ur -- AD’ 


l)o dó: \BB’A \rnr \ỉ)Ịvr = \AA'IV lo K c) 


A ir r ỉrr = r'IV = D A' 
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Vậy tư giác A'B’<'TV là hình thoi (11 
Trong tam gìiic vuông AA'D' có: 

A'| + I)'| = 90" hay Ã'i 4 Ấ':< = 90° (vì \AA'D' = ABB A t 
---> D'Ả'B' =90" (2) 

Từ í 1) vã (2) suy ra tơ giác A'B’C'D' là hình vuông. 

B. Bài tập can bản 

79. a) Mot hình vuông co cạnh bằng 3cm Đúờng cheo của hình vuông do 

bầng: 6cm. >/l8cm,5cm hay 4cm? 

b) Đường chéo của mót hmh vuông bàng 2dm. Canh của hĩnh vuông đo 

3 4 

bằng: Idm, ^dm, v2 dm hay ~dm? 

Ổ)iắi 

a) Ap (lụng định li Py-ta-go trong tam giác vuông ABC. ta cỏ: 

AC“ = AB- + BC" = 3 2 + 3' = 18 . o rm 

A rn o 

> AC = \j 18 CI1Ì 

Vậy AC = \T8 cm 
h) Tương tự: 

AC 2 = A\y + I)C J = 2AD“ (do An = DC) 

> A\y = A 5" = 2 = 2 => Al) = J‘2 (dml 

2 2 

Vậy AD = \/2 (dm). 

80. Hây chỉ rõ tám dối xúng của hĩnh 
vuông, các trục dối xung của hình 
vuông. 

(sịiải 

Giao điểm hai (lường chéo cua hình 
vuông là tâm dối xứng cua I1Ó. 

Hình vuông co bôn trục đối xứng: 
dị, (Ị., AC, BI) (Krn hày tự chứng 
minh) 


81. Cho hinh bên 

Tu giác AEDF la hình gi 7 
Vi sao? 
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CỊUÌi 

X*»t lư giar AF.I>F I;i ni A ]■', F 9u 

V IV tư giac AKI >F 1.1 lu II li <• 111 í Iili.it I ] » 


1.1 CON ro; F,AI> DAF lữ Su\ r:i \|I 1.1 .tiiưug phán gi.ir cua gúc A 

C| < lí vã (2» ta SUN ra 1 li gi.tc AKDK la hmli vuông 
8?. Cho hình ben trong rJo AUCD la hình 
vuor-g Chung minh ràng tu giác 
[ PGH la hình vuông 

-Hkớt Iij ?An 

'lu í 1 , 11)1 giao vuông hang nhau, ta chưng 
minh KF - F( ì (ĩỉl IIK (lõ suy ra tư 
giao FF(i11 la Iniih I lioi I1 1 


R 



Sau 'lo chung minh AFI1 + BKF =90 Tu íio M 1 \ ra ỈIKF=90' 12) 
Tư < 1 I va <2i suv ra KKlìll ia Innli vuông. 


Luyện tập 

83. C.ic câu sau đày dung hay sai? 

a) Tu giac co hai dưong cheo vuỏng goc VƠI nhau la hình thoi. 

b) Tú giac co hai cỉuong cheo vuong góc VƠI nhau tại trung điếm cùa mỏi 
đường lá hình thoi, 

C) Hình thoi lá tu giac co tất cả cac canh bảng nhau. 

CJ) H’nh chũ nhật có hai dương chèo bằng nhau la hình vuông, 
e) Hình chứ nhàt cò hai duong chéo vuóng goc VƠI nhau lã hình vuông 

Aíi«*tuj ?An 

Can cư vào cac Dan Inệu nhau biết" ta kõt hun 
(’au b), c>, o) Dung . t au a\ <ỉ > : Sai 

84. Cho tam giac ABC. D la mọt diểm năm giữa B vá c Qua D kẻ các đuòng thắng 
song song VOI AB va AC. chúng cảt cac canh AC va AB theo thu tu ở E và F 

a) 1 u giác AEDF là hình gl? Vi sao? 

b) Điểm D ở VI trí nào trên canh BC thi tu giác AEDE la hình thoi? 

c) Nêu tam giác ABC vuông tai A thi tu giác AEI)F là hình gì? Điểm D ở vi 
tri nào trén cạnh BC thi tư giác AEDF la hình vuổng? 

CsỊiAi 

a) Theo già thiết ta co: 1)F // AB ; DF // AC 
Vậy tứ giác AEDF lã hình binh hành 
h) V| AEDK là hình binh hành nén nếu AP là 

đường phán giác cùa A thi hĩnh binh hành 
AEDK là hình thoi 


A 
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Vạy khi đo I) là giao (hem của dường phân giac A voi canh l(’ CIIÍI 
\AHC (Vi lunh binh hanh có mộ! Hường cheo vừa la Hường phai giac 
thi nó lá hình thoi). A 

CI Vì AKDK la hình binh hanh (chưng minh ở câu a) 
va A = 90" nón tư giác AEDE là hình chừ nhật. 

Dò cho hình chư nhật AEDK là hình vuông thi 
diêm I) la giao diêm cua Hường phân giác góc A 

vơi cạnh huyền BC. (Xem dấu hiệu nhận biết). c D B 

85. Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2AD. Gọi E. F theo thư tư là trunc điểm 
của AB. CD. Gọi M lá giao điểm của AF vã DE, N là giao diếm của BF vaCE 

a) Tú giác ADFE là hmh gi 9 Vi sao? 

b) Tu giac EMFN lá hình gì? Vì sao 9 



AH 

9 


Cl) 

9 


hav AK l>F 


B 


3-* / 

V 7 

Nyy 

ỒCn 

Ă \ 

y 7 \ 

/ 'A 

D 

c 


a) Vi ABCI) la hình chử nhặt nên: AB = CD > 

Va AB / CD nên AK ! DF 
Suv ra tư giác ADFK la hình binh hành 
Hơn nưa Ả = 90" 

Suy ra tứ giác ADKE lá hình chừ nhật. 

Ta cúng có: AE = AD 
Vậy t ứ giác ADFK lá hình vuông. 

b) Vi ADEE lcà hình vuông nên: DE 1 FA 

Vi ADFE và BCFE \ỉ\ hình vuông nên DE và OE đều la dườn{ chí*o 

- - 90° u 

các hình vuông tròn nèn: Di = Ci = , = 45° 

2 

Xét AEDC ta có: Di + ỏi = 45° + 45’’ = 90". Suy ra: Ê = 90" 

Tư giác EMFN có ba góc vuông. Vậy EMFN là hĩnh chư nhật (I) 
Hơn nữa hai hình vuông ADFE và BCFE bàng nhau nên ME = NC (2) 
Hỉnh chư nhật EMFN có hai cạnh liên tiốp bàng nhau. 

Vậv EM EN lã hình vuông 
86. Đố. Lấy mót tở giãy gáp lảm tư rồi cắt chéo 

theo nhát cát AB (hình bén). Tứ giác nhân được 

lá hình gi? VI sao? Nếu ta co OA = OB thi tử 
giác nhặn dược lã hình gi? 

-Hướng à/1/1 

Khi cát tư giấy gấp làm tư theo cạnh AB thi 
khi mớ ra ta dược một tứ giác có 4 cạnh bừng 
nhau và cỏ hai dường chéo cât nhau tại trung điếm cua mỏi dườig vã 
vuông góc với nhau. Vậy tứ giác dó là một binh thoi. 

Nếu có thêm OA = OB thi hình thoi dó sẽ có hai Hường chéo bá! g 
nhau Vậy tư giác dỏ trở thành hình vuông 
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ON TÁP CHƯƠNG I 

Cac nội dung chinh 

1 l u f)iac 

I 2 I linh thang, hình thang can 

: 3 Minh binh hanh va cac dang <iac biet (hình i:h I nhai, hỉnh thoi, hình vuông) 


So dò nhãn bie! cac loai tu giac 



Chu thich: (1) Hai góc kẻ một dáy bảng nhau 


Hai dưỏnq chéo bâng nhau 

(2) Mót goc vuông 

Hai dường chéo bảng nhau 

(3) Hai cạnh kế bang nhau 

Hai dương chéo vuông gòc VỚI nhau 

Mòt đuong cheo la duờng phân giac của mỏt goc 

(4) Các canh dõi song song 
Các canh dõi bang nhau 
Cac goc đòi bàng nhau 

Hai dưòng cheo cầt nhau tai trung điểm của mổi dương 
Hai canh dòi song song va bang nhau 


Gfíĩ ĨOAH 8 <l*p mợt 1 1 h 






BAI TẠP 


87. So đó ở hinh 110 biểu thi quan hé giữa cac tàp hop hình thang, hình binh 
hành, hình chú nhât, hĩnh thoi, hình vuông Dựa vao sơ f]ỏ đó. hãy đièn vào 
chỏ trống: 

a) Táp hợp các hmh chữ nhảt là tập hop con của táp hop các hĩnh 

b) Tâp hơp cac hinh thoi lá táp hợp con của tàp hơp cac hình .. 

c) Giao cùa tâp hợp các hĩnh chữ nhật va táp hop các hlnh thoi la tãp hơp 


các hình 



Dựa vào sơ đồ và lý thuyết đã học, ta có thế dién vào chỏ trống các HỘI 

dung như sau: 

a) Tập hợp cac hình chữ nhật là tập hợp con của tập hợp các hình: hình 
bình hành, hình thang. 

b) Tập hợp các hình thoi lá tập hợp con cua tập hợp các hình: Ilìnlt binh 
hành, hình thang. 

c) Giao của tập hợp các hình chử nhật và tập hợp các hĩnh thoi là tạp hợp 
các hình: Innh vuông. 

88. Cho tứ giac ABCD. Goi E. F. G, H theo thú tự la trung diểm của AB. BC. 

CD, DA. Các đường chéo AC. BD cùa tứ giác ABCD có diếu kién Qi thị 

EFGH là: 

a) hmh chữ nhật? b) hình thoi? c) hình vuông’ 


Đ 


Ổjiải 

a) EFGH ỉà hình chừ nhật khi AC 1 BD 
(Vì khi dỏ HFGH là hình bình hành 
cỏ một góc vuông) 

b) EFGH là hình thoi khi AC = BD 
(Khi do EFOII là hĩnh bình hành có 
hai cạnh liên tiếp bàng nhau) 

c) EFGH là hình vuông khi AC = BD và AC 1 BD. D 

(Khi đó EFGH ỉà hình thoi và có hai dường chéo bàng nhau). 



c 
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89. 'A)Q tam giac ABC vuông tai A. dường trung luyõn AM Gọi D la trung <hom 
< la AB E la điếm dỏi xung VỚI M qua D. 

Chung rninh răng diếm f dòi xung VOI M qua AB 
I I C h tu giac AEMC. Af BM la hình gi 7 Vi ScỉO 7 
r Cho BC = 4cm. tinh chu VI tu giac AEBM 
( I Tam giac vuòng AídC co diếu kien gi thi AI BM lá hình vuông 7 


Vi MB = MC 


ÍỊiÁi 


DA - l)B 


v.»\ 


MI) In dương trung hmh cua \ABC 


MI) AC 
Mã AC AB 


MI) I AB II. 



ỈI(/|| mía K la diêm dúi xưng cua M qua D 
SiIV ra DK = 1)M <2> 

Tư 111 va <2l suy ra AB la đường trung trơc cua KM liav K la dicm dõi 
xưng cua M qua AB (dpcmi 
I» Tư giac AEBM la hĩnh gi’ > 

Vi AB la dưỡng trung trực cùa KM nõn AK - AM 

BK = BM 

Hơn nưa AM ỉa dương trung tuyên cua \ABC nôn: 

AM = MB = B( > AE = AM = BK = BM 
2 

Xct tư giác AKBM ta co: AE = AM = BK = BM 
Vậy tứ giác AKBM la lỉinli thoi. 

Tư giãc AEMC là Innh gi ' 

Xet tư giác AKMC. ta cỏ MK /; CA (VI cung vuông goc VOI AB) (1) 

V'| MI) la dường trung binh của \ABC nón: AC = 2MI) = ME (2) 

Tư < 11 va (2). ta co tứ giác AEMC la hình binh hanh, 

(I Tinh clui vi tứ giác AKMB biết BC - lem 

Ta co BM = ^ = 2 (cm) 

2 

Vi AEBM lã hình thoi, vậy chu vi tư giác AEBM hang 
IBM =12 = 8cm 

r) De hình thoi AKBM trừ thành hình vuông tlì 1 hai dưởng chéo cua no 
phái hang nhau, nghía la: AB = ME 
Ma AC = ME (cmt) 

Suy ra AB = AC 

Vày khi đó tam giac vuông ABC phái trơ thành tam giác vuông can 
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90. Đỏ. Tim truc dỏi xung va tâm dòi xung của: 

a) Hình a (sơ dổ mỏt sàn quán vơt); b) Hình b 



Cac em thư gấp đòi tưng limlì lại vã kiếm tra trục dối xứng cua chung rối 
gấp đỏi lấn nửa dó tim tâm dôi xứng cùa chung. 


CÀU HÒI TRÂC NGHIỆM CHƯƠNG I 

1 Chọn càu trà lời dung. Trong tư giác ABCD có : A + B f c ♦ D = ? 

(A) 180° (B) 306" (0 360° (D) 720". 

2 ('ho tứ giác ABCD có : Ả = 80" ; B = 90". Các tia phân giác cùa các goc 

(' va I) cát nhau tại ỉ. Sô đo cua góc cin lã : 

( A í 75 * ( B > 85" I c ) 95" t n) 58 *. 

3. Chọn càu trờ lời dung. Cho hình thang ABCD (AB // CD> co AB 7 rm 

B(' = 9 om va l)C = II cm. ('ác diốm II. K lần lượt la trung diòin cức 

canh AI). B(\ Ta có : 

(Ai HK ■= 8 cn» tB) HK = 10 cm (C) IIK = 9 cm t ID IIK = 7 cm 

4 Tỉỉìì câu tra lời sai. Vởi thước và compa, có tho dựng dược : 

fAI Tam giac ABC cán tại A. biết BC = 5 cm. BH = '1 om <BH la dường 
cao cua \ABC, H t ACì. 

IB) Ilinh thang cân AB(’D (AB // I)CI, biết CI) = 3 cm. AC = 4 om, I) = 7o 

(C) Dựng \ABC vuông tại A, hiôt AB = 8 cm. BC = (i cm. 

(D) Dựng \ABC vuông tại A. biòt cạnh huyền BC = 5 cm va B - 35 
5. Tim càu trá lời sai. 

(A) Tư giac có cao cạnh dối háng nhau lã hĩnh binh hành. 
tB> Tư giac co cac canh dối song song la hình binh hanh 
tCl lỉmh thang co hai canh hon song song la lìinh binh hanh 
<|)> Tư gi.ic có hai dường chèo cát nhau tai trung diêm cua mói dường la 
liinli hmh hanh 
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(» ( 'hon r UU f > i! hn ill/ỉlr 

A 11 >11 dirm A \,1 H g"i Ị.I doi X 11'11 Ị_* nhau (|IM ( * 111*11 < * Irung VOI A Imac li 
I • I lỉ.H dn-m \ V.I K !'<*I lu d ' > I vung nli.ni <|UM diom n IICII (I lu trung 
dicm CII.I d'MU IỊI;iIlị.* Ali 

< ’| 1 lai cliế*m \ V.I 15 JLỈ<H la d I| vung nli.iu |I I I o II cu A lỉi trung diem CU.I 
Iloa II 1 hang Mo 

ĩ>I 11.11 diem A va M goi In «loi vơng Iiliiu I|UỈI diem o liêu H la trung 
(licm CU.I (loan I hung At > 

7 (‘hon ị nu tra hu (hiu#. 

Ai Ncii một lam giao co rlương trung tuyn Ưng VOI mọt canh hàng nua 
canh av thi tam giao lỉu la tam giac vuong. 

Hi Trung tam giao vuong. (lưỡng trung MÌVCII ứng VUI canh hu vòn hãng 

canh huvcn 

(1 Trung tam giac vuuiig. (lương trung tuvon ưng vơi canh liiiVfii hãng 
cạnh huvõn 

(1)1 Trung tam giac vuông, 'lương can ứng VƠI canh huyên hang mía canh 
huyên 

s ('hon càu tru lut tỉ ung Cho \AHO vuông tạt A. (lưỡng cao AI ỉ (ỉoi K. I 
lan lượt la ( han (lương cao kê tư Ỉ1 (ỈCII AM. A( ■ niõtn M la trung (hcm 
cua ỉ 10 So (lo gor KIM la 

(Ai 60" (Mt :io" ID lã ( 1 ) 1 00". 

0 Chọn càu tru hu (lung Tập hợp cac liicni cách (hem <> có (linh một 
khoang ã cm ỉa 

(A) (lưỡng trung trực AM (li qua rỉicin () 

11 i I hai (lường thang sung song vơi a vá cacli a mót khoang r» U!1 
1('| (lưỡng thang cacli (hem o mot khoang 5 CI1I 
11 ì I dương t ròn t ám < > han kittlì hãng ã CIII 
10* ('hon (ũii trà /(// (lung ('liu tam giac AMC (iọi I’ la (hem (li rhiivôn tron 
MC. la trung (hem cua AÍ* Hiem (ị di chuyên tròn (lưỡng nao ? 

<A> Dương thang qua va song song vơi MC 
(H) Hường thang qua (ị va song song VỚI AO 
<(*) Hưởng thang qua (ị va song song VƠI AO 
(!)> Hướng trung trực cua (loạn thang HO 
1 ỉ . 77/// ruu tru lời SUI. 

<A» Trong ỉnnli thoi co hai dường cheo hang nhao 

||H Trong hinlt thoi, hai dương cheo cat nhau tai trung dicm cua mồi (lường 
((’» Trong hinli thoi hai dường choo vuông goc vơi nhau 
ll)> Trong hmh thoi co hai canh hon hang nhau 
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12 ('Iton (liu tru ÌỜI dùng. Cho hình thoi ABCD có A - 60". Trôn canh \\) 
láy (liòm \1. trôn canh 1)0 lây diêm N sao cho AM = l)N So (lo cua gor 
MBN là : 

<A>30’* (B)ÍKT (0 60" (DM5". 

13. Tim râu trơ loi sai. 

(A) lỉinh hinh hành co hai dường chéo vuông goc với nhau va hàng nhau 
là hĩnh vuông. 

iB) llinh binh hành co hai dường ehóo vuông góc với nhau ỉa hình vuông 

(C) ỉỉinh chứ nhặt co hai cạnh kể bằng nhau la hình vuông. 

(D) Minh chư nhật co một dường chéo là dường phản giác cua inot góc la 
lunh vuông. 

14 Chọn càu tra lớt dung. Cho hình vuông ABCI). Diêm M tuy ý trôn dường 
cheo AC. Oọi N, p lẳn lươt là hĩnh chiêu của M tròn các cạnh IX* va BC 
Tư giác CPMN lã hỉnh gi ? 

(A) Hình vuông (B) Minh binh hãnh 

(C) Hình chử nhật (D) Hình thoi. 


ĐAP AN CAU HÒI TRAC nghiệm chương I 

1. Chon càu c. 

2 Ta có . D » c = 360° A B = 190° 

Mà D, fÓ, = D ' c 19 °°=95° 

2 2 

\CID có CĨD - 180° |Di ♦ Ci) = 85°. Chọn câu B. 

3. HK//AB//DC 

AB 4 DC 7*11 „ _^ - 

HK = - - =9 cm. Chọn càu c. 

2 2 

4. AABC vuông tai A nên BC > AB. Chọn càu c. 

5. Chọn câu B. 

6 Chọn càu B. 

7. Chọn càu A. 

8 Ta có : AIHK lã hlnh chữ nhảt 

OI = OH aOIH Càn í t =• Hi 

ma \H!C vuông tại I (AIHK là hình chữ nhàt) 

IM là dường trung tuyến ưng VỚI canh huyến 
> IM = HM > MMH cân tại M > í 2 H 2 

Mâl khác : AHM = 90" o Hi . H? = 90° 

Suy ra : KIM I, + ụ = 90 Chọn cáu D 



A 
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9 Chọn chu D 

10 ÙOI K. I la trung điểm AB, AC. 

Ta cỏ KQ // BP (AK - KB. AQ = QP) 

OI // PC (Al = LC. AQ = OP) p KL // BC 

B p c 

VI \ABC CÒ đinh :• K. L cò dinh 
Vay điểm o di chuyển Iren đoan thắng Kl 
Chọn chu A 

1 1 Chon càu A 

12 AB AO. A=60° 

NA BO déu ,• Dì Dy - 60° 

AB = BD 

\ABM = \NBD (c-g-c) 

:> Bi B< ; BM = BN 
VIà ABD = 60" 

* Bt ♦ B? = 60 ° 

> B 3 ♦ By = 60° > MBN = 60°. 

Chon cáu c. 

13 Chọn càu B 

14 ĩaco MNC NCP CPM = 90° 

> tư giac CPMN la hình vuống. 

Chon càu A. 
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ĐA GIÁC - DIỆN TÍCH ĐA GIÁC 


§1. ĐA GIÁC 


- DA G 


IẢC t)Ềl 


ĩ 


I. KIỂM ĨHl/C Cơ BAN 


B 


1. Khãi niêm vé đa giác 
Dinh nghĩa: Đa giac lổi lá đa giác luôn 
nằm trong một nửa mặt phảng má bớ la 
đường thẳng chứa bát ky canh nào của 
da giác dó. 

2. Da giac đéu: 

Dinh nghĩa Đa giác déu là da giác có tàt 
cả cãc canh bằng nhau va tát cả cac goc 
bằng nhau. 

3. Tổng số do cac góc của hmh n giác la: (n 2).180 { 
Suy ra só do mỏt số gỏc của da giác đéu n canh la: 

4 Số đường chéo của hinh n giác là: n(n 3) 



(n 2).180° 
n 


II. BAI TẬP 


A. Bài tập mẩu 

Cho vi du vé da giác không dểu: a) Co tát cá các canh bằng nhau; 

b) Có tát cả cac góc bằng nhau. 

ổjỉíìi 

a> llmh thoi co -1 cạnh bang nhau, nhưng các góc không bàng nhau Vậy 
hình thoi klìỏng phai la da giác déu. 

tỉ) ỉ linh chử nhật là một tư giác cỏ 4 góc hàng nhau nhưng các a nh 
không bàng nhau. Vậy hình chứ nhật không phai là da giác đều 

B. Bài tập cản bàn 

1. Hày vẽ phác mỏt luc giác lối. 

Hãy néu cách nhản biết mót da giác lối. 

?/ỈM 

Dùng định nghĩa da giãc lỏi đố vẽ cho dưng lục giác lồi 
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Cho VI 'iu ve da giMC khnn-Ị rlõii trong rp>- I truong hop sau 
n) Co Mt cả cae < rình hang nhau 
hi Co l.ĩt cá cac go' háng nhan 


í Ị iếì i 

.1' 11 1II 1 1 hon I.I ngú iii.il không 
•!«• 11 (‘(t la! ra cac ranh hang 
llluiu 


bi ilinli chữ nhật lá tư giao 
không dóu 00 CMC goc hang 
nhau 


A B 



3. Cho hmh thoi ABCD co A - 60 Goi í F. G. H lán luot la trung điếm cua 
Cãc cạnh AB, BC. CD, OA Chung minh rang da giac EBPGDH la luc giac 
tíếu. 

Vi AIUT) lã hình thui nõn 
AU - HC = Cl) = DA 
KU = BF = ôn DIM li 

Ta co \ABI) ỉa tam giar cân 
Vậy \AUI) lã tam giac deu 
> AU = UI) = DA 
và KI ỉ. GF là dường trung binh rua \AUD, \OBD nôn 
BD 

Kll-F(i: <2> 

2 

Tií <1) va (2u 1 co: KB BF FG = Cl> I)H HKi*l 

Ta con cỏ các tam giác: \AUI), \CRỈ). \AKỈI vã \C’F(Ỉ la các tam giac 

dồn nõn 

KBF - IIDCi = 120' 

Và IIKB = BKCỈ = KOI) = DĨÌE = ì 20 

(Vi (lo la CMC goc ngoai cua hai tam giac dcu AKỈI vã FGO) 

Vậy Iơgiac KBKCiDIỈ co 6 goc hằng Iili.iu I t 

Tu ( ) và (’ ) suy ra tam giác KBFC»|)|I la liiuh luc giac dcu tdpcm) 
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4. Dién số Ihich hop vao cac ó tróng trong bảng sau 



Sỏ canh 

Sô đuởng chéo xuát phát từ môt 
đỉnh 

Số tam giac được tao thanh 
Tổng sỏ do các góc của da giac 


Ap (lung cac cõng thức dê tinh và điền vào ò trống. 



Số cạnh 


Đa giac 
n canh 


T — 


4.1 80 

= 720° 



() 


5. Tinh sỏ do mồi góc của ngu giác dẻu. lục giác dẻu, n giac dếu. 


Sỏ đường chéo xuất phát tứ 
một đỉnh 

1 

—-—.. 

2 

- - --J 

r ~ t- 

3 

Số tam giác dược tạo thành 

2 

3 

4 

L __— _ 

Tống sỏ do các góc cùa đa giác 

_____ 1 

2.180° 

3.180° 

4.180" 

= 360" 

= 540° 

= 720" ; 

1 ___ _ l 


Da giac 
n cạnh 

n 

n 3 

I) 2 

(n 2) 
180 ° 


(yịiắi 

Ta có hình n-giác đều có n-góc ơ n-dinh và các goc này hang nhau 
Tông sô do các goc cua*da giác dóu n-cạnh bàng (n 2).180 

,. i; ; ....... ti . (n 21 . 180 " 

Vậy sò do cua mõi goc Lại dinh la: 

n 


+ 


+ 


Với hình ngu giác dõu: n = 5 



(5 . 

Sỏ do góc tại mòi dinh là: 

2). 180° 

3 180 

5 

5 

Với hình lục giác dòu: n = 6 



Sô do góc tại mồi dinh là: 

2U80° 

6 

1 130 

6 


= 108" 


= 120" 
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§2. DIỆN TÍCH HÌNH CHỮ NHẬT 


I Klt N IHLÍC CO IỈA\ 


1 - h ÌJĨ niem diên tích đa giác 

Si do cùa mỏt phán mật phang giởi han ỵ 

b>! mot đa giac duoc goi la dién tích của / 

di giac đo kC / 

• ^ỗ! da yiãc co mót diẻn tích xác đinh. 

Den lích đa giac la mót số dương. 's. y/' 

h II tam giac bàng nhau thi co diên tích bảng nhau. □ 

Nêu mót da giac đuoc chia thanh nhũng cla giac không co điếm 
ciung Ihi dien tích của no bàng tong diên tích của nhũng da yiac do 

2- Còng ỉhửc tinh dièn tích Ivnh chú nhật 
Finh lỉ Diên tích hình chữ nhảt bang 

ti:h hai kích thưỏc của no. s = a b 

s = a.b 

a 

3- Cong thưc tinh diên tích hinh vuông -- 

t nh tam giac vuông 

Diên tích hình vuóng bảng binh a s - a 

phuong canh của nó 

s = a ? - 

Dien tích tam giác vuông băng A 

nửa tích hai canh của góc vuông. 

1 a/ b 

s= 'ab. 7 

2 / \ 


trong 



II B\l ĨẠP 

A Bjì tảp mẩu 

Cto tam giác vuông cán. Chung minh ràng 
!■oig diên tích của hai hình vuông dung 
1’rcn hai canh goc vuông băng diện tỉch 
da hmh vuông dung trên canh huyến. 

ổỊiÁi 

'T;in giác ABC vuông cân tại A, hình 
viỏng BCKK dựng trôn canh huyền 
B’ co hai dường cheo BK và CF giao 
nbui tai o. 


^ - 
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> cu K 


UCY 


I 


r ' 1 

r) 


Vậv \B(>r = \BAGtcgci :• S|UKK = 4S,\m M 


Tương lự ta có 


Alll.l ®AIU* 

s 9S 
/\n;n ^ AIU' 


> S;\|(|.| Ỷ S^CUII = 1 s.vnr*-) 


Tư I I ) và (2) suy ra: S;„ |. T sMH.I + S M (,ị| lclpcnu 


B. Đai tập căn bán 

6. Diên tích hình chù nhặt thay dổi nhu thế nao nêu: 

a) Chiêu dài tầng 2 lán. chiếu rông không dổi? 

b) Chiêu dài vá chiếu rỏng tâng 3 lán? 

c) Chiếu đãi tăng 4 lấn, chiếu rỏng giảm 4 lán 7 


ổỹiếii 

Gọi AB(T) la hình chư nhật co chiểu dài 
la a và chiều rộng là l>. 

Khi do diện tích s = a.b 

a) Khi chiếu dài tâng hai lân và chiều 
rộng không dõi. ta có: 

s, = 2a.b = 2ab = 2S. 

Vậy khi chiổu dài tang lẽn 2 lán và clìiồu rộng không dổi thi li«c*n tích 
hĩnh chữ nhật ABCD tang lòn gấp 2 lan. 

b) Khi chiều dài và chiõu rộng tang 3 lần ta cỏ: 

Sj = (3aU3b) = 9ab = 9.S 

Vậy khi chiếu dái vá cliiổu rộng tâng 3 lán thi diện ticlỉ lnnli hiu nhặt 
ABCD tâng lún ỉ) lán. 

cl Khi clnổu dãi tang 1 lán và chiếu rộng giam 4 lân, ta có 
s I = (4a ).( ^ I = ab = s 

Vậv khi chiõu dài tàng 1 lân va chiêu rộng giam 4 lan tiu oieưi lich 
hình chữ nhật ABCI) không thay dối. 

7 . Một gian phỏng có nến hinh chủ nhât VỚI kích thước là 4 . 2 m /á s.- 4 rn. Co 
mỏt của sổ hình chữ nhàt kích thước lã Im vá 1 . 6 m và mót cửa ra /aio hình 
chữ nhát kích thuóc 1 . 2 m vá 2 m. 

Ta COI mõt gian phòng dat mức chuẩn vé ánh sáng nêu dién tích c.ác của 
bằng 20% diên tích nén nhà. Hỏi gian phỏng trẽn CO do dat mưc Chuẩn vé 
ánh sáng hay không 7 


A íi B 

b 

D c 


ÓỊiảl 

Ta co diộn tích cua nôn nhà la: s = 4.2.3,4 - 22.68 (m ) 
Ta co diộn tích cưa sò va cưa ra vào lá: 

s* = 1 1.6 + 1,2 2 = 1.6 + 2.1 = 1 <111-1 
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ỈI sô diộn tích cưa va cưa ra vào với dif*n rích cửa nôn gian phòng là 
s* 4 

= 0,176 * 0,18 = 1H r ' 

s 22,08 

Suy ra S' - 18' . s 


Diéu này chưng to răng gian phong không dạt mức (huân vé anh sáng. 


8 Oo canh (dơn VI min) rói tinh diên tích hình 
‘am giác vuông dươi đảy 
Hương dàn 

Học sinh sử dung thưởc do đoan thẳng va 
áp dung công thức tinh dién tích tam giác 
vuông để tinh. 

Dơp sò: s = — .30.25 = 375 mnr. 

2 


B 



Luyện tập 


9. ABCD ỉa mót hình vuông canh 
I2cm, AE = X (cm). Tinh X sao cho 

diên tích tam giác ABE bàng 3 diên 

tích hỉnh vuóng ABCD. 


ổỊiảl 

Ta có diện tích hình vuông ABCD là: 

Sabcd = 12.12 = 144 (cnr) 
Diện tích tam giác vuông ABE là: 

Saabk = ị 12 X = 6x 

Theo dề bài ta có: Saarr = * Sarcd 

3 


A X E D 



. „ 1 48 

hay 6x = -.144 => X = =8 (cm) 

3 G 

Vậy X = 8cm. 

10. Cho môt tam giác vuông. Hây so sánh tổng diện tích cùa hai hình vuông 
dưng trên hai canh góc vuông VỚI diên tích hình vuỏng dựng trẽn canh huyén. 
Gợi ỷ: Sù dung định lí Py-ta-go. 


ếỊuli 

Giả sử a, b, c lần lượt là độ dài ba cạnh AB. AC và BC của tam giác vuông 
ABC. Khi đó: 
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Diện tích cùa hình vuông ABIJ là: Saiim = a J 
Diện tích cua hình vuông ACGH là: iS Ar ,:ii = b“ 

Diện tích hình vuông BCRF là: Shckk = c‘ i. 

Ap dung dinh h Pv-ta-go trong tam giác / 

vuông ABC, ta có: C J = a ♦ b‘ I c a 

hay Sjmkf = Sahij + Sbcef Bi 

Vậy tòng diện tích cua hai hĩnh vuông 
dựng trôn hai cạnh góc vuông bàng diện 
tích cùa hình vuông dưng trên cạnh 
huyền, 

11 . cẩt hai tam giác vuông bàng nhau tử mỏt tám 
bia. Hãy ghép hai tam giác dó dể tạo thành: 

a) Mót tam giác cản. 

b) Mốt hỉnh chữ nhật. 

c) Một hình binh hành. 

Diện tích của các hình này có bằng nhau không? Vi sao 9 



-Hưởng ?ần 

Diện tích các hình trên là báng nhau vi cung bâng diện tích hai tan giitc 
vuông bàng nhau dược cát từ tấm bìa. 

12. Tinh diên tich cãc hmh dưới dảy (mỗi ỏ vuông lã mót đơn VI dién tích) 



c) 


-Hướng ?ần 

Áp dụng bài 11 băng cách cắt, ghép hình dể tính diện tích các hình: 

a) Shcn= 6 íđơn vị diện tích) 

b) Shhhhi = 6 (đvdt) 


c) Shbkci = 6 (đvdt) 

13. Cho hĩnh 125, trong đó ABCD là hình 
chữ nhầt, E lá ;nột điểm bất kỉ nầm trên 
dưởng chéo AC, FG // AD và HK // AB. 
Chửng minh rằng hai hình chữ nhát 
EFBK và EGDH có củng dién tích. 

(yỊiài 



Vì ABCD là hình chứ nhật, AC là dường chéo nên ta có: 


AABC = ADCA S\HA<: = Sadca (1) 
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Vi K( i \ỉ> va HK Alt 111*11 ta cung co 
I'ư giae KKAỈI v;i K.I ì< K la lunlì chu' nha! Uí ‘11 
\1ỈAK - M«*KA :• s,m V - S,J, A 12) 

Va \(ỈK(’- \KC'K :• s. 4 ;vi -S, ( K, I 1.1 > 

í lí < 1 I, <2). <3>. la co 8-.UV ( *S,f.;, Ị + ^>1! \) = 1 ^MiKl + S^|ịj;\l 

; s aKKBK s. , I K< il >1 ỉ - tdpcm > 

14 Vot dam dãt hình chú nhát dai 700m. ròng 4 m. Hãy tinh diên tích dam 

dà do theo don VI m . km J . a. ha 


CịlÀl 

Di '11 tích (lam dát hình chừ nhật đã cho la s = 700.400 = 280 000 ( 111*1 
'i lkin' - 1 000 000 m' nên s = 0,28 'kin : » 

'i lha = 10000111 “ nên s = 28 lia 
'i lii r 100m“ nên s = 2800a 
15. Đe. Vẽ hình chữ nhát ABCD co AB = 5cm, BC = 3cm. 

a) Hầy vẽ mót hình chú nhát có diên tích nhò hơn nhung có chu vi lơn hon 
linh chử nhat ABCD. vẻ duơc mày hmh như vây 9 

b) Hảy vẻ hình vuông co chu vi bảng chu VI hình chủ nhảt ABCD. Vẽ dược 
nãy hình vuông nhu vảy 9 So sanh diên tích hĩnh chữ nhàt VỚI diên tích 
linh vuông co cung chu VI vùa vẽ. Tại sao trong các hình chữ nhát có 
;ung chu VI thi hình vuông có dièn tích lơn nhát 9 


ổỹiếìi 


ai 


Hình chữ nhặt có kích thước 5CI11 va 3cm thi: 


Saiut> = 5.3 = 15 lem*) 
CV AH rn= 2< 5 ♦ 3) = 1G (em) 
l'a co thế vẽ đươc vò sỏ hình 
•hư nhật có diện tích bó hơn 
ihưng chu vi lớn hon hình 
•hư nhật ABCD cho trước. 

/i du Hình chữ nhật có (chiếu 
lài; chiều rộng) như sau 
ĩ) : 7cm; R : 2cm); (8; 11. 


M A 5cm B 


2cm 

7cm 




D 


3cm 

Q 

c 


b ) n a có cạnh hình vuông hằng chu vi hình chữ nhật là 


(3 f 5).2 
4 


= 4 (em) 


■ỉìnli vuông AMNP có cạnh dài 4cni. 
\hi đó hình vuông có chu vi bâng 
linh chứ nhật ABCD. 

CVhvAXtNP = 4.4 = 16 (em) 
r a vẽ dược nhiều hình vuông thỏa 
nàn điều kiện trẽn (Xem chứng 
ninh sau). 


A 5cm M B 


D 


4cm 





3cm 

c 


4cm N 
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p 








Ta có: Sar('!) = 5.3 = 15 (cnr) 

Và Samnh = 4.4 = 16 (cnr) 

Vậy S h% iAMNI*» > ShcnlABCDi 

Trong các hình chữ nhật có cùng chu vi thi hình vuông co diện tích lớn 
nhất. 

Thật vậy, ta có: (a + b) 2 = 4ab - (a - br = k‘ (1) 

Với a + b = 1: không đối và là nứa chu vi hình chứ nhật ABCb 

k 2 

Vì (a - br £ 0, với mọi a, b nên từ (1) suy ra: ab < — 


k 2 

Tích a.b lớn nhát bằng — khi và chỉ khi a = b 


Do do diện tích hình chữ 
nhật có chu vi không dõi và 
đạt giá trị lớn nhất khi nó là 
hình vuông. 

Hình vè bên chứng tỏ ràng 
hình chử nhật cạnh a, b 
(a > b) có diện tích nhỏ hơn 


a 



diện tích hình vuông cạnh 


a + b 

~ 2 ~ 


p 


N 


a a + b 
a 


c + b 
2 


ồ 


§3. DIỆN TÍCH TAM GIẤC 


I. KIẾN THỨC Cơ BÀN 


1. Dịnhlỉ 

i 

\ 

Diện tích của tam giác 

Ị 

\ 

bằng nửa tích một cạnh 

/ 

\ 

với chiêu cao ứng với 

/ 

h \ 

cạnh đó. 

/ 


s = — a.h 

/ 

n V 

2 

B 

H a c 

2. Hệ quả 



Diện tích tam giác 

A 


vuồng bằng nửa tích số 

A 

h 

hai cạnh góc vuông. 

c / 


s = — b.c 

/ - 

1 

2 

B H 

1 8 c 
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II. IIÀI TẬP 

A. Bài tập màu 

a) Chưng minh râng trung tuyên của rnõt tarn giác chia lam giác thanh hai 
hình co diên tích bảng nhau 

b) Chí) \ABC VOI ba duong cao AA RB' cc Goi M la truc tam cùa tam giac 
ABC Chưng minh ràng 

HA' HB' HC' 

AA' ’ BB ’ cc* 




^. HA' HB' HC' , 

Suy ra - - 1 (dpcmi. 

AA' BB cc 7 r 
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Đ. Đài tập căn bản 

16. Giải thích vỉ sao diện tích của các tam giác dược tỏ đảm trong cac hỉnh a). 
b), c) chửng tỏ dược dién tích của tam giác băng nủa diên tích hình chủ 
nhât tương ửng: 


h 

a a 

b) c> 

&Ịíái 

Các cạnh của hình chư nhật ở hình a), b), c) co chiều dài lã a và chiều 
rộng là h. Vậy diện tích của các hình chữ nhát dó là: 

s = a.h ( 11 

Các tam giác ở các hình a), b), c) có cạnh đáy là a và chiều cao tương ứng 
là h. Vậy diện tích của các tanì giác đó là: 

Si = i.ah -=> 2.S| = ah (2) 





So sánh (1) và (2) ta có: 2Sj = s => Sj = 

Đi/u này chứng tỏ rằng diện tích cua tam giác bang nưa diện tích của 
hình chữ nhặt tương ứng. 

17. Cho tam giác AOB vuông tại o 
với đường cao OM (hình bên). 

Hãy giải thích vi sao ta có đẳng 
thức: AB.OM = OA.OB 

(SỊiải 

Nếu lấy cạnh AB và dường cao tương ứng với nó là OM thi diện tích tam 
giác OAB là: 

s = — AB. OM (1) 

2 


A 



o 


B 


Vì tam giác OAB vuông tại o nên diện tích tam giác OAB là: 


S=ịoA.OB (2) 
2 

Từ (1) và (2) suy ra: AB.OM = OA.OB (đpcni). 

18. Cho tam giác ABC và dường 
trung tuyến AM (hinh bên). 

Chửng minh: Samb = Samc 


A 
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CjìAi 

Xp dưứng cao AH ưng VỚI cạnh BC của \ABC 
\.\ì 1.1 ỉ rung luyõn rua \ \B( nén MC = MB 

T i ro S,.M,M = 'bM.au 

V:I s VA M, 1 MC.AH = ' BM.AH = S,aum 

2 

Vã\ * S \MM ‘ S \AMI ídpcm) 



Luyện tập 


19 


a.) Xem hinh dưới đây, hây chĩ ra các tam giác có củng diên tích (láy ỏ 
vuông lam dơn vị diên tích): 



b) Hai tam giác có diện tích bằng nhau thì có bằng nhau hay không? 


a) Ta có: S| = --.2.4 = 4 (đvdt) 

9 

mề 

s t = \ 2.4 = 4 (dvdt) 
2 


Su = ! .3.3 = 4,5 (dvdt) 
2 


s 7 = 1 .1.7 = 3,5 (dvdt) 
2 


Sa = * .2.3 = 3 (đvdt) 
2 

s 4 = ị. 2.5 = 5 (đvdt) 
2 

Sf, = \ . 2.4 = 4 (dvdt) 
2 

s 8 = i.2.3 = 3 ídvdt) 
2 


Vậy tam giác ở hình 1, 3, 6 cổ cung diện tích, hình 2 và 8 có cùng diện 
tích. 

b) Nói chung thi hai tam giác có diện tích bằng nhau thì không hằng nhau. 
20 . Vẻ hlnh chữ nhật có môt canh bâng một canh của một tam giác cho trước 
và có diẻn tích bàng diện tích của tam giác dó. Tứ dó suy ra một cách 
chứng minh khác vể công thửc tinh diện tích tam giác. 
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Ổịiảl 

Ta dựng hình chữ nhật có một cạnh là cạnh 
cùa AABO, cạnh đối diện thuộc dường tháng 
đi qua trung diêm của hai cạnh còn lại. 

Đè chưng minh diện tích AABC bàng diện 
tích hình chử nhật BCDE, ta ké AK 1 IJ. 

Ta có: AEIB = AKIA => S^P.IB = S A KIA 
và AKJA = ADJC StKJA = S A DJC 

Như vậy: Sìabc = S B(W: = BC.KH = ^BC.AH 

2 

Kết quá này cho chung ta một cách chứng minh cóng thức tinh dim lích 
tam giác. 

21. Tính X sao cho diện tích hình chữ nhật ABCD gàp ba lán diên tích tam giac 
ADE (hình vẽ). 



éỊiếỉi 


Ta cổ: Sahc d = AB.BC = 5x (cm) 
và 


S*AD = = 2 -2.5 = 5 (cm) 


Theo dể bài ta có: 

Sahcu = 3.S A EAt> 
hay 5x = 3.5 X = 3 (cm) 

Vậy X = 3cm 

22. Tam giác PAF dược vẻ trén giấy kẻ ỏ vuông (hình vẽ) 
Hây chỉ ra: 

a) Mỏt điểm I sao cho Sp IF = Spaf. 

b) Mồt diểm o sao cho Sp 0 F = 2 ,Spaf. 

c) Một điểm N sao cho Sp NF = “Spaf. 




> 
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Ị 

• 
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1 

1 
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- 
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ị 
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Ổjlải 

a) Có vô sô điểm I nằm trên đường tháng di 
qua A và song song với PF sẻ thỏa mãn điếu 
kiện: SpiF = Spaf- 

b) Vì điểm A cách PF một khoảng bàng 4 đơn vị. Do đó điểm o thỏa mãn 
điều kiện: SpoF = 2.S|«AF thì điểm o phái cách PF một khoáng hàng 8 
dơn vị. Cổ vô sô điểm như thế. 

c) Vì diêm A cách PF một khoảng bàng 4 dơn vị. Do dó điểm N thoa mãn 

diều kiện: Spnf = \ Spak thì diêm N phái cách PF một khoáng bâng 2 

2 

dơn vị. 
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23. Cho tam giac ABC Hãv chỉ ra mòt sô VI tri 
CI a diêm M nằm trong tam giác dó sao cho 
s Mu SjiM' - S-/A' 

C]ưii 

T:ieo giã thiet đièni M năm trong \AB< ’ sao cho: 

Samh + 

co S..\MH + + S\|,\| = S Ai;( > ^ S,\ 51 < 

V \MAC và \ABC co chung day AC nón MK = — BH. 

V.iv diêm M nán) trẽn đương trung binh EF cua \ABC. 

24. ĩ nh dièn tích của một tam giác càn co canh đáy bảng a và cạnh bẽn bằng b. 


B 



Cịiai 

Ga sứ \ABC càn tại A. 

Ví' dường cao AH. 

ỉ B 

Kn đỏ AI ỉ cung là đường trung tuyên và Bĩ 1 = HC = —— = 

2 

\) dụng dịnh lý Py-ta-go trong tam giác vuông HAB, ta có: 
AB 2 = AH 2 + HB“ 


=> AH 2 = AB 2 - HB 2 



25. Tntì diện tích của mót tam giac đểu có canh bàng a. 

A 
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$4. DIẸN TICH HINH THANG 


I. KIẾM THỨC Cơ BÁN 


1. Còng thúc diện tích hình thang 
Diên tích hỉnh thang bàng nửa 
tích của tổng hai đáy VỚI chiếu 
cao. 

s = ^(a + b).h 
2 

2. Công thức tỉnh diện tích hình bình hành 
Diện tich hĩnh binh hành 

băng tích của một cạnh VỚI 
chiếu cao tương ứng cùa nó. 
s = a.h 


II. BAI TÂP 


A 



D H 


A 




A. Bài tập mẫu 

Tinh diện tích của mót hình thang vuông biét hai dáy có dỏ dãi 2cm và 4cm, 
góc tạo bởi môt cạrh bên VỚI dáy lởn có đố do bảng 45°. 


ỔỊLẦI 

Ta có AEBC vuông càn, suy ra: EB = EC 
mà EC = DC - DE = 4 - 2 = 2 (cm) 

=> EB = EC = 2 (cm) 

Vậy Sabcd = ị(AB + DO.EB 
2 

Sabcd = -(2 + 4).2 = 6 (em 2 ) 

2 

B. Bài tập cản bản 

26. Tính diên tích mảnh dát hình 
thang ABED theo các độ dài 
dã cho trên hỉnh bén và biết 
diện tích hình chữ nhât ABCD 
là 828m ? . 


ổjiải 

Ta có: Sabco = AB.AD = 828 <m 2 ) 


AD = 


828 

AB 


828 

23 


= 36 (m) 


A B 
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Vạ V diọn ticỉi Innli thang ABKI) ỉa 

Saiỉkh = 1 <AB ♦ DE) AD 1 í23 ♦ :n ) 3« = 972 <nr'> 

2 2 

Vậy S,\HP|> - 972 m J 

27. Vỉ sao hình chữ nhặt ABCD va hình binh hanh ABEF (hình dưới) lai có 
Cung diên tích 9 Suy ra cách vé mòt hình chữ nha! co cung diên tích VỚI mót 

hmh binh hành cho trước. 

D c F E 



ổỊlải 

Vi hình chứ nhật ABCD va hình binh hãnh ABKF có đáy chung là AB 
va cỏ chiều cao bâng nhau Vậy diện tich cua chung bàng nhau. 

Cách vẽ hĩnh chư nhật co cũng một diện tích VỚI hình binh hành cho 
trưừc. ta vẽ như sau: 


Trước hét ta vê hình bình hành ABEF. Ta kéo dài cạnh EF. Từ A và B 
ta vê hai dường tháng cung vuông góc với dường thắng EF nối dài cát 
no lần lượt tại c và D, ta có hình chứ nhặt ABCD lã hình cần dựng. 


G 


28 Xom hỉnh bên (IG // FU). Hãy doc 
tẻn môt số hình có củng diện tích vởi 
hĩnh bỉnh hành F!GE. 

Xét cac hình bình hành: FIGE. 
kìKK, Kỉi H và các tam giác IKK 
GEU ta cỏ: 

Chiêu cao các hình binh hành và cốc tam giác trẽn báng nhau (do IG // FƯ) 



náy cua tam giác gâp đòi dáy cùa các hĩnh hình hanh. 

Dựa vào còng thức tính diện tích hình binh hành và diện tích hình tam 
giác ta dược: SpioB = Sjore = SinuK = S|pR = s«et»- 
29 Khi nối trung điểm của hai đáy hình thang, tai sao ta được hai hlnh thang 
c ó diện tích bàng nhau? A E B 

CjiÁi 

Xét bai hình thang: AEFD và BEFC ta có: 

Chung cùng chiều cao. 

Co các dáy bàng nhau: AE = EB 

DF = FC D F c 



V ậy diện tích của chung bàng nhau: Sakpỉ) = SỉiEK( 
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G A 


3 H 


30. Trén hình bên ta có hình thang ABCD vởi 
đưởng trung binh EF vá hình chữ nhât 
GHIK. Hãy so sánh diên tích hai hình này. 
từ dó suy ra một cach chứng minh khác vế 
công thức diên tích hình thang. 

ổ)iÁl 



c 


Cho hình thang ABCD (AB // CD) ta dựng hình chử nhật GlỉlK có một 
cạnh bàng đường trung binh cua hình thang và có diện tích bàng diện tích 
hình thang (nhơ hình bên). 

Ta dẻ dàng chứng minh: AAEG = ADEK; ABFH = 

Suy ra Sabcd = Sghik - EF.GK 

Mà EF = AB * ■ CD nên Sabcd = 7 , (AB + CD).GK 
2 2 

ơ dây ta gặp lại công thức tính diện tích 
hình thang đả học nhưng bàng một 
phương pháp khác, đó lã: 

Diện tích hình thang bằng tích dường 
trung bình với dường cao cùa nó. 

31. Xem hlnh vẻ dưởi. Hãy chỉ ra các hỉnh có củng diện tích (láy ỏ \uỏng làm 
dơn vi dién tích) 



ACFI 


GA 3 H 



D K I c 


éịiM 

Các hình 2, 6, 9 có cùng diện tích là 6 (ỏ vuông) 
Các hình 1, 5, 8 có cùng diện tích là 8 (ô vuông) 
Các hình 3, 7 có cùng diện tích là 9 (ô vuông) 
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§5. I)IIN tích hình thoi 


I klí N THỨC c;ơ IỈA\ 


• Gông thửc tinh dién tích hình thoi 
Oien tích hình thoi băng 
nửa tích hai dưởng cheo 

Sabcd “ 2 AC BD 


II. BAI TẠP 

A. Bai tập mầu 

rinh diên tích hmh thoi, biet canh cua nó dãi 6.2cm và mỏt trong cac góc 
của nó co sò do 30 . 



D 


Ổịiải 

Cho hình thoi ABCI). Tư B ke Bh I AI) Xet tam giác vuông HBA co 
A =: 30" do do có thô xom \HBA là nứa tam giac đều cạnh AB. 



Đap số: Saiu d = 19.22 lcnr) 


B. Bài tập cản bản 

32. a) Hãy vẽ một tứ giac co đò dài hai dương chéo là; 3.6cm. 6cm va hai 
dường chéo dó vưông goc VỚI nhau Có thể vẻ được bao nhiêu tủ giác 
như vậy? Hãy tinh dién tích mỏi tư giác vua vẽ. 
b) Háy tinh diện tích hình vuông có dò dái 
dường chéo là d. 


ổịiải 

a) Tứ giác ABCI) cỏ dó dài hai 
đường chéo là: 

AC = 6cm; BI) = 3'6cni 
và AC 1 BD 



D 
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Ta vè (iươc võ số tư giác thỏa mãn điều kiện trèn (bâng cách dơi I tri 
của BD trên AC) 

Ta có Sabcd = l .AC.BD = 1 .6.3,6 = 10,8 (crn') 

2 2 

Vậy Sabcd = 10,8 cni“ 

b) Hình vuông có hai dường chéo vuông góc với nhau > Shv = l d 

Vậy diện tích hình vuông cò dường chéo là d là nửa bình phương dì <dài 
đường chéo đó. 

33. Vẽ hình chủ nhát có mỏt canh bằng dường chéo của mòt hình tho cho 
trước vầ có dién tích bàng diện tích của hình thoi đó. Tứ dơ suy ra cact t nh 
diện tích hình thoi. 


Ổ)iải 

Giả sứ cho hình thoi DECF. 

Vẽ hình chữ nhặt có một cạnh là CD. 

EF 

cạnh kia băng IE với IE = ~~. 

Ta dề dàng nhận thấy rằng: 

Sdecp - Sabcd = CD.IE = -CD.EF 

4U 


A E ti 



Vậy diện tích hình thoi bằng diện tích hình chữ nhặt cỏ một cạnh lì dộ 
dài một đường chéo và cạnh kia bàng độ dài nửa dường chéo con lạ cùa 
hình thoi. 

34. Cho một hình chữ nhặt, vẻ tứ giác có các đỉnh là trung điểm các cạnh của 
hỉnh chữ nhât. Vi sao tứ giác này là môt hĩnh thoi? So sánh diện tích ninh 
thoi và diện tích hình chử nhât, tử dó suy ra cãch tinh diên tích hình thoi 


Ổ)lải 

Ta vẽ hình chữ nhật ABCD với M, N, p. Q lẩn lượt là trung điếm DA, A B, 
BC và CD, vè tứ giác MNPQ. 

Tư giác MNPQ la hình thoi vì: 


MN = NP = PQ = QM = 


BI) 

2 


(tính chất dường trung binh cùa tam liniC). 


Ta có AĨMN = AANM (ch.gn) 
Simn = S AN M 
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S\it< 11 


t S|«JH\| ( 1 I 

Cọng • 1 >. <2>. (3), I Ị) vơ 1 h#Mi vơ la dưưc: S*J N 

Váv rliện tirli hmh 1 1 ì oi \\s\\ị bâng nứa dmn ticli lniih chư lỉliál Aỉi(’|). 

lu Co S\1VJ|'(I - S.AUI [) AB ỈU” = Mỉ' No 
2 2 2 

Vãv diện lích Innli 1 ỈI 01 bung nưa tích hai (lương cheo cun nó. 

35. rinh diên tích hỉnh thoi có canh dải 6cm vá mỏt trong cac góc của nó co sô 
do la 60 f \ 

ổịiẫi 


(dà .sừ hình thoi ABCO cỏ canh AB = 6cm vã A - Go ". 
Vô dương cao BH 

d a Cu \ABD cân tại 1) (VI AB = ADi 
Và A = GO" 

Vậv \ABP la tam giác dơu nén đường cao: 


AB V 3 Ov‘3 

2 2 v 


(em) 


Suy ra S\AỈJI) = AD BI1 = .6.6. 3\/«3 = 9\3 (cnr> 

2 2 

Mà Sahcd = 2S.VAHI) = 2.9. v3 = 18 Vã í em 2 ) 

Vậy Sahcii = 18 V3 em" 

* Cách khác: AABI) là tam giác đéu nén Bỉ) = Gcm 
Vi AI là dường cao cùa tam giác đổu ABL) hèn: 

AI = - = 3 v*3 (em) AC = 2AI = 6 vG (em) 

2 

Ta có S\ịicn = \ AC BI) = ị G\6 = 18 \3 (em ) 

2 2 

36 Cho mỏt Minh thoi và mòt hình vuông có cung chu VI. HỎI hĩnh nào có dién 
tich lớn hơn? Vi sao 7 


ổỳi/ỉi 

Già sư ta võ hình thoi ABCD co cạnh ỉà a vã hmh vuông MNPQ cũng có 
canh lã a. Suy ra CV ABrr , = CVmnpq = la. 



D Q p 


GB r TOA N 9 (tsp mon • 175 




Ta có = a J 

Từ dinh B cua hĩnh thoi ABCD ta vẽ dường cao BH cò cỉộ dài BII - h 
Ta có S AAB [) = ) ah S A BCU> = 2S A bd = 2. a.h = a.h 

Íầ £+ 

Trong AABD ta có dường cao BH ngán hơn cạnh AB (do dường vuông 
góc nhó hơn dường xiên) hay h < a. 

r> a.h < a l (nhân hai vế vởi a > 0) hay S A BCJ) < Smnpcỉ 

Vậy diện tích hình vuông lớn hơn hoặc bàng hình thoi khi hai hình có 

chu vi hăng nhau. Dấu "=" xáy ra khi hình thoi trở thành hình vuông 


§6. DIỆN TÍCH ĐA GIÁC 

I. KIẾM THỨC Cơ BÂN 


Phương pháp chung: 

Để có thể tính diện tích của một đa giác bất ki ta thưởng chia cac đa giác 
thành các tam giác hoặc tao ra một tam giác nào đó có chửa đa giác. Do 
đó, việc tinh diện tích của môt da giác bất kỳ thường được quy vế tinh 
diên tích các tam giác. 





Trong môt số trường hợp, để tinh toán thuận lợi ta có thể chia da giác 
thành nhiều tam giác vuông và hình thang vuông. 


II. BÀI TẬP 

A. Bài tập cản bản 

37. Thực hiện các phép đo cán thiết 
(chính xác đến mm) dể tinh dièn 
tích hình ABCDE (hình bên). 

-Hướng d/in 

Ta ciiia da giác ABCDE thành AABC. hai tam giác 
vuông AHE và DKC, hình thang vuông HKDE. 

Ta do các đoạn thẳng: AC, AH, HK, KC, EH, KD và BO. 
Ta tinh diện tích các tam giác: S A BC, Sahe, Sdkc, Siikdk- 
Tính tổng bốn diện tích trên ta dược Sahche- 
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38. Mot r.on duớng Ccit mòt dam 
clãt hình chu nhát. VOI các dú 
kiên duơc cho trôn hình bén. 
Hãy linh diért tích phán con 
duóng (:BGF (EF // BG) vá 
clipn nch phán con lai cùa 
dám đất 


ổỳiảì 

Con dường la một hmli binh 
hanh KB(iK 



Ta có: EIUil*' la hmh hĩnh hành co chiêu can B< va đáy la F(ỉ. 
4* Skhc.k = B(' F(ỉ = 120 50 = 6000 'm ) 

Vây Sị-|u.:ii = 6000 m" 


ARCI) la IiiiiIi chư nhật nén s B. I = AB ri) = 1 "»11.120 = 18000 imõ 


Diện tích phán trổng trọt cua dám dài la 18000 6000 = 12000 ( 111 * 1 . 


39- ĩhuc hiên các phep vẽ vá phep do 
cán thiét dể tinh dién tích mòt dâm 
đát co dang nhu hình bên. trong đó 

AB // c E và được vẽ VỚI tỉ lé _ \ _ . 

5000 

-Hướng ?/ỉn: 



D 


Ta chia dam (lất ABCDE thành hình thang ABCE vã tam giác KCD. 

Ta võ thòm dưỡng cao CI1 cùa hình thang ABrE và dường cao DK cùa 


AECỈ). 

Ta do cãc doan thang AB, CK. CH, DK 
í a tính Sam II và Si-Ch 

Cộng hai diện tích tròn lại vã nhản vơi 5000 

(Vì bân dô đưưc võ vơi tỉ lệ - 1 

5000 



40. 'inh dién tích thưc 
cùa mỏt hổ nước có 
so đó là phán gạch 
sọc trên hĩnh vẽ bén 
(canh của mỏi ỏ 
vuỏng là tem, tỉ lê 

10000 ' 
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Ta vò liinh chư nhật ABCD chửa hồ hơi (phẩn gạch sọc) có kích thước 
6(cm) và 8(cm). 

Khi đo Saim-d = AB.BC = 8.6 = 48 tem'-) 

Phần trắng còn lại trong 
hình chư nhật ABCD có tổng 
cộng là 12.5 (ỏ vuông). 

Vậy diện tích cùa bể bơi là: 

48 12,5 = 35,5 (cm s ) 

Vì bể bơi dược vẽ theo tỉ lệ 

—Ị —7 nên diện tích thực 
10000 

cùa bể bơi là: 

35.5 X 10000 = 355000 (cm 2 ) 


= 35,5 (m 2 ) 


ĩ) áp số: 35.5 m\ 



ÔN TẬP CHƯƠNG II 


41. Cho hinh chữ nhát ABCD. Gọt H. I. 

E, K lần luợt là các trung điểm của 
BC, HC, DC. EC (hinh bên). Tinh: 

a) Diện tích tam giác DBE. 

b) Diẻn tích tứ giac EHIK. 

ổịlal 



a) Diện tích tam giác DBE. 

Ta có: Sdbk = Si)H 0 - Scbr 

* Tam giác DBC vuông ờ c có hai cạnh góc vuông là: 
DC = 12 (cm); BC = 6,8 (cm) 


Do dó Sdbc = \ DC.BC = ỉ .12.6,8 = 40,8 (cnr) 

2 2 

* Tam giác CBE vuông tại c có hai cạnh góc vuông là: 
DC 

EC = = 6(cm); BC = 6,8 (cm) 

2 


Do dó Scbe = ~ EC.BC = ;; .6.6,8 = 20,4 (cnr) 

2 2 

Váy Si,BE = S|)iir - S(-BE = 40,8 20,4 = 20,4 (em 2 ) 

b) Diện tích tứ giác EHIK: 

Ta có: Skiiik = S|-HE - s, KI 

* Sche= i.CH.CE= = 10,2 (cm 2 ) 

2 2 2 2 
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s, 


KI = 


< K (‘I 


r. r. 


:»í» Irm I 


I íi.H 12 
2 2 4 4 

Váv s |i: K 10.2 2 .r>. r ) V.ííT) U‘II) ) 

42 1 ren hình ve hên (AC /' RF). hãy tim 
vim giao có dién tích bàng diên tích 
:i'ia tư giac ABCD 

Ổỳiíìí 

T.» Cu thê nêu bai toan cu thi* như sau Chú lơ giac ABOD Vi* dương clìóo 
\c Tơ B vẽ BF AC I F iiÀin t rén (lương thang nc> Nôi AK 



T I 111n dược \AỈ)F co (hẹn tirlỉ bảng diên nch TƯ giar ABCI) 

Chưng nnnli: Thật vậv. VI AC / BF nên khoang cách tư B vã F đôn AC 
ia háng nhau, hơn mía hai tam giác AB< va AF( cỏ cung canh AC I)o do 
S\h« - S NỈ , f . n ,ỉ co - S'.fn + S.\,Ị( = ss „ c Sạm = S/vnK 

Vạy ta hm được \AỈ)F co diện tích háng diện tích tư giác ABCI) tdpcm) 

43. Cho hình vuông ABCD co tàm đói 
xưng o. canh a. Một goc vuông 
xOy có tia Ox cắt cạnh AB tại E. 

Ịia Oy cắt canh BC tai F (hmh 
hen). Tinh diên tích tứ giác OEBF. 

Ổỳirìỉ 

v«* hai dường chéo AC và BD của hình vuông ABCD cát nhau tại o. Chung 
chia hĩnh vuòng ABCD ra bốn tam giác vuông háng nhau, suy ra diện tich 
1 tam giác đó cùng bằng nhau. 


D c 



Vậy Sa< )H - 


1 

4 


S:\HC1 > 


a L (11 
4 


Wt hai tam giác AOE va BOF, ta có: 

ÓÂE = OBF (do AOAB = AOBC) 

OA = OB (tinh chất dường cheo hình vuỏiig) 


và 


AOE I EOB 90° ! 
FOB 1 E()B 90" I 


> AOE 


F0H 


D c 



Vậy AAOE = ABOF (g-c-g) S A UK = S|ụ,ị. (2) 

Ta có: S A ok + Skob = SpoH + S|ỈUK (cộng 2 vé cua í*2) với SkoiO 
nay Saob = SoERH h3) 

Từ (1) và (3) ta có: Soeiif = -■ S A ỊỊ(T> = \ a 

4 4 

44. Gọi o là điểm nằm trong hỉnh binh hành ABCD. Chứng minh rầng tổng 
diên tích của hai tam giác ABO va CDO bằng tổng diên tích của hai tam 
giác BCO và DAO. 
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Ổịiảl 


Qua o vẽ IK vuông góc với AB và [)(• (1 e AB, K f DC 

1 AB.OI + 1 CD.OK = 1 AB.Ol 

2 2 2 2 


Ta cò S AB „ + s n ><) = ) AB.OI + ị CD.OK = ' AB.OI + ' AB.tíK 


B 



= 1 AB(OI + OK) = ~ AB.IK = 1 S A H( I. (1) 

2 2 2 

Ta có; Sahcd = Saro + Sr[)0 + S|K'o + S()A0 Ạ I 

=> Sbco + SpAO = Sabcd - (S A HO + Scno) 

= Saiỉco “ “ Sabcd = — Sai 

Từ (i) và (2) ta có: 

S A BO + Scno = S|H’0 + S[)AO = — Sabcp (dpcin). 

Cà 

45. Hai cạnh của mòt hình binh hành có đỏ dái lả 6cm và 4cm. Mót tron-) các 
đường cao có đô dài lã 5cm. Tính đô dài dường cao kia. 

A 

Ổjíấi 

Ta có diện tích hình bình hành ABCD là: 

Sabcd = AB.AH = BC.AK hay 6.AH = 4.AK 
Vi một dường cao có độ dài 5cm, thì dó phải lã AK 
và AK < AB (5 < 6), không thể là AH vì AH < 4. 

20 10 



D H 


Vậy 6AH = 4AK = 4.5 = 20 ^ AH = 


10 


6 


(cm). Vậy AH = ~ ưn 
3 3 


46. Cho tam giác ABC. Gọi M, N là các trung diểm tương ứng của AC, BC Chưng 


minh răng diện tích hĩnh thang ABNM bằng 4 diện tích của tam giác ABC 

4 


(yỊlẢi 

Vê hai trung tuyến AN và BM ciia AABC. Ta có: 

ca)) 

ca>) 

Cộng (1) và (2) vế theo vế, ta có: A 

Sabm + Srmn = -t-Sabc + "~Sabc 
2 4 

hay Sabnm = (— + — )-S a rc 

Cể 

3 

Vậy Sabnm= tSabc- (đpcm). 

4 



Sabm = Sbmc = — S A BC’ (1) (vì đó đáy bàng nhau và cùng chiều 
Sbmn = Smnc = \ Sabc (2) (vì có đáy bằng nhau vả cùng chiều 
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47. Vẻ ba dường trung tuyên của mót tam giác 
(hmh bén) Chung minh sau tam giác 1, 2. 3. 

4. ‘5. 6 co diện tích báng nhau 

C~Ịini 

Theo hình võ ta nọ* tc *11 SỈÌII tam ginc la 
1.2. 3. 4, 5 vá (1. 

V| dường trung tuyên cua tam giác chia canh «!.|> ra làm hai phần bâng 

nhau nên ta có s, s (VI co day hang nhau va cung chiếu cao) (1} 

S.I “ Sị (VI có dây hằng nhan va cũng chiêu cao) Í2) 

s s. í VI có day bàng nhau va •ung chiổu cao) (3) 



Ta COM có: 


s -f Sj ♦ Sjs s t + S-, + s„ (VI chung bhng 


1 

2 


Sahi*) 14) 


Thay (1 ), (2) vã (3) vào (4) ta suv ra Sj = s. (5> 

Ta cũng có Sị + Sj + s, = s, ♦ s. f Si = l s \J , » 4«i» 


Thay (1 1 , (2), (3) vào (6) ta suy ra dược: s, = s (7) 

Két hợp (1), (2). (3). (6) và (7) ta suv ra dược 
S: = s 2 = S; = S| = s , = s* (dpcnti 

CÀU HỎI TRÀC NGHIÊM CHƯƠNG II 


1 Chọn cáu trứ ỉàì dũng. 

(A) Hình thoi cò bôn cạnh hàng nhau gọi là da thức đéu. 

(lĩ) Hình binh hành có hai cạnh bèn bàng nhau gọi là đa giác đều. 

(C) Hình thoi có bốn goc báng nhau gọi là da giác dểu. 

(D) Hình chữ nhặt co bốn góc báng nhau gọi là da giác đều. 

2 Chọn càu tra lởi dung. Tổng sỏ do các góc cua hình da giác bàng 1260°. 

Sô cạnh của đa giác dó lã : 

(A) 7 cạnh (B) 8 cạnh (C) 9 cạnh (D) 10 cạnh. 

3. Chọn càu trả lời dùng. Hình chư nhật có chiếu dài là a, chiều rộng là b. 
Nếu chiổu dài tâng 4 lần. chiẻu rộng giảm 2 bin thì diện tích hình chữ 
nhật là : 

(A) Tàng 4 lần (B) Giảm 2 lần (C) Tăng 2 lần (D) Giảm 4 lần. 

4. Chon cáu trà lời dung. Cho tam giác ABC cán tại A, có AB = AC = lỗcm; 
BC = 18 cm Diện tích tam giác đó là : 

(A) 66 cm 2 (B) 135 cm‘ (Cì 180 cnr (D) 108 cm 2 . 

5. Chon cáu trả lời dung. Cho hình thang có dáy lớn là 10 cm, chiều cao 8 
cm và diện tích 72 cnr. Độ dài đáy nhó là : 

(A) 9 cm (B) 8 cm (C) 7,2 cm (D) 7 cm. 
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6. Chon cáu trà lời dùng. Cho hình thoi ABDC có canh hãng 8 rim 
ABD = 30". Diện tích hĩnh thoi dó là : 

(A) 23 dnr (B) 16 (lnr (C) 32 flm‘ (Dibidm* 

7 Chọn cáu trà lời dáng. Cho hình thoi MNPQ có MP = 12 (hn, diện tich 
bàng 96 dm . Dộ dài cạnh hình thoi dó là : 

(A> 10 dm (B) 16 dm (C) 8 dm (D) 18 dm. 


8 Tim câu trà lời sai. Cho hình bèn : 

(A) S/VHCKO = Saiio + ScFC 

(B) ScoKKC. = Sabc + Sf:0EF 
ÍC) Scpcĩ = ScnEKO - ScDEF 

(D) Sabciỉekg = Sabíĩ + Scptĩ + Scdef- 



ĐÁP ÁN CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM CHƯƠNG II 

1. Chọn càu c. 

2. Ap dung công thức : (n 2)180 Ci = 1260 ’ n = 9. Chon câu c. 

3 Diên tích hmh chữ nhàt ban đáu : a.b (a : chiều dai, b : chiéu rông). 

Sau khi chiếu dài tâng 4 lán. chiếu rông giảm 2 lán: 4.a.b. - = 2.a.b 
Vậy diện tích hĩnh chữ nhát tảng 2 lán. Chọn càu c. 

A 

4. Sabc = ^ AH.BC 

= Vab j - 
2 

Vảy Sabc = 108cm 2 . 

_ B H c 

Chọn câu D. I8cm 

(a + b)h £ _ 

5. s hlnhlhang = —ị— • Chọn câu B. 

6 Chọn càu A 

7. Su.PO . I MP.NQ = NQ . ~ - 16 

=> Cạnh của MNPQ = v8 2 + 6 2 = Vi 00 = 10. Chọn cảu A. 

r. A E B 

8. ScDEFG = ScFG + ScDEF 

Chọn câu B 

D c 
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